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ااات
ا ال ل

ا  لا ام
ابال ا ابال اا اال اا اما ا

ا ل اا      
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ما
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مساحة المثلث تساوي نصف ناتج ضرب طول قاعدته في ارتفاعه. 





المثلث  في  القاعدة 
أي  تكون  أن  يمكن 

ضلع.

الارتفاع هو المسافة 
بين القاعدة والرأس 

المقابل لها.
 ٢   ق × ع 

م =   ١ _

لشبه المنحرف قاعدتان ق١ وَ ق٢ ، وهما الضلعان المتوازيان فيه، وارتفاعه هو المسافة بين 
 ٢   حاصل ضرب ارتفاعه في مجموع قاعدتيه ق١ وَ ق٢.

القاعدتين، ومساحته تساوي   ١ _

 ٢   ع ( ق١ + ق٢ )
م =   ١ _







  احسب مساحة المثلث المجاور.

٢   × ٦ × ٥ = ١٥ 
ر: م =    ١ _ قدِّ

 ٢   ق × ع
    م =   ١ _

 ٢   × ٦ × ٤٫٥ 
    م =   ١ _

    م = ١٣٫٥

صيغة مساحة المثلث
ق = ٦ ،  ع = ٤٫٥

اضرب
إذن مساحة المثلث هي ١٣٫٥ سم٢. وهذا قريب من التقدير.






























احسب مساحة شبه المنحرف المجاور.   
 ٢   ع ( ق١ + ق٢ )

م =   ١ _
  ( ٣ + ٦ ) ٢   × ٤ 

م =   ١ _
م = ١٨

صيغة مساحة شبه المنحرف
ع = ٤ ، ق١ = ٣ ، ق٢ = ٦

بسط
مساحة شبه المنحرف ١٨سم٢. 






























 
احسب مساحة كل من الأشكال الآتية: 






























  






























  






























  






























  
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جاا قطعة أرض على شكل شبه منحرف طولا    
ا.  ا، وارتفاعه ٢٥٤ مترً ا، و٢٦٧ مترً قاعدتيه ١٨٢مترً

احسب مساحتها.






ا من حديقة منزله بالورود   زرع أحمد جزءً   
كما في الشكل الموضح أدناه. أوجد مساحة هذه 

المنطقة.






ا أوجد مساحة الراية الظاهرة في الرسم أدناه:    

 


ر مساحة اللافتة أدناه. اإاات ا قدِّ   





ب أوجد مساحة سطح البلاطة المظلَّل في    
الشكل أدناه:





ا من حديقة يراد  اق يبيِّن الشكل أدناه جزءً   
تغطيته بطبقة من التراب. أوجد مساحة هذا الجزء.

Ω3^5

Ω4



٨

......................... .................................................  

 ا  ا

   
       

يت باسمه لحساب مساحة مثلث بدلالة أطوال أضلاعه.  مِّ أوجد العالم الإسكندري هيرون صيغة سُ
وتنص على أن المساحة ( م ) لمثلث أطوال أضلاعه أ ، ب ، جـ هي: 

م٢  = ن (ن - أ ) ( ن - ب)  ( ن - جـ )
أ + ب + جـ

٢
حيث ن نصف محيط المثلث أي أن  ن =  

ولتحديد قيمة (م) خمن العدد الذي مربعه يساوي قيمة م٢
ا ثم  رْ مساحة كل مثلث مما يلي مستعملاً الشبكة، وذلك بعد المربعات الكاملة وأنصاف المربعات وجمعها معً دّ قَ

شر وحدة مربعة.  ب إجابتك إلى أقرب عُ استعمل صيغة هيرون لحساب المساحة بصورة أكثر دقة، وقرِّ

                       

                                  

٩

٥
٧

٨

٨ ٣

٧

٧
٧

٦

٨

١٠
٩

٩

١٠ ٦

٦
٦
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الدائرة مجموعة النقاط في المستو￯ التي لها البعد نفسه 
عن نقطة معلومة تُسمى المركز. أما القطر ق فهو المسافة 
ا بالمركز. ونصف القطر هو  بين نقطتين على الدائرة مرورً
المسافة بين مركز الدائرة ونقطة عليها، ومحيط الدائرة هو 

المسافة حول الدائرة، ويساوي حاصل ضرب القطر في ط، 
أو حاصل ضرب ٢ في نصف القطر في ط وبالرموز: 

مح = طـ ق أو مح = ٢ طـ نق.







  احسب محيط دائرة قطرها ٧٫٥ سم. 
مح = ط × ق

مح ≈ ٣٫١٤ × ٧٫٥  
صيغة محيط الدائرة

ط ≈ ٣٫١٤   ،   ق = ٧٫٥
مح ≈ ٢٣٫٥٥ سم. 

إذن محيط الدائرة يساوي ٢٣٫٥٥ سم تقريبًا.

احسب محيط دائرة نصف قطرها ١٤م.   
مح = ٢ ط نق

مح ≈ ٢ ×   ٢٢ _ ٧   × ١٤

مح ≈ ٢ × ٢٢ × ٢

صيغة محيط الدائرة
نق = ١٤، طـ ≈   ٢٢ _ ٧  

اقسم البسط والمقام على ٧
مح ≈ ٨٨ م 

٢

١

 

شر (ط ≈ ٣٫١٤  أو ط ≈   ٢٢ _ ٧   ).  ا إلى أقرب عُ احسب محيط كل دائرة مما يلي، مقربً






  





  





  





  

القطر = ١٥ كلم    نصف القطر = ٢١ م    نصف القطر = ٥٠ م    

القطر = ٦٠٠ م    نصف القطر = ٦٢ ملم    القطر = ٧ كلم    
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 ا  ا

   
اا مح      

  ا اإ اإجاب   اا اا 

ا خزفية طول قطر كل منها  اا ينتج مصنعٌ أطباقً   
نة بإطار ذهبي. أوجد طول  ٢٠سم، وحوافها مزيَّ

الإطار الذهبي بحساب محيط الطَّبق. 

 ٢   ٨ ملم. 
 قطعة نقود طول نصف قطرها   ١ _   

أوجد محيطها.

ا حول حديقة  اق يريد سلمان أن يقيم جدارً    
ا. أوجد طول الجدار. دائرية طول قطرها ١٥ مترً

ا أوجد محيط فطيرة دائرية الشكل، طول    
قطرها ١٠ سم.

كلم.     ٢ 
قطره   ١ _ طول  دائري  سباق  مضمار   اتا   

واحدة حول  دورة  في  اء  عدّ يقطعها  التي  المسافة  ما 
المضمار؟

ات أوجد طول إطار لوحة دائرية الشكل،    
نصف قطرها ١٥ سم.

 الا يبلـغ طـول قطـر الأرض عنـد خط    
. أوجد محيط الدائرة الاستوائية. الاستواء ٧٩٢٦ ميلاً

ا يبلغ قطر نظام الحلقات حول كوكب    
زحل ١٧٠ ألف ميل. أوجد محيط حلقات كوكب 

زحل.
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 ا  ا

   
ا  ا      

ا لنقطتي تقاطع نصفي  تعلم أن محيط الدائرة يساوي المسافة حولها. والقوس هو جزء من محيط الدائرة يُسمى وفقً
القطر اللذين يشكلانه مع الدائرة، ويستعمل التناسب لإيجاد طول القوس، فنسبة طول القوس إلى المحيط تساوي نسبة 

زاويته المركزية إلى ٣٦٠ °.

فمثلاً يمكنك حساب طول القوس أ ب في الدائرة التي نصف قطرها ٢سم كما يلي: 

اكتب التناسب ق  أجـ ب  
°٣٦٠ طول القوس أ ب = 

٢ ط نق

ض عن القيم المعلومة عوّ      °٤٠° _ ٣٦٠ طول القوس أ ب =   
٤ط

ط الكسر بسِّ       ٩ 
طول القوس أ ب =   ١ _

٤ط

طول القوس أ ب =   ٤ط _ ٩    ≈ ١٫٤٠سم

٤٠˚
٢سم

أ
ب

جـ

لَّ المسائل التالية:  حُ
دائرة محيطها ٤٨سم. أوجد طول القوس أ ب  فيها، إذا كان قياس زاويته المركزية ٩٠°. دائرة محيطها   دائرة محيطها     

 

ا. أوجد قياس الزاوية المركزية للقوس  هـ و . ا، وطول القوس هـ و  فيها ١٤مترً دائرة محيطها ١١٢ مترً دائرة محيطها   دائرة محيطها     

دائرة نصف قطرها ٥سم، أوجد طول القوس أ ب فيها، إذا كان قياس زاويته المركزية ٧٢°. دائرة نصف قطرها   دائرة نصف قطرها     

أوجد النسبة بين طولي قوسين في دائرة، زاويتاهما المركزيتان ١٣٥°، ٤٥°. أوجد النسبة بين طولي قوسين في دائرة، زاويتاهما المركزيتان   أوجد النسبة بين طولي قوسين في دائرة، زاويتاهما المركزيتان   أوجد النسبة بين طولي قوسين في دائرة، زاويتاهما المركزيتان     
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 ا  ا

   
اا ام     

مساحة الدائرة م تساوي حاصل ضرب ط في مربع نصف القطر، وبالرموز م = ط نق٢.
القطاع هو جزء من الدائرة محاط بنصفي قطر.

  احسب مساحة الدائرة في الشكل المجاور.
م = ط نق٢

م ≈ ٣٫١٤ × ٢٤
م ≈ ٥٠٫٢٤

صيغة مساحة الدائرة.
ط ≈ ٣٫١٤   ،   نق = ٤

إذن مساحة الدائرة تساوي ٥٠٫٢٤ سم٢ تقريبًا. 

ا الناتج إلى أقرب عشر.  احسب مساحة دائرة قطرها ٩٫٤ ملمترات مقربً  
م = ط نق٢

م ≈ ٣٫١٤ × ( ٤٫٧)٢
م ≈ ٦٩٫٤

صيغة مساحة الدائرة
ط ≈ ٣٫١٤   ،   نق = ٩٫٤ ÷ ٢ = ٤٫٧

إذن مساحة الدائرة تساوي تقريبًا ٦٩٫٤ ملم٢. 

 
ب الناتج إلى أقرب عشر. (ط ≈ ٣٫١٤): احسب مساحة كل من الدوائر الآتية، وقرِّ




  




  




  

نق = ٢٫٦ سم   نق = ١٤٫٣ سم   ٢   ٥ م 
ق =   ١ _   

 ٤   ٤ م
ق =   ٣ _   ق = ٧٫٩ ملم   ٥   ٢ سم 

نق =   ١ _   



   
اا ام    
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 ا  ا

   
اا ام    

م مهندسٌ بركةَ سباحة دائرية  ب ا صمّ   
ا. أوجد مساحة قاع البركة إلى  الشكل قطرها ٢٥ مترً

أقرب عشر.

 أوجد مساحة الوجه الظاهر لقطعة النقد    
أدناه إلى أقرب عشر.

٢٫٥ سم

ب إجابتك  أوجد مساحة قاعدة الأسطوانة أدناه، وقرِّ    
إلى أقرب عشر.

٣٥سم

ا أوجد مساحة سطح فطيرة دائرية الشكل    
ب إجابتك إلى أقرب عشر. قطرها ١٦ سم، وقرّ

ا يريد إسماعيل زراعة حوض دائري، أبعاده    
مبينة في الشكل أدناه. أوجد مساحة الحوض إلى 

شر. أقرب عُ

١٫٨ م

أوجد مساحة سطح غطاء خزان مياه دائري الشكل  أوجد مساحة سطح غطاء خزان مياه دائري الشكل   أوجد مساحة سطح غطاء خزان مياه دائري الشكل   أوجد مساحة سطح غطاء خزان مياه دائري الشكل     
نصف قطره ٣٠ سم.

في المسائل من ١-٦ استعمل القيمة التقريبية لِـ ط (ط ≈ ٣٫١٤):
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 ا  ا

   
ا  اباات ااا ا      

ا لإسهاماته الكثيرة في تطوير يُعرف عالم الرياضيات الياباني (سيكي كوا) بحكيم الحساب؛ نظرً
الرياضيات في اليابان، فقد أبرز سيكي كوا استعمالات الرياضيات في الحياة العملية، فأحدث 

ا على المثقفين.  إصلاحات اجتماعية جعلت دراسة الرياضيات متاحة للجميع، وليست حكرً
ومن إسهاماته حساب قيمة ط إلى ثماني عشرة منزلة عشرية. 

ط ≈... ٣٫١٤١٥٩٢٦٥٣٥٨٩٧٩٣٢٣٨
وكان سيكي قد لاحظ الظاهرة المبينة في الرسوم المجاورة، وهي: كلما ازداد عدد أضلاع 

المضلع المنتظم، أصبح أشبه بالدائرة، فوضع سيكي النسبة التالية للمضلعات: 

محيط المضلع المنتظم
قطر الدائرة المرسومة حول المضلع

فكلما ازداد عدد أضلاع المضلع، اقتربت هذه النسبة من نسبة محيط الدائرة إلى قطرها. وهذه 
النسبة هي ط. 

فيما يلي معطيات تتعلق بمضلعات منتظمة، والدائرة المرسومة حول كل منها. استعمل حاسبة 
لإيجاد نسبة سيكي كوا، واكتب المنازل العشرية جميعها التي تظهر في الحاسبة. 

ماذا تلاحظ؟
طول الضلع = ٥  طول الضلع =   طول الضلع =   طول الضلع =     

عدد الأضلاع = ٦ 
قطر الدائرة = ١٠

طول الضلع  ≈  ٤٫٥٩٢٢  طول الضلع    طول الضلع    طول الضلع      
عدد الأضلاع = ٨ 

قطر الدائرة = ١٢

طول الضلع  ≈ ٣٫٧٥٤٤  طول الضلع    طول الضلع    طول الضلع      
عدد الأضلاع = ٢٠

قطر الدائرة = ٢٤

طول الضلع  ≈ ٣٧٫٥٤٤٣ طول الضلع    طول الضلع    طول الضلع      
عدد الأضلاع = ٢٠
قطر الدائرة = ٢٤٠

طول الضلع  ≈ ١٫٦٧٥٤  طول الضلع    طول الضلع    طول الضلع      
عدد الأضلاع = ١٥٠ 

قطر الدائرة = ٨٠

طول الضلع  ≈ ٢٫٦٣٨٩ طول الضلع    طول الضلع    طول الضلع      
عدد الأضلاع = ٥٠٠

قطر الدائرة = ٤٢٠
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    
با ام  اا  اا    

ا حل مسألة أبسط لإيجاد الخطة الصحيحة لحل مسائل أصعب. عند حل المسائل يكون من الأسهل أحيانً
د المعطيات والمطلوب فيها. ا للمسألة، وحدِّ ا عامًّ ن فهمً اقرأ وكوِّ      ا

حل مسألة أبسط لإيجاد حل للمسألة.   
ذ خطتك لحل المسألة. نفِّ        

ر منطقية جوابك بمقارنته مع تقديرك. قرِّ   قح

 ا يبيِّن الشكل المجاور أبعاد ملعب كرة قدم أرضيته مزروعة 
بالنجيل الأخضر ما عدا منطقة دائرة الوسط، فهي مزروعة بالنجيل الأبيض. ما مساحة 

المنطقة المزروعة بالنجيل الأخضر؟

المعطيات: ملعب على شكل مستطيل كبير طوله ١٢٠م، وعرضه ٩٠م، تتوسطه دائرة كبيرة طول ا
قطرها ١٠م.

المطلوب: حساب مساحة المنطقة المزروعة بالنجيل الأخضر.

 .احسب مساحة المستطيل ومساحة الدائرة، واطرحهما

الطول × العرض = مساحة المستطيل  
= ١٢٠ × ٩٠ = ١٠٨٠٠ م٢    

= ط نق٢ مساحة الدائرة  
≈ ٣٫١٤ × ٢٥ = ٧٨٫٥ م٢    

اطرح ١٠٨٠٠ – ٧٨٫٥ = ١٠٧٢١٫٥ م٢   
إذن مساحة المنطقة المزروعة بالنجيل الأخضر تساوي ١٠٧٢١٫٥ م٢ تقريبًا.

قح استعمل التقدير للتحقق. المساحة الكلية للملعب ١٠٨٠٠ م٢، ومساحة الدائرة تساوي تقريبًا ٨٠ م٢؛
لذلك فالمساحة المطلوبة يجب أن تكون قريبة من ١٠٧٢٠ م٢، لذا فالإجابة ١٠٧٢١٫٥ م٢ معقولة. 

 

   ما مساحة المنطقة المظللة في الشكل المجاور؟

    ا يريد عمر إلصاق ورق حائط على جدار يحتوي نافذتين كل منهما على 
شكل نصف دائرة كما في الشكل المجاور. ما مساحة ورق الحائط الذي يحتاج إليه؟ 

ا الناتج إلى أقرب جزء من مئة. مقربً

 
















 
















 















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   
با ام  اا  اا    

لَّ المسائل التالية مستعملاً الخطة المناسبة:  حُ

ما أوجد مساحة الشكل أدناه (ط ≈ ٣٫١٤).   





 يبين الجدول التالي الأجور التي حصل    
ا  عليها سعيد. اكتب قاعدة تمثل الأجر (جـ) وفقً

لعدد ساعات العمل (س) .

٣ ٢ ١  ااات
٤٦٫٥٠ ٣١٫٠٠ ١٥٫٥٠ جال

 ￯كلما ازداد رسم الاشتراك في إحد تم    
المجلات ٥ ريالات، قلَّ عدد المشتركين بمقدار ٥ 

أشخاص. إذا كان عدد المشتركين الحالي ١٢٥٦ 
ا، فكم سيصبح عددهم إذا ازداد رسم  شخصً

؟ الاشتراك ٢٥ ريالاً

 ما أوجد الأبعاد الحقيقية لغرفة إذا    
كان مقياس رسم المخطط ١: ٢٤ وبُعداها على 

مخطط هندسي ١٥ سم في ١٠ سم.

م يبين التمثيل بالقطاعات الدائرية أدناه نتائج    
مسح حول الزمن الذي يقضيه الطلاب في الدراسة 

يوميًّا. إذا كان عدد الطلاب الذين شملهم المسح 
٤٠٠ طالب، فما عدد الطلاب الذين يقضون 

١٫٥ - ٢٫٥ ساعة في الدراسة يوميًّا؟










 أوجد مساحة إطار الصورة أدناه.   



 



ا أوجد المسافة التي قطعتها حافلة خلال    
ا في  ٤ ساعات، إذا سارت بسرعة ٤٥ كيلومترً

الساعة.

اا روان أكبر من ريم بثلاث سنوات، ومنال    
أصغر من ريم بسنتين. إذا كان عمر منال ١٠ 

سنوات، فأوجد عمر روان وريم.
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 ا  ا

    
م اا ام    

الشكل المركب: هو شكل مكون من مثلثات وأشكال رباعية وأنصاف دوائر وأشكال أخر￯ ثنائية الأبعاد، ولحساب 
مه إلى أشكال تستطيع إيجاد مساحاتها، احسب تلك المساحات واجمعها.  مساحة الشكل المركب، قسّ

  احسب مساحة الشكل المجاور.
يمكن تجزئة الشكل إلى مستطيل وشبه منحرف. احسب مساحة كل منهما. 

مساحة المستطيل
صيغة مساحة المستطيل م١ = ل × ض      

ل = ١٢ ، ض = ٨      ١٢ × ٨ =  
اضرب = ٩٦م٢       

مساحة شبه المنحرف
صيغة مساحة شبه المنحرف  ٢   ع ( ق١ + ق٢ )   

م٢ =   ١ _  
ع = ٤،  ق١ = ٤،  ق٢ = ١٢    (٤ + ١٢ ) ٢   × ٤ 

_ ١   =  
اضرب   = ٣٢م٢    

مساحة الشكل = ٩٦ + ٣٢ = ١٢٨ م٢























































شر إذا لزم الأمر (ط ≈ ٣٫١٤) . احسب مساحة كل من الأشكال الآتية، وقرب الناتج إلى أقرب عُ  













 



  













 



  













 



  
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   
م اا ام    

شر إذا لزم الأمر: ب إجابتك إلى أقرب عُ ا على التصميم الهندسي أدناه، وقرِّ لَّ المسائل ١-٦ اعتمادً  ما حُ

ما شكل غرفة المعيشة؟ أوجد مساحتها. ما شكل غرفة المعيشة؟ أوجد مساحتها.  ما شكل غرفة المعيشة؟ أوجد مساحتها.     أوجد مساحة المطبخ. ما الأشكال التي استعملتها أوجد مساحة المطبخ. ما الأشكال التي استعملتها   أوجد مساحة المطبخ. ما الأشكال التي استعملتها   أوجد مساحة المطبخ. ما الأشكال التي استعملتها     
لإيجاد المساحة؟

أوجد مساحة الحمام. ما أبعاد الأشكال التي  أوجد مساحة الحمام. ما أبعاد الأشكال التي   أوجد مساحة الحمام. ما أبعاد الأشكال التي   أوجد مساحة الحمام. ما أبعاد الأشكال التي     
استعملتها لإيجاد هذه المساحة؟

أوجد مساحة غرفة النوم. كم شكلاً استعملت  أوجد مساحة غرفة النوم. كم شكلاً استعملت   أوجد مساحة غرفة النوم. كم شكلاً استعملت   أوجد مساحة غرفة النوم. كم شكلاً استعملت     
لإيجاد هذه المساحة؟

مساحة  ستصبح  كم  الضيوف.  غرفة  مساحة  أوجد  مساحة   ستصبح  كم  الضيوف.  غرفة  مساحة  أوجد  مساحة   ستصبح  كم  الضيوف.  غرفة  مساحة  أوجد  مساحة   ستصبح  كم  الضيوف.  غرفة  مساحة  أوجد    
ذف نصف الدائرة من المخطط؟ غرفة الضيوف، إذا حُ

أوجد مساحة الصالة. وكم يتبقى من مساحة  أوجد مساحة الصالة. وكم يتبقى من مساحة   أوجد مساحة الصالة. وكم يتبقى من مساحة   أوجد مساحة الصالة. وكم يتبقى من مساحة     
ا إذا أضاف صاحب المنزل في وسط  الصالة فارغً

الصالة طاولة حجرية مستطيلة الشكل طولها 
١٫٥م ، وعرضها ١م؟







 













 



























١٩

......................... .................................................  
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   
ا        

تنص نظرية فيثاغورس على أن مجموع مساحتي المربعين الصغيرين تساوي مساحة المربع الأكبر.
كيف يمكن توسيع نظرية فيثاغورس لتشمل أشكالاً أخر￯ ترسم على أضلاع المثلث؟

ابدأ بحساب مساحتي الشكلين الصغيرين، ثم انظر إن كان المجموع يساوي مساحة الشكل الأكبر. 
شر.  ب إجابتك إلى أقرب عُ قرِّ

مساحة الشكل الأصغر:  مساحة الشكل الأصغر:   مساحة الشكل الأصغر:     
مساحة الشكل الأوسط:

مساحة الشكل الأكبر:

  











مساحة الشكل الأصغر:  مساحة الشكل الأصغر:   مساحة الشكل الأصغر:     
مساحة الشكل الأوسط:

مساحة الشكل الأكبر:

مساحة الشكل الأصغر: مساحة الشكل الأصغر:  مساحة الشكل الأصغر:    
مساحة الشكل الأوسط:

مساحة الشكل الأكبر:


























مساحة الشكل الأصغر: مساحة الشكل الأصغر:  مساحة الشكل الأصغر:    
مساحة الشكل الأوسط:

مساحة الشكل الأكبر:



  

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    
ابال ا اال    

الشكل الثلاثي الأبعاد هو شكل له طول وعرض وعمق (أو ارتفاع). 
والشكل التالي يوضح بعض المصطلحات المتعلقة به.

له على الأقل ثلاثة أوجه جانبية، كل المنشور
منها متوازي أضلاع .

القاعدتان العلوية والسفلية 
متوازيتان ومتطابقتان.

ا لشكل  يسمى المنشور وفقً
قاعدته.

له على الأقل ثلاثة أوجه جانبية مثلثية الهرم
الشكل.

ا لشكل قاعدته.له قاعدة واحدة عبارة عن مضلع. يُسمى الهرم وفقً

له رأس واحد.القاعدة دائرية الشكل.له قاعدة واحدة فقط.المخروط
ليس لها رؤوس أو أحرف.القاعدتان دائريتان متطابقتان.لها قاعدتان فقط.الأسطوانة 

لا يوجد لها أحرف أو رؤوس.لا يوجد لها أوجه أو قواعد.جميع النقاط تبعد عن المركز البعد نفسه.الكرة




 






د شكل قاعدة كل شكلٍ مما يأتي، ثم صنِّفه:  حدِّ

 ا  ج

للشكل قاعدتان مثلثتان متوازيتان، وثلاثة 
أوجه مستطيلة، فالشكل منشور ثلاثي.

للشكل قاعدتان دائريتان، وليس 
له أحرف، فالشكل أسطوانة.

لا يوجد له قاعدة. فالشكل 
كرة.

 
د شكل قاعدة كل شكلٍ مما يأتي، ثم صنِّفه: حدِّ

      

      



٢١

......................... .................................................  

 ا  ا

   
ابال ا اال    

اا وضعت ياسمين هدية اشترتها لجدتها في    
صندوق كالموضح أدناه حتى ترسله بالبريد. 

ما الشكل الثلاثي الأبعاد الذي يمثله الصندوق.

ا يظهر في الشكل أدناه قمع تعلوه كتلة    
آيسكريم. ما الشكلان الثلاثيا الأبعاد اللذان يتكون 

منهما القمع والآيسكريم؟

ا، فاستعمل  ا اشتر￯ فايز حذاءً جديدً   
صندوقه الكرتوني لجمع البطاقات. ما الشكل 

الثلاثي الأبعاد الذي يمثِّله الصندوق.

 لد￯ سلمى حوض غسيل كالموضح في    
الشكل أدناه. ما الشكل الثلاثي الأبعاد الذي يمثِّله 

الحوض.

ما ل صنِّف شكل القطعة الخشبية الظاهرة    
في الرسم على أنها شكل ثلاثي الأبعاد.




ا تُحفظ صلصة الطماطم بعبوات مختلفة    
الأشكال والأحجام، ومنها ما يُحفظ في علب 

معدنية كالموضحة في الشكل أدناه.

ا عن الشمس بعد عطارد  ل الأرض هي ثالث كواكب المجموعة الشمسية بعدً   
والزهرة، وتعتبر أكبر الكواكب الأرضية في النظام الشمسي. ما الشكل الثلاثي الأبعاد 

الذي يمثِّله كوكب الأرض؟
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   
ا ا    

ليونارد أويلر (١٧٠٧م) هو أحد أعظم علماء الرياضيات، فقد ابتكر العديد من النظريات والعلاقات الرياضية، ومنها 
صيغة لحساب عدد أوجه وحروف ورؤوس الشكل الثلاثي الأبعاد؛ إذ وجد أن: 

عدد الرؤوس + عدد الأوجه = عدد الأحرف +  ٢
٢  + ح   = و   + ر   

والمنشور الثلاثي هو أقل المناشير من حيث عدد الرؤوس والأوجه والحروف 
(٦ رؤوس و٥ أوجه و٩ أحرف). 

   أكمل الجدول التالي:   أكمل الجدول التالي:   أكمل الجدول التالي:   أكمل الجدول التالي: 

عدد الحروف عدد الأوجه عدد الرؤوس

الثلاثي 

الرباعي 

الخماسي 

السداسي 

الثماني 

المنشور







ا له؟ استعن بصيغة أويلر.  ا. كم وجهً ا و٢١ حرفً منشور له ١٤ رأسً منشور له   منشور له     

ا له؟ استعمل النمط الظاهر في الجدول. ا له؟ وكم حرفً ا. كم وجهً منشور له ٢٠ رأسً منشور له   منشور له     

ا. استعمل النمط الظاهر في الجدول السابق لحساب عدد  منشور عدد أضلاع كل من قاعدتيه هو (ن) ضلعً ا. استعمل النمط الظاهر في الجدول السابق لحساب عدد   منشور عدد أضلاع كل من قاعدتيه هو (ن) ضلعً ا. استعمل النمط الظاهر في الجدول السابق لحساب عدد   منشور عدد أضلاع كل من قاعدتيه هو (ن) ضلعً ا. استعمل النمط الظاهر في الجدول السابق لحساب عدد   منشور عدد أضلاع كل من قاعدتيه هو (ن) ضلعً   
الأوجه والحروف والرؤوس في هذا المنشور.
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         ابال ا اال     

يمكنك رسم المنظر العلوي والجانبي والأمامي لشكل ثلاثي الأبعاد، كما يمكنك استعمال المناظر لرسم الشكل.

   ارسم المنظر العلوي والجانبي والأمامي للمجسم المجاور.
المنظر العلوي شبه منحرف، والمنظران الأمامي والجانبي مستطيلان.

  

 

 ارسم شكلاً ثلاثي الأبعاد له المناظر المبينة أدناه. 

  

  

 

   استعمل المنظر العلوي لرسم قاعدة الشكل، 
وهي مستطيل أبعاده ١ × ٣

   أضف الأحرف للقاعدة؛ لتجعل الشكل ثلاثي الأبعاد. 
   استعمل المنظرين الأمامي والجانبي، لإكمال رسم الشكل.

 
ارسم المنظر العلوي والجانبي والأمامي للشكل أدناه.    

 
ارسم شكلاً ثلاثي الأبعاد له المناظر المبينة أدناه. استعمل ورقة منقطة قياسية.  ارسم شكلاً ثلاثي الأبعاد له المناظر المبينة أدناه  ارسم شكلاً ثلاثي الأبعاد له المناظر المبينة أدناه  ارسم شكلاً ثلاثي الأبعاد له المناظر المبينة أدناه    

  

 











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ناطحة  مجسم  أدناه  الشكل  يُظهر   ام     
والجانبي  العلوي  منظره  من  كلاًّ  ارسم  سحاب. 

والأمامي.

اا انظر إلى القوس أدناه، وارسم كلاًّ من منظره    
العلوي والجانبي والأمامي.

اا انظر إلى الكوب أدناه، وارسم كلاًّ من منظره     
العلوي والجانبي والأمامي.

اات يظهر في الشكل أدناه مجسم السيارة، ارسم    
كلاًّ من منظرها العلوي، والجانبي والأمامي.



٢٥

......................... .................................................  

 ا  ا

   
 اات    

ا. استعمل خيالك البصري لإحصاء عدد  بُنيت الأشكال الظاهرة على هذه الصفحة بإلصاق عدد من المكعبات معً
المكعبات التي وضعت المادة اللاصقة على ١ أو ٢ أو ٣ أو ٤ أو ٥ أو ٦ أوجه من وجوهها في كل شكل.

 انظر إلى الأشكال أسفل الصفحة، واملأ الجدول التالي: 

١
٦ وجه٥ وجه٤ وجه٣ وجه٢ وجه١ وجه

٢
٣
٤
٥
٦

عدد المكعبات التي وضع عليها المادة اللاصقة العدد الكلي
للمكعبات الشكل

                      

                      
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حجم المجسم هو قياس الحيِّز الذي يشغله ذلك الشكل. 
ويُقاس بالوحدات المكعبة مثل السنتمترات المكعبة 

( سم٣ )، أو البوصات المكعبة. ويمكنك معرفة حجم 
الشكل المجاور باستعمال المكعبات.







الطبقة السفلى أو 
القاعدة تحتوي على 

٤ × ٣ = ١٢ مكعبًا

طبقتان تمثلان 
الارتفاع

تحتاج إلى ١٢ × ٢ = ٢٤ مكعبًا؛ لملء الصندوق؛ إذن حجم الصندوق ٢٤ سم٣. 
المنشور الرباعي هو شكل ثلاثي الأبعاد، له وجهان متوازيان ومتطابقان أو قاعدتان بشكل مستطيل؛ لإيجاد حجمه 
(ح)، اضرب مساحة القاعدة (ق) في الارتفاع (ع)، وذلك بضرب الطول (ل) في العرض (ض) في الارتفاع (ع). 

ح = ق ع أو ح = ل × ض × ع

 احسب حجم المنشور المبين في الشكل المجاور

حجم المنشور ح = ل × ض × ع  
ض عن ل بـ ٦، وعن ض بـ ٥، وعن ع بـ ٨ عوِّ ح = ٦ × ٥ × ٨  

اضرب ح = ٢٤٠  
إذن حجم المنشور يساوي ٢٤٠ سم٣.

 
احسب حجم كل منشور مما يلي:














   














   














   





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   
ا       

اا اا علبة أعواد ثقاب كرتونية على شكل    
 ٤   ١٢سم، وعرضها 

متوازي مستطيلات؛ طولها   ٣ _
 ٤   ١ سم. أوجد حجم العلبة.

 ٨ سم، وارتفاعها   ٣ _

 طول كتاب الرياضيات ٢٦٠ ملم، وعرضه    
٢٠٧ ملم، وارتفاعه ٥ ملم. أوجد حجم الورق 

المستخدم في صناعة الكتاب.

اات طول مقطورة شاحنة ٨٫٣ أمتار، وعرضها     
٣ أمتار، وارتفاعها ٢٫٤ أمتار. ما أكبر حجم من 

التراب يمكن تحميله في الشاحنة؟

ا من البلاط على  ب ينتج مصنع للبلاط نوعً   
شكل منشور رباعي طوله ٤٠سم، وعرضه 

٤٠سم، وارتفاعه ٣سم، أوجد حجم المادة 
الأسمنتية المستخدمة في صنع البلاطة الواحدة؟

ا،  ا طول علبة مناديل ورقية ١١٫٢ سنتمترً   
ا.  ا، وارتفاعها ١٣ سنتمترً وعرضها ١١٫٢ سنتمترً

أوجد حجم العلبة.

 المنشور الخماسي هو منشور قاعدتاه    
على شكل مضلع خماسي. أوجد حجم المنشور 

الخماسي أدناه.







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   
ا       

ا لهما القاعدة والارتفاع نفسيهما: ا ومنشورً الشكلان التاليان يمثِّلان هرمً

ستساعدك التمارين في هذه الصفحة على اكتشاف العلاقة بين حجميهما.
انسخ المخططين التاليين مكبرين بحيث يكون المثلث في كل منهما متطابق الأضلاع، وطول ضلعه ٨سم، وجميع 

المربعات في الشكل الأول متطابقة، طول ضلع كل منها ٨سم، ثم اطوهما؛ لتكوين منشور وهرم شبيهين بالشكلين أعلاه.

صف قاعدة كل من المجسمين. صف قاعدة كل من المجسمين.  صف قاعدة كل من المجسمين.    
قارن ارتفاعي المجسمين.  قارن ارتفاعي المجسمين.   قارن ارتفاعي المجسمين.   قارن ارتفاعي المجسمين.     

ر العملية، واذكر عدد المرات اللازمة لملء  املأ الهرم بالرمل أو السكر، وأفرغ محتوياته داخل المنشور، ثم كرِّ ر العملية، واذكر عدد المرات اللازمة لملء   املأ الهرم بالرمل أو السكر، وأفرغ محتوياته داخل المنشور، ثم كرِّ ر العملية، واذكر عدد المرات اللازمة لملء   املأ الهرم بالرمل أو السكر، وأفرغ محتوياته داخل المنشور، ثم كرِّ ر العملية، واذكر عدد المرات اللازمة لملء   املأ الهرم بالرمل أو السكر، وأفرغ محتوياته داخل المنشور، ثم كرِّ   
المنشور.

اشرح كيف تجد حجم الهرم في الشكل أدناه. اشرح كيف تجد حجم الهرم في الشكل أدناه.  اشرح كيف تجد حجم الهرم في الشكل أدناه.  اشرح كيف تجد حجم الهرم في الشكل أدناه.    

 اذكر صيغة لحساب حجم الهرم.    




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    
اال       

كما في المنشور، فإن مساحة قاعدة الأسطوانة تدل على عدد المكعبات في الطبقة الواحدة. 
ويدل الارتفاع على عدد الطبقات في الأسطوانة.

حجم الأسطوانة يساوي مساحة القاعدة «ق» في الارتفاع «ع».

ح = ق × ع ،  حيث ق = ط  نق٢  أو ح = ط  نق٢ ع







شر.  ب الناتج إلى أقرب عُ  احسب حجم الأسطوانة المجاورة، ثم قرِّ

صيغة حجم الأسطوانة ح = ط نق٢ ع   
ط ≈ ٣٫١٤  ،   نق = ٢ ،   ع = ٥ ح ≈ ٣٫١٤ × ٢ ٢ × ٥  

ط بسِّ ح ≈ ٦٢٫٨   
إذن حجم الأسطوانة يساوي ٦٢٫٨ سم٣ تقريبًا. تحقق باستعمال التقدير.

 
شر (ط ≈ ٣٫١٤):  ب الناتج إلى أقرب عُ احسب حجم كل أسطوانة مما يلي، ثم قرِّ













  











  












  

   نق = ٩٫٥ ملم
ع = ٢٫٢ ملم

   القطر = ٦ سم
الارتفاع = ١١ سم

 ٥   ٣ م
   القطر =    ٢ _

 ٤   ١م
الارتفاع =   ١ _




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ما صهريج ماء أسطواني قطره ٥٫٣ أمتار،    
وارتفاعه ٩ أمتار. ما أقصى حجم يمكن أن يتسع له 

ب الناتج إلى أقرب عشر. صهريج الماء؟ قرّ

ات يستخدم الجبس في أعمال الديكورات،    
احسب حجم الجبس اللازم لعمل عمود أسطواني 

الشكل طول قطر قاعدته ٦٠سم، وارتفاعه 
١٩٠سم.

ملات علبة صلصة أسطوانية الشكل ارتفاعها     
١٥ سم، وطول نصف قطرها ٣٫٥سم. أوجد حجم 

علبة الصلصة إلى أقرب عشر.

ا وعاء زجاجي أسطواني الشكل طول قطره    
ا. أوجد  ٨ سنتمترات، وارتفاعه ١٢٫٨ سنتمترً

حجم الوعاء إلى أقرب عشر.

 علبة طلاء ارتفاعها ١٥سم، وطول قطرها    
شر؟ ١٣٫٦ سم، أوجد حجم العلبة إلى أقرب عُ

باات أوجد حجم علبة البهارات المبينة في    
ب الناتج إلى أقرب عشر. الشكل أدناه، وقرِّ





في المسائل من ١-٦ اعتبر القيمة التقريبية لِـ ط (ط ≈ ٣٫١٤).
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ضع ١٠ قطع نقدية بعضها فوق بعض، ثم ادفعها بأصبعك قليلاً حتى تأخذ
صورة الشكل المجاور. لاحظ أن الحجم لا يتغير. 

بيِّن الرسوم  التالية مناشير وأسطوانات متساوية في الحجم على الرغم من اختلافها في الشكل.  تُ

ارتفاع ارتفاع ارتفاع

نصف قطر نصف قطر

ارتفاع

طول طول
عرض عرض

شر: ( ط  ≈ ٣٫١٤) ب إجابتك إلى أقرب عُ أوجد حجم كل مجسم فيما يلي، وقرّ

                      

                      





























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 
ا

  ا


 

 
حا  لا ام

   
 

ب طول قاعدته في ارتفاعه. 
ضر

ف ناتج 
ص

ث تساوي ن
مساحة المثل



ث 
القاعدة في المثل

يمكن أن تكون أي 
ضلع.

الارتفاع هو المسافة 
س 

بين القاعدة والرأ
المقابل لها.

٢   ق × ع  م =   ١ _ 

ضلعان المتوازيان فيه، وارتفاعه هو المسافة بين 
٢ ، وهما ال َ ق ١ و ف قاعدتان ق

لشبه المنحر
.٢ َ ق ١ و ب ارتفاعه في مجموع قاعدتيه ق

ضر
صل 

٢   حا القاعدتين، ومساحته تساوي   ١ _ 

( ٢ ١ + ق ٢   ع ( ق م =   ١ _ 

  



ث المجاور.
ب مساحة المثل

  احس

٢   × ٦ × ٥ = ١٥ ِّر: م =    ١ _  قد
٢   ق × ع     م =   ١ _ 

 ٢   × ٦ × ٤٫٥     م =   ١ _ 
    م = ١٣٫٥

ث
صيغة مساحة المثل
ق = ٦ ،  ع = ٤٫٥

ب
ضر

ا
ب من التقدير.

. وهذا قري ث هي ١٣٫٥ سم٢
إذن مساحة المثل























 


ف المجاور. 
ب مساحة شبه المنحر

 احس
( ٢ ١ + ق ٢   ع ( ق م =   ١ _ 

  ( ٣ + ٦ ) ٢   × ٤ م =   ١ _ 
م = ١٨

ف
صيغة مساحة شبه المنحر
٢ = ٦ ١ = ٣ ، ق ع = ٤ ، ق

بسط
 . ف ١٨سم٢

مساحة شبه المنحر























 


 
ب مساحة كل من الأشكال الآتية: 

احس























 


  























 


  























 


  























 


  


 

 
حا  لا ام

   
 







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حا  لا ام

   
 

ف طولا 
ض على شكل شبه منحر

جاا قطعة أر
  

ًا.  ًا، وارتفاعه ٢٥٤ متر ًا، و٢٦٧ متر قاعدتيه ١٨٢متر
ب مساحتها.

احس






ًا من حديقة منزله بالورود   زرع أحمد جزء
  

ضح أدناه. أوجد مساحة هذه 
كما في الشكل المو

المنطقة.






   ا أوجد مساحة الراية الظاهرة في الرسم أدناه:






ِّر مساحة اللافتة أدناه. اإاات ا قد
  





ل في   أوجد مساحة سطح البلاطة المظلَّ
ب

  
الشكل أدناه:





ًا من حديقة يراد  ِّن الشكل أدناه جزء اق يبي
  

ب. أوجد مساحة هذا الجزء.
تغطيته بطبقة من الترا

Ω3^5Ω4









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 

   
 

ضلاعه. 
ث بدلالة أطوال أ

ب مساحة مثل
ت باسمه لحسا

ِّي ُم صيغة س
أوجد العالم الإسكندري هيرون 

ب ، جـ هي: 
ضلاعه أ ، 

ث أطوال أ
ص على أن المساحة ( م ) لمثل

وتن
ب)  ( ن - جـ )

م٢  = ن (ن - أ ) ( ن - 
ب + جـ

أ + 
٢

ث أي أن  ن =  
ف محيط المثل

ص
ث ن ن

حي

ولتحديد قيمة (م) خمن العدد الذي مربعه يساوي قيمة م٢
ًا ثم  ت وجمعها مع

ف المربعا
صا

ت الكاملة وأن
ك بعد المربعا

ث مما يلي مستعملاً الشبكة، وذل
ْ مساحة كل مثل ّر د قَ

ُشر وحدة مربعة.  ب ع
ك إلى أقر

ب إجابت
ِّ صورة أكثر دقة، وقر

ب المساحة ب
صيغة هيرون لحسا

استعمل 

  
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 

 
 

 
 

 
 

 
 

 
 

 
 

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 

٩

٥
٧

٨

٨
٣

٧٧
٧

٦

٨

١٠
٩

٩

١٠
٦٦

٦

المساحة التقديرية: .......
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المساحة التقديرية: .......
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المساحة التقديرية: .......

المساحة الفعلية: .........

المساحة التقديرية: .......

المساحة الفعلية: .........

المساحة التقديرية: .......

المساحة الفعلية: .........

المساحة التقديرية: .......

المساحة الفعلية: .........















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اا 

مح
   

 

الدائرة مجموعة النقاط في المستو￯ التي لها البعد نفسه 
ُسمى المركز. أما القطر ق فهو المسافة  عن نقطة معلومة ت
ف القطر هو 

ص
ًا بالمركز. ون بين نقطتين على الدائرة مرور

المسافة بين مركز الدائرة ونقطة عليها، ومحيط الدائرة هو 
ب القطر في ط، 

ضر
صل 

المسافة حول الدائرة، ويساوي حا
ف القطر في ط وبالرموز: 

ص
ب ٢ في ن

ضر
صل 

أو حا
مح = طـ ق أو مح = ٢ طـ نق.








ب محيط دائرة قطرها ٧٫٥ سم. 
  احس

مح = ط × ق
  ٣٫١٤ × ٧٫٥ ≈

مح 
صيغة محيط الدائرة

≈ ٣٫١٤   ،   ق = ٧٫٥
ط 

≈ ٢٣٫٥٥ سم. 
مح 

ًا. إذن محيط الدائرة يساوي ٢٣٫٥٥ سم تقريب

ف قطرها ١٤م. 
ص

ب محيط دائرة ن
مح = ٢ ط نق احس

٧   × ١٤  _ ٢ ×   ٢٢ ≈
مح 

٢ × ٢٢ × ٢ ≈
مح 

صيغة محيط الدائرة
  ٧  _ ٢٢   ≈

نق = ١٤، طـ 

اقسم البسط والمقام على ٧
≈ ٨٨ م 

مح 

٢

١

 

 .(   ٧  _ ٢٢   ≈
≈ ٣٫١٤  أو ط 

ُشر (ط  ب ع
ًا إلى أقر ب محيط كل دائرة مما يلي، مقرب

احس







  







  







  







  

   القطر = ١٥ كلم
ف القطر = ٢١ م

ص
   ن

ف القطر = ٥٠ م
ص

   ن

   القطر = ٦٠٠ م
ف القطر = ٦٢ ملم

ص
   ن

   القطر = ٧ كلم

















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اا 

مح
   

 

  ا اإ اإجاب   اا اا 

ا خزفية طول قطر كل منها  ٌ أطباقً صنع
اا ينتج م

  
َّنة بإطار ذهبي. أوجد طول  ٢٠سم، وحوافها مزي

بق.  ب محيط الطَّ
الإطار الذهبي بحسا

٢   ٨ ملم.  ف قطرها   ١ _ 
ص

 قطعة نقود طول ن
  

أوجد محيطها.

ًا حول حديقة  اق يريد سلمان أن يقيم جدار
   

ًا. أوجد طول الجدار. دائرية طول قطرها ١٥ متر
ا أوجد محيط فطيرة دائرية الشكل، طول 

  
قطرها ١٠ سم.

٢   كلم.  ضمار سباق دائري طول قطره   ١ _ 
اات م

  
ّاء في دورة واحدة حول  ما المسافة التي يقطعها عد

ضمار؟
الم

ات أوجد طول إطار لوحة دائرية الشكل، 
  

ف قطرها ١٥ سم.
ص

ن

ض عنـد خط 
 الا يبلـغ طـول قطـر الأر


  

. أوجد محيط الدائرة الاستوائية. الاستواء ٧٩٢٦ ميلاً
ب 

ت حول كوك
ا يبلغ قطر نظام الحلقا

  
ب 

ت كوك
ف ميل. أوجد محيط حلقا

زحل ١٧٠ أل
زحل.
















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ا  ا

   
 

صفي 
ا لنقطتي تقاطع ن ُسمى وفقً س هو جزء من محيط الدائرة ي

تعلم أن محيط الدائرة يساوي المسافة حولها. والقو
س إلى المحيط تساوي نسبة 

س، فنسبة طول القو
ب لإيجاد طول القو

القطر اللذين يشكلانه مع الدائرة، ويستعمل التناس
زاويته المركزية إلى ٣٦٠ °.

ف قطرها ٢سم كما يلي: 
ص

ب في الدائرة التي ن
س أ 

ب طول القو
ك حسا

فمثلاً يمكن

ب
ب التناس

اكت
 

ب 
ق  أجـ 
°٣٦٠

ب = 
س أ 

طول القو
٢ ط نق

ض عن القيم المعلومة
ّ عو

 
 

   °٣٦٠
ب =   ٤٠° _ 

س أ 
طول القو

٤ط

ط الكسر
ِّ بس

 
 

 
 

  ٩ ب =   ١ _ 
س أ 

طول القو
٤ط

٩    ≈ ١٫٤٠سم ب =   ٤ط _ 
س أ 

طول القو

٢سم˚٤٠

أ
ب

جـ

ُلَّ المسائل التالية:  ح
س زاويته المركزية ٩٠°.

ب  فيها، إذا كان قيا
س أ 

دائرة محيطها ٤٨سم. أوجد طول القو
 

دائرة محيطها 
 

دائرة محيطها 
  

 

س  هـ و .
س الزاوية المركزية للقو

ًا. أوجد قيا س هـ و  فيها ١٤متر
ًا، وطول القو دائرة محيطها ١١٢ متر

 
دائرة محيطها 

 
دائرة محيطها 

  

س زاويته المركزية ٧٢°.
ب فيها، إذا كان قيا

س أ 
ف قطرها ٥سم، أوجد طول القو

ص
دائرة ن

 
ف قطرها 

ص
دائرة ن

 
ف قطرها 

ص
دائرة ن

  

أوجد النسبة بين طولي قوسين في دائرة، زاويتاهما المركزيتان ١٣٥°، ٤٥°.
 

أوجد النسبة بين طولي قوسين في دائرة، زاويتاهما المركزيتان 
 

أوجد النسبة بين طولي قوسين في دائرة، زاويتاهما المركزيتان 
 

أوجد النسبة بين طولي قوسين في دائرة، زاويتاهما المركزيتان 
  

° ،  °
 _ 

  
 _  



   ،   °
 _ °  


 
_

_




   ،   °
 _ ° 


 
_

_



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اا ام

  
 

. ف القطر، وبالرموز م = ط نق٢
ص

ب ط في مربع ن
ضر

صل 
مساحة الدائرة م تساوي حا

صفي قطر.
القطاع هو جزء من الدائرة محاط بن

ب مساحة الدائرة في الشكل المجاور.
  احس

م = ط نق٢
م ≈ ٣٫١٤ × ٢٤

م ≈ ٥٠٫٢٤

صيغة مساحة الدائرة.
ط ≈ ٣٫١٤   ،   نق = ٤

ًا.  إذن مساحة الدائرة تساوي ٥٠٫٢٤ سم٢ تقريب

ب عشر. 
ًا الناتج إلى أقر ت مقرب

ب مساحة دائرة قطرها ٩٫٤ ملمترا
 احس

م = ط نق٢
م ≈ ٣٫١٤ × ( ٤٫٧)٢

م ≈ ٦٩٫٤

صيغة مساحة الدائرة
ط ≈ ٣٫١٤   ،   نق = ٩٫٤ ÷ ٢ = ٤٫٧

 . ًا ٦٩٫٤ ملم٢ إذن مساحة الدائرة تساوي تقريب

 
ب عشر. (ط ≈ ٣٫١٤):

ب الناتج إلى أقر
ِّ ب مساحة كل من الدوائر الآتية، وقر

احس





  






  






  

نق = ٢٫٦ سم
  

نق = ١٤٫٣ سم
  

٢   ٥ م ق =   ١ _ 
  

٤   ٤ م ق =   ٣ _ 
  

ق = ٧٫٩ ملم
  

٥   ٢ سم نق =   ١ _ 
  




 

 
اا ام

 
 

















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اا ام

 
 

ٌ بركةَ سباحة دائرية  ّم مهندس صم
 ا 

ب
  

ًا. أوجد مساحة قاع البركة إلى  الشكل قطرها ٢٥ متر
ب عشر.

أقر

 أوجد مساحة الوجه الظاهر لقطعة النقد 
  

ب عشر.
أدناه إلى أقر

٢٫٥ سم

ك 
ب إجابت

ِّ    أوجد مساحة قاعدة الأسطوانة أدناه، وقر
ب عشر.

إلى أقر

٣٥سم

ا أوجد مساحة سطح فطيرة دائرية الشكل 
  

ب عشر.
ك إلى أقر

ب إجابت
ّ قطرها ١٦ سم، وقر

ض دائري، أبعاده 
ا يريد إسماعيل زراعة حو

  
ض إلى 

مبينة في الشكل أدناه. أوجد مساحة الحو
ُشر. ب ع

أقر

١٫٨ م

أوجد مساحة سطح غطاء خزان مياه دائري الشكل 
 

أوجد مساحة سطح غطاء خزان مياه دائري الشكل 
 

أوجد مساحة سطح غطاء خزان مياه دائري الشكل 
 

أوجد مساحة سطح غطاء خزان مياه دائري الشكل 
  

ف قطره ٣٠ سم.
ص

ن في المسائل من ١-٦ استعمل القيمة التقريبية لِـ ط (ط ≈ ٣٫١٤):










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

با ام  اا  اا
 

 

ب.
صع

صحيحة لحل مسائل أ
ًا حل مسألة أبسط لإيجاد الخطة ال عند حل المسائل يكون من الأسهل أحيان

ب فيها.
ت والمطلو

ِّد المعطيا ًّا للمسألة، وحد ًا عام ِّن فهم ا     اقرأ وكو
حل مسألة أبسط لإيجاد حل للمسألة.

  


ك لحل المسألة.
ذ خطت        نفِّ

ك بمقارنته مع تقديرك.
ِّر منطقية جواب حق  قر

ضيته مزروعة 
ب كرة قدم أر

ِّن الشكل المجاور أبعاد ملع  ا يبي
ض. ما مساحة 

ضر ما عدا منطقة دائرة الوسط، فهي مزروعة بالنجيل الأبي
بالنجيل الأخ

ضر؟
المنطقة المزروعة بالنجيل الأخ

ا
ضه ٩٠م، تتوسطه دائرة كبيرة طول 

ب على شكل مستطيل كبير طوله ١٢٠م، وعر
ت: ملع

المعطيا
قطرها ١٠م.

ضر.
ب مساحة المنطقة المزروعة بالنجيل الأخ

ب: حسا
المطلو




ب مساحة المستطيل ومساحة الدائرة، واطرحهما. 
احس


ض

= الطول × العر
 

 
مساحة المستطيل

= ١٢٠ × ٩٠ = ١٠٨٠٠ م٢
 

 
 

= ط نق٢
 

 
مساحة الدائرة

≈ ٣٫١٤ × ٢٥ = ٧٨٫٥ م٢
 

 
 

اطرح
 

 
١٠٨٠٠ – ٧٨٫٥ = ١٠٧٢١٫٥ م٢ 

ًا. ضر تساوي ١٠٧٢١٫٥ م٢ تقريب
إذن مساحة المنطقة المزروعة بالنجيل الأخ

قح
؛  ًا ٨٠ م٢ ، ومساحة الدائرة تساوي تقريب ب ١٠٨٠٠ م٢

استعمل التقدير للتحقق. المساحة الكلية للملع
، لذا فالإجابة ١٠٧٢١٫٥ م٢ معقولة.  ب أن تكون قريبة من ١٠٧٢٠ م٢

ك فالمساحة المطلوبة يج
 لذل

   ما مساحة المنطقة المظللة في الشكل المجاور؟

صاق ورق حائط على جدار يحتوي نافذتين كل منهما على 
 يريد عمر إل

ا    
ف دائرة كما في الشكل المجاور. ما مساحة ورق الحائط الذي يحتاج إليه؟ 

ص
شكل ن

ب جزء من مئة.
ًا الناتج إلى أقر مقرب



















































  


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ا  اباات ااا ا

   
 

ًا لإسهاماته الكثيرة في تطوير ب؛ نظر
ت الياباني (سيكي كوا) بحكيم الحسا

ضيا
ف عالم الريا

ُعر ي
ث 

ت في الحياة العملية، فأحد
ضيا

ت الريا
ت في اليابان، فقد أبرز سيكي كوا استعمالا

ضيا
الريا

ًا على المثقفين.  ت حكر
ت متاحة للجميع، وليس

ضيا
ت دراسة الريا

ت اجتماعية جعل
صلاحا

إ
ب قيمة ط إلى ثماني عشرة منزلة عشرية. 

ومن إسهاماته حسا
ط ≈... ٣٫١٤١٥٩٢٦٥٣٥٨٩٧٩٣٢٣٨

ضلاع 
وكان سيكي قد لاحظ الظاهرة المبينة في الرسوم المجاورة، وهي: كلما ازداد عدد أ

ت: 
ضلعا

ضع سيكي النسبة التالية للم
صبح أشبه بالدائرة، فو

ضلع المنتظم، أ
الم

ضلع المنتظم
محيط الم

ضلع
قطر الدائرة المرسومة حول الم

ت هذه النسبة من نسبة محيط الدائرة إلى قطرها. وهذه 
ضلع، اقترب

ضلاع الم
فكلما ازداد عدد أ

النسبة هي ط. 
ت منتظمة، والدائرة المرسومة حول كل منها. استعمل حاسبة 

ضلعا
ت تتعلق بم

فيما يلي معطيا
ب المنازل العشرية جميعها التي تظهر في الحاسبة. 

لإيجاد نسبة سيكي كوا، واكت

ماذا تلاحظ؟
ضلع = ٥ 

طول ال
 

ضلع = 
طول ال

 
ضلع = 

طول ال
 

ضلع = 
طول ال

  
ضلاع = ٦ 

عدد الأ
قطر الدائرة = ١٠

ضلع  ≈  ٤٫٥٩٢٢ 
طول ال

 
ضلع  

طول ال
 

ضلع  
طول ال

 
ضلع  

طول ال
  

ضلاع = ٨ 
عدد الأ

قطر الدائرة = ١٢

ضلع  ≈ ٣٫٧٥٤٤ 
طول ال

 
ضلع  

طول ال
 

ضلع  
طول ال

 
ضلع  

طول ال
  

ضلاع = ٢٠
عدد الأ

قطر الدائرة = ٢٤

ضلع  ≈ ٣٧٫٥٤٤٣
طول ال

 
ضلع  

طول ال
 

ضلع  
طول ال

 
ضلع  

طول ال
  

ضلاع = ٢٠
عدد الأ

قطر الدائرة = ٢٤٠

ضلع  ≈ ١٫٦٧٥٤ 
طول ال

 
ضلع  

طول ال
 

ضلع  
طول ال

 
ضلع  

طول ال
  

ضلاع = ١٥٠ 
عدد الأ

قطر الدائرة = ٨٠

ضلع  ≈ ٢٫٦٣٨٩
طول ال

 
ضلع  

طول ال
 

ضلع  
طول ال

 
ضلع  

طول ال
  

ضلاع = ٥٠٠
عدد الأ

قطر الدائرة = ٤٢٠











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

با ام  اا  اا
 

 

ُلَّ المسائل التالية مستعملاً الخطة المناسبة:  ح

ما أوجد مساحة الشكل أدناه (ط ≈ ٣٫١٤).
  





صل 
 يبين الجدول التالي الأجور التي ح

  
ا  ب قاعدة تمثل الأجر (جـ) وفقً

عليها سعيد. اكت
س) .

ت العمل (
لعدد ساعا

٣
٢

١
 ااات

٤٦٫٥٠
٣١٫٠٠

١٥٫٥٠
جال

 ￯كلما ازداد رسم الاشتراك في إحد تم
   

ت، قلَّ عدد المشتركين بمقدار ٥ 
ت ٥ ريالا

المجلا
ص. إذا كان عدد المشتركين الحالي ١٢٥٦ 

أشخا
صبح عددهم إذا ازداد رسم 

ًا، فكم سي شخص
؟

الاشتراك ٢٥ ريالاً

 ما أوجد الأبعاد الحقيقية لغرفة إذا 
  

ُعداها على  س رسم المخطط ١: ٢٤ وب
كان مقيا

مخطط هندسي ١٥ سم في ١٠ سم.

ت الدائرية أدناه نتائج 
م يبين التمثيل بالقطاعا

  
ب في الدراسة 

ضيه الطلا
مسح حول الزمن الذي يق

ب الذين شملهم المسح 
ًّا. إذا كان عدد الطلا يومي

ضون 
ب الذين يق

ب، فما عدد الطلا
٤٠٠ طال

ًّا؟ ١٫٥ - ٢٫٥ ساعة في الدراسة يومي










صورة أدناه.
 أوجد مساحة إطار ال

  








ا أوجد المسافة التي قطعتها حافلة خلال 
  

ًا في  ت بسرعة ٤٥ كيلومتر
ت، إذا سار

٤ ساعا
الساعة.

ت، ومنال 
ث سنوا

اا روان أكبر من ريم بثلا
  

صغر من ريم بسنتين. إذا كان عمر منال ١٠ 
أ

ت، فأوجد عمر روان وريم.
سنوا







 

 

 




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م اا ام

 
 

ب 
ف دوائر وأشكال أخر￯ ثنائية الأبعاد، ولحسا

صا
ت وأشكال رباعية وأن

ب: هو شكل مكون من مثلثا
الشكل المرك

ت واجمعها. 
ك المساحا

ب تل
ّمه إلى أشكال تستطيع إيجاد مساحاتها، احس ب، قس

مساحة الشكل المرك

ب مساحة الشكل المجاور.
  احس

ب مساحة كل منهما. 
ف. احس

يمكن تجزئة الشكل إلى مستطيل وشبه منحر

مساحة المستطيل
صيغة مساحة المستطيل

 
 

 
 

ض
١ = ل ×  م

 
ض = ٨ 

ل = ١٢ ، 
 

 
 

 
١٢ × ٨ =

 
ب

ضر
ا

 
 

 
 

 
= ٩٦م٢

 

ف
مساحة شبه المنحر

ف
صيغة مساحة شبه المنحر

 
 

 
( ٢ ١ + ق ٢   ع ( ق  _ ١   =

 ٢ م
 

٢ = ١٢ ١ = ٤،  ق ع = ٤،  ق
 

 
 

(٤ + ١٢ ) ٢   × ٤  _ ١   =
 

ب
ضر

ا
 

 
 

 
 = ٣٢م٢

 
مساحة الشكل = ٩٦ + ٣٢ = ١٢٨ م٢

 













 













 













ُشر إذا لزم الأمر (ط ≈ ٣٫١٤) . ب ع
ب الناتج إلى أقر

ب مساحة كل من الأشكال الآتية، وقر
 احس



















  



















  



















  








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
 

 
م اا ام

 
 

ُشر إذا لزم الأمر: ب ع
ك إلى أقر

ب إجابت
ِّ صميم الهندسي أدناه، وقر

ًا على الت ُلَّ المسائل ١-٦ اعتماد  ما ح

ما شكل غرفة المعيشة؟ أوجد مساحتها.
 

ما شكل غرفة المعيشة؟ أوجد مساحتها.
 

ما شكل غرفة المعيشة؟ أوجد مساحتها.
  

أوجد مساحة المطبخ. ما الأشكال التي استعملتها 
 

أوجد مساحة المطبخ. ما الأشكال التي استعملتها 
 

أوجد مساحة المطبخ. ما الأشكال التي استعملتها 
 

أوجد مساحة المطبخ. ما الأشكال التي استعملتها 
  

لإيجاد المساحة؟

أوجد مساحة الحمام. ما أبعاد الأشكال التي 
 

أوجد مساحة الحمام. ما أبعاد الأشكال التي 
 

أوجد مساحة الحمام. ما أبعاد الأشكال التي 
 

أوجد مساحة الحمام. ما أبعاد الأشكال التي 
  

استعملتها لإيجاد هذه المساحة؟
ت 

أوجد مساحة غرفة النوم. كم شكلاً استعمل
 

ت 
أوجد مساحة غرفة النوم. كم شكلاً استعمل

 
ت 

أوجد مساحة غرفة النوم. كم شكلاً استعمل
 

ت 
أوجد مساحة غرفة النوم. كم شكلاً استعمل

  
لإيجاد هذه المساحة؟

صبح مساحة 
ست

ف. كم 
ضيو

أوجد مساحة غرفة ال
 

صبح مساحة 
ست

ف. كم 
ضيو

أوجد مساحة غرفة ال
 

صبح مساحة 
ست

ف. كم 
ضيو

أوجد مساحة غرفة ال
 

صبح مساحة 
ست

ف. كم 
ضيو

أوجد مساحة غرفة ال
  

ف الدائرة من المخطط؟
ص

ف ن
ُذ ف، إذا ح

ضيو
غرفة ال

صالة. وكم يتبقى من مساحة 
أوجد مساحة ال

 
صالة. وكم يتبقى من مساحة 

أوجد مساحة ال
 

صالة. وكم يتبقى من مساحة 
أوجد مساحة ال

 
صالة. وكم يتبقى من مساحة 

أوجد مساحة ال
  

ب المنزل في وسط 
صاح

ف 
ضا

ا إذا أ صالة فارغً
ال

صالة طاولة حجرية مستطيلة الشكل طولها 
ال

ضها ١م؟
١٫٥م ، وعر





















 


























 

  
 

 

  

 
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ا  

   
 

صغيرين تساوي مساحة المربع الأكبر.
س على أن مجموع مساحتي المربعين ال

ص نظرية فيثاغور
تن

ث؟
ضلاع المثل

س لتشمل أشكالاً أخر￯ ترسم على أ
ف يمكن توسيع نظرية فيثاغور

كي
صغيرين، ثم انظر إن كان المجموع يساوي مساحة الشكل الأكبر. 

ب مساحتي الشكلين ال
ابدأ بحسا

ُشر.  ب ع
ك إلى أقر

ب إجابت
ِّ قر

صغر: 
مساحة الشكل الأ

 
صغر: 

مساحة الشكل الأ
 

صغر: 
مساحة الشكل الأ

  
مساحة الشكل الأوسط:

مساحة الشكل الأكبر:





 








صغر: 
مساحة الشكل الأ

 
صغر: 

مساحة الشكل الأ
 

صغر: 
مساحة الشكل الأ

  
مساحة الشكل الأوسط:

مساحة الشكل الأكبر:

صغر:
مساحة الشكل الأ

 
صغر:

مساحة الشكل الأ
 

صغر:
مساحة الشكل الأ

  
مساحة الشكل الأوسط:

مساحة الشكل الأكبر:





























صغر:
مساحة الشكل الأ

 
صغر:

مساحة الشكل الأ
 

صغر:
مساحة الشكل الأ

  
مساحة الشكل الأوسط:

مساحة الشكل الأكبر:







 


















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ابال ا اال

 
 

ت ياسمين هدية اشترتها لجدتها في 
ضع

اا و
  

ضح أدناه حتى ترسله بالبريد. 
صندوق كالمو

صندوق.
ما الشكل الثلاثي الأبعاد الذي يمثله ال

ا يظهر في الشكل أدناه قمع تعلوه كتلة 
  

آيسكريم. ما الشكلان الثلاثيا الأبعاد اللذان يتكون 
منهما القمع والآيسكريم؟

ًا، فاستعمل  ً جديد ا اشتر￯ فايز حذاء
  

ت. ما الشكل 
صندوقه الكرتوني لجمع البطاقا

صندوق.
له ال الثلاثي الأبعاد الذي يمثِّ

ضح في 
ض غسيل كالمو

 لد￯ سلمى حو
  

له  الشكل أدناه. ما الشكل الثلاثي الأبعاد الذي يمثِّ
ض.

الحو

ف شكل القطعة الخشبية الظاهرة 
ِّ صن

 ل ام
  

في الرسم على أنها شكل ثلاثي الأبعاد.






ت مختلفة 
صة الطماطم بعبوا

صل
ُحفظ  ا ت

  
ب 

ُحفظ في عل الأشكال والأحجام، ومنها ما ي
ضحة في الشكل أدناه.

معدنية كالمو

س بعد عطارد 
ًا عن الشم ب المجموعة الشمسية بعد

ث كواك
ض هي ثال

ل الأر
  

ضية في النظام الشمسي. ما الشكل الثلاثي الأبعاد 
ب الأر

والزهرة، وتعتبر أكبر الكواك
ض؟

ب الأر
له كوك الذي يمثِّ














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ابال ا اال

 
 

ض وعمق (أو ارتفاع). 
الشكل الثلاثي الأبعاد هو شكل له طول وعر

ت المتعلقة به.
صطلحا

ض الم
والشكل التالي يوضح بع

المنشور
له على الأقل ثلاثة أوجه جانبية، كل 

ضلاع .
منها متوازي أ

القاعدتان العلوية والسفلية 
متوازيتان ومتطابقتان.

ا لشكل  يسمى المنشور وفقً
قاعدته.

الهرم
له على الأقل ثلاثة أوجه جانبية مثلثية 

الشكل.
ضلع.

له قاعدة واحدة عبارة عن م
ا لشكل قاعدته. ُسمى الهرم وفقً ي

المخروط
له قاعدة واحدة فقط.

القاعدة دائرية الشكل.
س واحد.

له رأ
الأسطوانة 

لها قاعدتان فقط.
القاعدتان دائريتان متطابقتان.

ف.
س أو أحر

س لها رؤو
لي

الكرة
جميع النقاط تبعد عن المركز البعد نفسه.

لا يوجد لها أوجه أو قواعد.
س.

ف أو رؤو
لا يوجد لها أحر




 




 



 

ِّفه: صن
ِّد شكل قاعدة كل شكلٍ مما يأتي، ثم   حد

 ا
 

 ج

للشكل قاعدتان مثلثتان متوازيتان، وثلاثة 
أوجه مستطيلة، فالشكل منشور ثلاثي.

س 
للشكل قاعدتان دائريتان، ولي
ف، فالشكل أسطوانة.

له أحر
لا يوجد له قاعدة. فالشكل 

كرة.

 
ِّفه: صن

ِّد شكل قاعدة كل شكلٍ مما يأتي، ثم    حد
  

  

  
  

  
















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ا ا

 
 

ضية، ومنها 
ت الريا

ت والعلاقا
ت، فقد ابتكر العديد من النظريا

ضيا
ليونارد أويلر (١٧٠٧م) هو أحد أعظم علماء الريا

س الشكل الثلاثي الأبعاد؛ إذ وجد أن: 
ف ورؤو

ب عدد أوجه وحرو
صيغة لحسا

ف +  ٢
س + عدد الأوجه = عدد الأحر

عدد الرؤو
٢

 +
ح 

 =
و 

 +
ر 

 
ف 

س والأوجه والحرو
ث عدد الرؤو

والمنشور الثلاثي هو أقل المناشير من حي
ف). 

س و٥ أوجه و٩ أحر
(٦ رؤو

 أكمل الجدول التالي: 
 

 أكمل الجدول التالي: 
 

 أكمل الجدول التالي: 
 

 أكمل الجدول التالي: 
  

ف
عدد الحرو

عدد الأوجه
س

عدد الرؤو

الثلاثي 

الرباعي 

الخماسي 

السداسي 

الثماني 

المنشور
















صيغة أويلر. 
ًا له؟ استعن ب ا. كم وجه ًا و٢١ حرفً منشور له ١٤ رأس

 
منشور له 

 
منشور له 

  

ا له؟ استعمل النمط الظاهر في الجدول. ًا له؟ وكم حرفً ًا. كم وجه منشور له ٢٠ رأس
 

منشور له 
 

منشور له 
  

ب عدد 
ًا. استعمل النمط الظاهر في الجدول السابق لحسا ضلع

ضلاع كل من قاعدتيه هو (ن) 
منشور عدد أ

 
ب عدد 

ًا. استعمل النمط الظاهر في الجدول السابق لحسا ضلع
ضلاع كل من قاعدتيه هو (ن) 

منشور عدد أ
 

ب عدد 
ًا. استعمل النمط الظاهر في الجدول السابق لحسا ضلع

ضلاع كل من قاعدتيه هو (ن) 
منشور عدد أ

 
ب عدد 

ًا. استعمل النمط الظاهر في الجدول السابق لحسا ضلع
ضلاع كل من قاعدتيه هو (ن) 

منشور عدد أ
  

س في هذا المنشور.
ف والرؤو

الأوجه والحرو








   
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         ابال ا اال 

 
 

ك استعمال المناظر لرسم الشكل.
ك رسم المنظر العلوي والجانبي والأمامي لشكل ثلاثي الأبعاد، كما يمكن

يمكن

   ارسم المنظر العلوي والجانبي والأمامي للمجسم المجاور.
ف، والمنظران الأمامي والجانبي مستطيلان.

المنظر العلوي شبه منحر






 

 ارسم شكلاً ثلاثي الأبعاد له المناظر المبينة أدناه. 

 
 






 

  استعمل المنظر العلوي لرسم قاعدة الشكل، 
 

وهي مستطيل أبعاده ١ × ٣
ف للقاعدة؛ لتجعل الشكل ثلاثي الأبعاد. 

ف الأحر
ض

  أ
 

  استعمل المنظرين الأمامي والجانبي، لإكمال رسم الشكل.
 

 
ارسم المنظر العلوي والجانبي والأمامي للشكل أدناه. 

   
ارسم شكلاً ثلاثي الأبعاد له المناظر المبينة أدناه. استعمل ورقة منقطة قياسية. 

 
ارسم شكلاً ثلاثي الأبعاد له المناظر المبينة أدناه

 
ارسم شكلاً ثلاثي الأبعاد له المناظر المبينة أدناه

 
ارسم شكلاً ثلاثي الأبعاد له المناظر المبينة أدناه

  






 
















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 اات 

 
 

صاء عدد 
صري لإح

ك الب
ًا. استعمل خيال ت مع

صاق عدد من المكعبا
صفحة بإل

ت الأشكال الظاهرة على هذه ال
ُني ب

صقة على ١ أو ٢ أو ٣ أو ٤ أو ٥ أو ٦ أوجه من وجوهها في كل شكل.
ت المادة اللا

ضع
ت التي و

المكعبا

صفحة، واملأ الجدول التالي: 
 انظر إلى الأشكال أسفل ال

١
١ وجه

٢ وجه
٣ وجه

٤ وجه
٥ وجه

٦ وجه

٢٣٤٥٦

صقة
ضع عليها المادة اللا

ت التي و
عدد المكعبا

العدد الكلي
ت

للمكعبا
الشكل

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 





























































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         ابال ا اال 

 
 

ُظهر الشكل أدناه مجسم ناطحة   ما ي
  

ب. ارسم كلاًّ من منظره العلوي والجانبي 
سحا

والأمامي.

س أدناه، وارسم كلاًّ من منظره 
اا انظر إلى القو

  
العلوي والجانبي والأمامي.

ب أدناه، وارسم كلاًّ من منظره 
   اا انظر إلى الكو

العلوي والجانبي والأمامي.
اات يظهر في الشكل أدناه مجسم السيارة، ارسم 

  
كلاًّ من منظرها العلوي، والجانبي والأمامي.



















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ا 

   
 

ك الشكل. 
ِّز الذي يشغله ذل س الحي

حجم المجسم هو قيا
ت المكعبة 

ت المكعبة مثل السنتمترا
س بالوحدا

ُقا وي
ك معرفة حجم 

ت المكعبة. ويمكن
صا

( سم٣ )، أو البو
ت.

الشكل المجاور باستعمال المكعبا
 



الطبقة السفلى أو 
القاعدة تحتوي على 

ًا ٤ × ٣ = ١٢ مكعب

طبقتان تمثلان 
الارتفاع

 . صندوق ٢٤ سم٣
صندوق؛ إذن حجم ال

ًا؛ لملء ال تحتاج إلى ١٢ × ٢ = ٢٤ مكعب
المنشور الرباعي هو شكل ثلاثي الأبعاد، له وجهان متوازيان ومتطابقان أو قاعدتان بشكل مستطيل؛ لإيجاد حجمه 
ض) في الارتفاع (ع). 

ض (
ب الطول (ل) في العر

ضر
ك ب

ب مساحة القاعدة (ق) في الارتفاع (ع)، وذل
ضر

(ح)، ا
ض × ع

ح = ق ع أو ح = ل × 

ب حجم المنشور المبين في الشكل المجاور
 احس

حجم المنشور
 

 
ض × ع

ح = ل × 
ض بـ ٥، وعن ع بـ ٨

ض عن ل بـ ٦، وعن 
ِّ عو

 
 

ح = ٦ × ٥ × ٨
ب

ضر
ا

 
ح = ٢٤٠ 

. إذن حجم المنشور يساوي ٢٤٠ سم٣

 
ب حجم كل منشور مما يلي:

احس












 
  












 
  












 
  










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ا 

   
 

ب كرتونية على شكل 
اا اا علبة أعواد ثقا

  
ضها 

٤   ١٢سم، وعر ت؛ طولها   ٣ _ 
متوازي مستطيلا

٤   ١ سم. أوجد حجم العلبة.  ٨ سم، وارتفاعها   ٣ _ 

ضه 
ت ٢٦٠ ملم، وعر

ضيا
ب الريا

 طول كتا
  

٢٠٧ ملم، وارتفاعه ٥ ملم. أوجد حجم الورق 
ب.

صناعة الكتا
المستخدم في 

ضها 
اات طول مقطورة شاحنة ٨٫٣ أمتار، وعر

   
٣ أمتار، وارتفاعها ٢٫٤ أمتار. ما أكبر حجم من 

ب يمكن تحميله في الشاحنة؟
الترا

ًا من البلاط على  صنع للبلاط نوع
 ينتج م

ب
  

ضه 
شكل منشور رباعي طوله ٤٠سم، وعر

٤٠سم، وارتفاعه ٣سم، أوجد حجم المادة 
صنع البلاطة الواحدة؟

الأسمنتية المستخدمة في 

ًا،  ا طول علبة مناديل ورقية ١١٫٢ سنتمتر
  

ًا.  ًا، وارتفاعها ١٣ سنتمتر ضها ١١٫٢ سنتمتر
وعر

أوجد حجم العلبة.

 المنشور الخماسي هو منشور قاعدتاه 
  

ضلع خماسي. أوجد حجم المنشور 
على شكل م

الخماسي أدناه.





  _ 





 




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اال 

   
 

ت في الطبقة الواحدة. 
كما في المنشور، فإن مساحة قاعدة الأسطوانة تدل على عدد المكعبا

ت في الأسطوانة.
ويدل الارتفاع على عدد الطبقا

حجم الأسطوانة يساوي مساحة القاعدة «ق» في الارتفاع «ع».

ث ق = ط  نق٢  أو ح = ط  نق٢ ع
ح = ق × ع ،  حي








ُشر.  ب ع
ب الناتج إلى أقر

ِّ ب حجم الأسطوانة المجاورة، ثم قر
 احس

صيغة حجم الأسطوانة
 

 
 

ح = ط نق٢ ع
ط ≈ ٣٫١٤  ،   نق = ٢ ،   ع = ٥

 
 

٣٫١٤ × ٢ ٢ × ٥ ≈
ح 

ط
ِّ بس

 
 

 
٦٢٫٨ ≈

ح 
ًا. تحقق باستعمال التقدير. إذن حجم الأسطوانة يساوي ٦٢٫٨ سم٣ تقريب

 
ُشر (ط ≈ ٣٫١٤):  ب ع

ب الناتج إلى أقر
ِّ ب حجم كل أسطوانة مما يلي، ثم قر

احس







  






  






  

   نق = ٩٫٥ ملم
ع = ٢٫٢ ملم

   القطر = ٦ سم
الارتفاع = ١١ سم

٥   ٣ م    القطر =    ٢ _ 
٤   ١م الارتفاع =   ١ _ 












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ا 

   
 

ًا لهما القاعدة والارتفاع نفسيهما: ًا ومنشور لان هرم الشكلان التاليان يمثِّ

ف العلاقة بين حجميهما.
صفحة على اكتشا

ستساعدك التمارين في هذه ال
ضلاع، وطول ضلعه ٨سم، وجميع 

ث في كل منهما متطابق الأ
ث يكون المثل

انسخ المخططين التاليين مكبرين بحي
ت في الشكل الأول متطابقة، طول ضلع كل منها ٨سم، ثم اطوهما؛ لتكوين منشور وهرم شبيهين بالشكلين أعلاه.

المربعا

ف قاعدة كل من المجسمين.
ص

 
ف قاعدة كل من المجسمين.

ص
 

ف قاعدة كل من المجسمين.
ص

  
قارن ارتفاعي المجسمين. 

 
قارن ارتفاعي المجسمين. 

 
قارن ارتفاعي المجسمين. 

 
قارن ارتفاعي المجسمين. 

  
ت اللازمة لملء 

ِّر العملية، واذكر عدد المرا املأ الهرم بالرمل أو السكر، وأفرغ محتوياته داخل المنشور، ثم كر
 

ت اللازمة لملء 
ِّر العملية، واذكر عدد المرا املأ الهرم بالرمل أو السكر، وأفرغ محتوياته داخل المنشور، ثم كر

 
ت اللازمة لملء 

ِّر العملية، واذكر عدد المرا املأ الهرم بالرمل أو السكر، وأفرغ محتوياته داخل المنشور، ثم كر
 

ت اللازمة لملء 
ِّر العملية، واذكر عدد المرا املأ الهرم بالرمل أو السكر، وأفرغ محتوياته داخل المنشور، ثم كر

  
المنشور.

ف تجد حجم الهرم في الشكل أدناه.
اشرح كي

 
ف تجد حجم الهرم في الشكل أدناه.

اشرح كي
 

ف تجد حجم الهرم في الشكل أدناه.
اشرح كي

 
ف تجد حجم الهرم في الشكل أدناه.

اشرح كي
  

ب حجم الهرم. 
صيغة لحسا

 اذكر 
  








 ×
 ×  _ 

  _ 





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ا
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
 

 
اا  ات ا 

   
 

ك قليلاً حتى تأخذ
صبع

ض، ثم ادفعها بأ
ضها فوق بع

ضع ١٠ قطع نقدية بع
صورة الشكل المجاور. لاحظ أن الحجم لا يتغير. 

ت متساوية في الحجم على الرغم من اختلافها في الشكل. 
ِّن الرسوم  التالية مناشير وأسطوانا بي تُ

ارتفاع
ارتفاع

ارتفاع

ف قطر
ص

ن
ف قطر

ص
ن

ارتفاع

طول
طول

ض
عر

ض
عر

شر: ( ط  ≈ ٣٫١٤)
ُ ب ع

ك إلى أقر
ب إجابت

ّ أوجد حجم كل مجسم فيما يلي، وقر

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 
  

 










































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

 
ا
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
 

 
اال 

   
 

صهريج ماء أسطواني قطره ٥٫٣ أمتار، 
 ما

  
صى حجم يمكن أن يتسع له 

وارتفاعه ٩ أمتار. ما أق
ب عشر.

ب الناتج إلى أقر
ّ صهريج الماء؟ قر

ت، 
س في أعمال الديكورا

ات يستخدم الجب
  

س اللازم لعمل عمود أسطواني 
ب حجم الجب

احس
الشكل طول قطر قاعدته ٦٠سم، وارتفاعه 

١٩٠سم.

صة أسطوانية الشكل ارتفاعها 
صل

ملات علبة 
   

ف قطرها ٣٫٥سم. أوجد حجم 
ص

١٥ سم، وطول ن
ب عشر.

صة إلى أقر
صل

علبة ال

ا وعاء زجاجي أسطواني الشكل طول قطره 
  

ًا. أوجد  ت، وارتفاعه ١٢٫٨ سنتمتر
٨ سنتمترا

ب عشر.
حجم الوعاء إلى أقر

 علبة طلاء ارتفاعها ١٥سم، وطول قطرها 
  

ُشر؟ ب ع
١٣٫٦ سم، أوجد حجم العلبة إلى أقر

ت المبينة في 
باات أوجد حجم علبة البهارا

  
ب عشر.

ب الناتج إلى أقر
ِّ الشكل أدناه، وقر




في المسائل من ١-٦ اعتبر القيمة التقريبية لِـ ط (ط ≈ ٣٫١٤).














