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 إثرائيةتدريبات 
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 ............................................... اسم الطالب: 

 : هذه الأسئلة إثرائية ولا تغني عن الكتاب المدرس ي وهو المصدر الرئيس للتعلم مهمةملحوظة 
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 العمليات على الدوال كثيرات الحدود الدرس الأول:  الوحدة الثالثة  

 

 . والمعامل الرئيس   درجتهاوإذا كانت كثيرة حدود فاكتب  . كثيرات حدود أم لاحدد ما إذا كانت الدوال التالية  (1

 المعامل الرئيس  درجة كثيرة الحدود  

𝒉(𝒙) = 𝒙𝟒 − 𝟐𝒙𝟑 + 𝟓𝒙 − 𝟏 4 1 

𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙𝟑 − 𝟓𝒙𝟐 + 𝟑 3 2 

𝒑(𝒙) = 𝟔𝒙𝟐 + 𝟕𝒙𝟓 + 𝟐 5 7 

𝒌(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙𝟒 + 𝟓𝒙 − 𝟏 4 -2 

𝒈(𝒙) = 𝟐𝒙𝟒 − 𝟑𝒙−𝟐  ليست كثيرة حدود  

 

 أوجد (2

 𝒇(𝒙) + 𝒈(𝒙) 𝒇(𝒙) − 𝒈(𝒙) 

𝒇(𝒙) = 𝟔𝒙𝟑 + 𝟕𝒙𝟐 + 𝟕  

𝒈(𝒙) = 𝟐𝒙𝟑 + 𝟓𝒙𝟐 + 𝟑 
 

𝟖𝒙𝟑 + 𝟏𝟐𝒙𝟐 + 𝟏𝟎 𝟒𝒙𝟑 + 𝟐𝒙𝟐 + 𝟒 

𝒇(𝒙) = 𝟕𝒙𝟐 + 𝟕𝒙 + 𝟓  

𝒈(𝒙) = 𝟒𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝟑 
 

𝟏𝟏𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟖 𝟑𝒙𝟐 + 𝟏𝟐𝒙 + 𝟐 

 

 درجته الناتج وحدد  أوجد (3

 𝒇(𝒙) × 𝒈(𝒙) 

𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙𝟐 + 𝟏 
 

  𝒈(𝒙) = 𝒙𝟑 + 𝟓𝒙𝟐 − 𝟐 
𝟐𝒙𝟓 + 𝟏𝟎𝒙𝟒 + 𝒙𝟑 + 𝒙𝟐 − 𝟐 

 درجة الناتج
𝟐 + 𝟑 = 𝟓 

𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙𝟓 − 𝟏 
 

  𝒈(𝒙) = 𝒙𝟑 + 𝟒𝒙𝟐 − 𝟑 
𝟐𝒙𝟖 + 𝟖𝒙𝟕 − 𝟔𝒙𝟓 − 𝒙𝟑 − 𝟒𝒙𝟐 + 𝟑 

 درجة الناتج
𝟑 + 𝟓 = 𝟖 
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 . واكتب الناتج في صورة كثيرات الحدود أوجد ناتج القسمة باستعمال القسمة المطولة  (4

 
𝒇(𝒙)

𝒅(𝒙)
 

𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟕𝒙 − 𝟏𝟏 
  𝒅(𝒙) = 𝒙 + 𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒙𝟐 − 𝟕𝒙 − 𝟏𝟏 = (𝒙 + 𝟐)(𝒙 − 𝟗) + 𝟕 

𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟓𝒙𝟐 + 𝟖𝒙 − 𝟒 
𝒅(𝒙) = 𝒙 − 𝟏 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒙𝟑 − 𝟓𝒙𝟐 + 𝟖𝒙 − 𝟒 = (𝒙 − 𝟏)(𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟒) 
 

 الكسرية.  ةأو الصورحدد ناتج القسمة والباقي واكتب الناتج في صورة كثيرات الحدود  (5

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 − 𝟕𝒙 − 𝟓

𝒙 − 𝟓
= 𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟑 +

𝟏𝟎

𝒙 − 𝟓
 

𝒙𝟒 − 𝟕𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 − 𝟑

(𝒙 − 𝟏)
= 𝒙𝟑 + 𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 − 𝟑 

𝒇(𝒙) = 𝒅(𝒙). 𝒒(𝒙) + 𝒓(𝒙) 𝒇(𝒙)

𝒅(𝒙)
= 𝒒(𝒙) +

𝒓(𝒙)

𝒅(𝒙)
 

 ناتج القسمة

 الباقي



   2026/2025        مدرسة عمرو بن العاص الثانوية للبنين                                 الصف الحادي عشر علمي وتكنولوجي     

 4 

 اقسم مستخدما القسمة التركيبية واكتب الناتج في الصورة الكسرية.  (6

 
𝟔𝒙𝟑 − 𝟏𝟗𝒙𝟐 − 𝟕𝟑𝒙 + 𝟗𝟎

𝒙 − 𝟓
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒙𝟑 + 𝟐𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟐

𝒙 + 𝟏
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
𝟐𝒙𝟑 − 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟑

𝒙 − 𝟏
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒙𝟑 + 𝟐𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 + 𝟐

𝒙 − 𝟐
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 قسمة
𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟓𝒙𝟐 + 𝟖𝒙 − 𝟒 

 على
𝒅(𝒙) = 𝒙 − 𝟏 

    

 



   2026/2025        مدرسة عمرو بن العاص الثانوية للبنين                                 الصف الحادي عشر علمي وتكنولوجي     

 5 

 الدرس الثاني: التمثيلات البيانية للدوال كثيرات الحدود  الوحدة الثالثة  
 

𝒇(𝒙)للدالة ذات الحد الواحد  صف التحويل الذي يحول التمثيل البياني  (1 = 𝒂𝒏𝒙𝒏   إلى التمثيل البياني للدالة
𝒈(𝒙)   كثيرة الحدود المعطاة.     

𝒇(𝒙) = 𝒂𝒏𝒙𝒏 𝒈(𝒙)  التحويل 

𝒇(𝒙) = 𝟒𝒙𝟑  𝒈(𝒙) = 𝟒𝒙𝟑 +  وحدات للأعلى 5زاحة إ 𝟓

𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙𝟓  𝒈(𝒙) = 𝟐(𝒙 −  إزاحة وحدة واحدة إلى اليمين 𝟓(𝟏

𝒇(𝒙) = 𝟖𝒙𝟕  𝒈(𝒙) = 𝟖(𝒙 + 𝟑)𝟕 − 𝟔 
  6إلى اليسار ووحدات  3إزاحة 

 سفل وحدات إلى الأ
 

 .  𝒇(𝒙)  السلوك الطرفي للدالة كثيرة الحدود صف  (2
 

𝒇(𝒙) = 𝟔𝒙𝟒 − 𝟏𝟗𝒙𝟐 − 𝟕𝟑𝒙 + 𝟗𝟎 𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝒇(𝒙) = ∞ 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝒇(𝒙) = ∞ 

𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟕𝒙 − 𝟏𝟏 𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝒇(𝒙) = ∞ 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝒇(𝒙) = ∞ 

𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 + 𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 − 𝟔 𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝒇(𝒙) = ∞ 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝒇(𝒙) = −∞ 

𝒇(𝒙) = −𝟓𝒙𝟑 + 𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 − 𝟔 𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝒇(𝒙) = −∞ 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝒇(𝒙) = ∞ 

 

أم يمسه عند صفر   𝒙حدد أصفار الدالة كثيرة الحدود وتعدديتهم وحدد ما إذا كان التمثيل البياني يقطع المحور   (3
 الدالة.

 

 يمس/يقطع  التعددية  أصفار الدالة 

𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟏)𝟐(𝒙 + 𝟑)𝟐 

𝒙 =  يمس  2 𝟏

𝒙 =  يمس  2 𝟑−

   

𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟒)𝟑(𝒙 + 𝟑)𝟒 

𝒙 =  يقطع  3 𝟒

𝒙 =  يمس  4 𝟑−

   

𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟓)(𝒙 + 𝟐)𝟔 

𝒙 =  يقطع  1 𝟓

𝒙 =  يمس  6 𝟐−

   

𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟏)(𝒙 − 𝟑)(𝒙 + 𝟒) 
𝒙 =  يقطع  1 𝟏

𝒙 =  يقطع  1 𝟑

𝒙 =  يقطع  1 𝟒−
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   .باستعمال أصفارها ارسم تمثيلا بيانيا للدوال التالية (4
 

𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟏)𝟐(𝒙 + 𝟑)𝟐 
 

 𝒙𝟒الحد الأعلى درجة  

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟒)𝟑(𝒙 + 𝟑)𝟒 
 

 𝒙𝟕الحد الأعلى درجة  

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟓)(𝒙 + 𝟐)𝟔 
 

 𝒙𝟕الحد الأعلى درجة  

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟏)(𝒙 − 𝟑)(𝒙 + 𝟒) 
 

 𝒙𝟑الحد الأعلى درجة  

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝒇(𝒙) = ∞  𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝒇(𝒙) = ∞         

 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝒇(𝒙) = ∞  𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝒇(𝒙) = −∞         

 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝒇(𝒙) = ∞  𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝒇(𝒙) = −∞         

 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝒇(𝒙) = ∞  𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝒇(𝒙) = −∞         
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    ارسم منحنى الدالة مستعينا بأصفار الدالة وتعدديتها والمعلومات المصاحبة. 𝑦  أوجد المقطع  (5
 

𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟏)𝟐(𝒙 + 𝟑) 
 
 𝑦 = 3المقطع  

 
 (1.667,9.48−)للدالة قيمة عظمى عند  
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟒)(𝒙 − 𝟏)𝟒 
 

 𝑦 =- 4المقطع  
 

.𝟑)للدالة قيمة صغرى عند   𝟒, −𝟏𝟗. 𝟗) 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

    . بالوصف المصاحبارسم منحنى الدالة مستعينا  (6
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 الدرس الثالث: نظريات على الدوال كثيرات الحدود  الوحدة الثالثة  

 

 أوجد الباقي في كل ما يلي:  -1

𝒉(𝒙)  قسمة   = 𝒙𝟑 + 𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 − 𝒙على    𝟔 − 𝟐 𝒉(𝟐) = −𝟐 

𝒉(𝒙)  قسمة   = 𝒙𝟑 + 𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 − 𝒙على    𝟔 − 𝟏 𝒉(𝟏) = −𝟗 

𝒉(𝒙)  قسمة   = 𝟒𝒙𝟑 + 𝟓𝒙𝟐 − 𝟏𝟎𝒙 + 𝒙على   𝟏 − 𝟏 𝒉(𝟏) = 𝟎 

𝒉(𝒙)  قسمة   = 𝒙𝟒 + 𝒙𝟐 − 𝒙على    𝟐 + 𝟏 𝒉(−𝟏) = 𝟎 

 

 P(x)استعمل نظرية العامل لتحديد ما إذا كانت ثنائية الحدود المعطاة عاملاً لكثيرة الحدود    -2

𝒙 − 𝑷(𝒙)  عامل لـ  𝟐 = 𝒙𝟑 − 𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟐   𝑷(𝟐) = 𝟎 

𝒙 − 𝑷(𝒙)  عامل لـ    𝟏 = 𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 − 𝒙 + 𝟑  𝑷(𝟏) = 𝟎 

𝒙 − 𝑷(𝒙)  عامل لـ  𝟏 = 𝟒𝒙𝟑 + 𝟓𝒙𝟐 − 𝟏𝟎𝒙 + 𝟏   𝑷(𝟏) = 𝟎 

𝒙 − 𝑷(𝒙)  عامل لـ  𝟐 = 𝒙𝟒 + 𝒙𝟐 − 𝟐    

𝑷(𝟐) = 𝟏𝟖 
 

  𝒙 −  عامل ليس   𝟐
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 أوجد المطلوب في كل ما يلي.  -3

𝑷(𝒙)  إذا كان باقي قسمة  𝒌قيمة  = 𝒙𝟒 − 𝟑𝒌𝒙𝟐 + 𝒌𝒙 + 𝟐               

𝒙)على             −   -4يساوي         (𝟏

 

𝟏𝟒 − 𝟑𝒌(𝟏)𝟐 + 𝒌(𝟏) + 𝟐 = −𝟒 
−𝟐𝒌 + 𝟑 = −𝟒 

𝒌 =
𝟕

𝟐
 

𝑷(𝒙)  إذا كان باقي قسمة  𝒌قيمة  = 𝒙𝟑 + 𝒌𝒙𝟐 − 𝒌𝒙 + 𝟓               

𝒙)على              −  3يساوي         (𝟐

𝟐𝟑 + 𝒌(𝟐)𝟐 − 𝒌(𝟐) + 𝟓 = 𝟑 

𝟐𝒌 + 𝟏𝟑 = 𝟑 
𝒌 = −𝟓 

𝑷(𝒙)  إذا كان باقي قسمة  𝒌قيمة  = 𝒙𝟑 + (𝒌 + 𝟐)𝒙 − 𝟑               

𝒙)على             −  0يساوي         (𝟑
𝟑𝟑 + (𝒌 + 𝟐)𝟑 − 𝟑 = 𝟎 

𝒌 = −𝟏𝟎 

 

  𝑷(𝒙) ل ـ استعمل نظرية الأصفار النسبية لتكتب جميع الأصفار النسبية الممكنة -4

𝑷(𝒙) = 𝒙𝟒 − 𝟐𝒙𝟐 − 𝟐  

{
±𝟐, ±𝟏

±𝟏
} 

{±𝟏, ±𝟐} 
 الأصفار النسبية الممكنة:  

{−𝟐, −𝟏, 𝟏, 𝟐} 

𝑷(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 − 𝒙 + 𝟑 

{
±𝟑, ±𝟏

±𝟏
} 

{±𝟑, ±𝟏} 
 الأصفار النسبية الممكنة:  

{−𝟑, −𝟏, 𝟏, 𝟑} 

𝑷(𝒙) = 𝟐𝒙𝟒 − 𝟓𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 + 𝟔               
          

{
±𝟔, ±𝟑, ±𝟐, ±𝟏

±𝟐, ±𝟏
} 

{±𝟔, ±𝟑, ±𝟐, ±
𝟑

𝟐
, ±𝟏, ±

𝟏

𝟐
} 
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 . 𝑷(𝒙)أصفار  حدد استعمل نظرية الأصفار النسبية لت -5

𝑷(𝒙) = 𝒙𝟒 − 𝟐𝒙𝟐 − 𝟐  

 الأصفار النسبية الممكنة:  
{−𝟐, −𝟏, 𝟏, 𝟐} 

𝑷(𝟏) =  𝑷(−𝟏) = −𝟑, 𝑷(𝟐) = 𝑷(−𝟐) = 𝟔 
 𝑷(𝒙)لا يوجد أصفار نسبية للدالة  

𝑷(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 − 𝒙 + 𝟑 

 الأصفار النسبية الممكنة:  
{−𝟑, −𝟏, 𝟏, 𝟑} 

𝑷(𝟏) =  𝑷(𝟑) = 𝑷(−𝟏) = 𝟎 
𝑷(𝒙) = (𝒙 + 𝟏)(𝒙 − 𝟑)(𝒙 − 𝟏) 

 

 

 

 

 

بعشرات   𝒙بآلاف الريالات المحققة هو دالة لعدد المصابيح المبيعة   𝒑تقوم شركة بتصنيع مصابيح، الربح   -6
 الآلاف. 

          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 مح للشركة بتحقيق ربحعدد المصابيح المصنعة الذي يس
𝟑𝟎𝟎𝟎𝟎 < 𝒙 < 𝟕𝟎𝟎𝟎𝟎 
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 دوال الجذر التربيعي : الأول الدرس   الرابعة الوحدة 

 

 : لكل منها  والمدىبيانياً. أوجد المجال  وال التاليةمثلّ الد (1

𝒇(𝒙) = √𝒙 
 

9 4 1 0 x 

3 2 1 0 y 
 

𝒇(𝒙) = √𝒙 
 

[0,  المجال ]∞

[0,  المدى ]∞

 

𝒈(𝒙) = √𝒙 − 𝟐 
 

11 6 3 2 x 

3 2 1 0 y 
 

𝒈(𝒙) = √𝒙 − 𝟐 
 

[2,  المجال ]∞

[0,  المدى ]∞
 

𝒈(𝒙) = 𝟐√𝒙 
 

9 4 1 0 x 

6 4 2 0 y 
 

𝒈(𝒙) = 𝟐√𝒙 
 

[0,  المجال ]∞

[0,  المدى ]∞
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𝒇(𝒙)أعد كتابة الدالة الجذرية لمعرفة التحويلات التي أجريت على الدالة الرئيسة   (2 = √𝒙 ثم .
 مثلها بيانيا. 

𝒇(𝒙) = √𝟒𝒙 + 𝟖 
 

 

𝒇(𝒙) = √𝟒𝒙 + 𝟖 

𝒇(𝒙) = √𝟒(𝒙 + 𝟐) 

𝒇(𝒙) = 𝟐√𝒙 + 𝟐 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒈(𝒙) = √𝟏𝟔𝒙 − 𝟏𝟔 
 

 

𝒇(𝒙) = √𝟏𝟔𝒙 − 𝟏𝟔 

𝒇(𝒙) = √𝟏𝟔(𝒙 − 𝟏) 

𝒇(𝒙) = 𝟒√𝒙 − 𝟏 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

التحويلات التي حوّلت التمثيل البياني للدالة 

𝒇(𝒙) = √𝒙 للدالة   إلى التمثيل البياني𝒈(𝒙)  

 .… 2رأسي معامله تمدد  -1

 .…وحدتين إلى اليسارإزاحة …… -2

 

 

التحويلات التي حوّلت التمثيل البياني للدالة 

𝒇(𝒙) = √𝒙 للدالة   إلى التمثيل البياني𝒈(𝒙)  

 .…4تمدد رأسي معامله  -1

 .…إزاحة بوحدة واحدة إلى اليمين… -2
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3)  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏. 𝟑𝟒√𝟐𝟓 = 𝟔. 𝟕 

 
 

 السرعة الدنيا 

𝟏. 𝟑𝟒√𝟔𝟒 = 𝟏𝟎. 𝟕𝟐 

 
 

 السرعة القصوى 

 

4)  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏. 𝟐𝟐√𝟓𝟒

= 𝟖.   ميل 𝟗𝟕
 

 المسافة الفاصلة 

 

 حل كل من المعادلات التالية:  (5

√𝟒𝒙 + 𝟖 = 𝟔 

√𝟒𝒙 + 𝟖
𝟐

= 𝟔𝟐 
𝟒𝒙 + 𝟖 = 𝟑𝟔 

𝒙 = 𝟕 

√𝟓𝒙 − 𝟒 = 𝟒 

√𝟓𝒙 − 𝟒
𝟐

= 𝟒𝟐 
𝟓𝒙 − 𝟒 = 𝟏𝟔 

𝒙 = 𝟒 

√𝒙 + 𝟏 = 𝟑 
 

𝒙 = 𝟖 

𝒙 = √𝟕𝒙 + 𝟖 
 

𝒙 = 𝟖 
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 الدرس الثاني: دوال القيمة المطلقة الرابعة الوحدة 

 

 : لكل منها  والمدىبيانياً. أوجد المجال  وال التاليةمثلّ الد -1

𝒇(𝒙) = |𝒙| 
 

 

 

 

𝒇(𝒙) = |𝒙| 
 

]−∞,  المجال ]∞

[0,  المدى ]∞

 

𝒈(𝒙) = |𝒙 − 𝟐| 
 
 

𝒈(𝒙) = |𝒙 − 𝟐| 
 

]−∞,  المجال ]∞

[0,  المدى ]∞

 

𝒈(𝒙) = |𝒙 + 𝟐| + 𝟏 
 

 
 

𝒈(𝒙) = |𝒙 + 𝟐| + 𝟏 
 

]−∞,  المجال ]∞

[1,  المدى ]∞
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 : لكل منها  والمدىبيانياً. أوجد المجال  وال التاليةمثلّ الد -2

𝒇(𝒙) = |𝒙 − 𝟒| − 𝟏 
 

 

 

 

𝒇(𝒙) = |𝒙 − 𝟒| − 𝟏 
 

]−∞,  المجال ]∞

[−1,  المدى ]∞

 

𝒈(𝒙) = 𝟐|𝒙| 
 
 

𝒈(𝒙) = 𝟐|𝒙| 
 

]−∞,  المجال ]∞

[0,  المدى ]∞

 

𝒈(𝒙) = 𝟐|𝒙 − 𝟑| 
 

 

 

 

 

𝒈(𝒙) = 𝟐|𝒙 − 𝟑| 
 

]−∞,  المجال ]∞

[0,  المدى ]∞
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 حل المعادلات التالية:  -3

|𝒙 + 𝟒| = 𝟏𝟎 
𝒙 + 𝟒 = 𝟏𝟎                          𝒙 + 𝟒 = −𝟏𝟎 
𝒙 = 𝟔                                     𝒙 = −𝟏𝟒 

 
 
 
 

𝟐|𝒙 − 𝟖| = 𝟐𝟎 
|𝒙 − 𝟖| = 𝟏𝟎 

𝒙 − 𝟖 = 𝟏𝟎                          𝒙 − 𝟖 = −𝟏𝟎 
𝒙 = 𝟏𝟖                                      𝒙 = −𝟐 

 

|𝒙 − 𝟑| = 𝟐 
𝒙 − 𝟑 = 𝟐                          𝒙 − 𝟑 = −𝟐 

𝒙 = 𝟓                                      𝒙 = 𝟏 

 
 
 
 
 
 

|𝒙 − 𝟓| = 𝟐𝟎 
𝒙 − 𝟓 = 𝟐𝟎                          𝒙 − 𝟓 = −𝟐𝟎 

𝒙 = 𝟐𝟓                                      𝒙 = −𝟏𝟓 

 

 

𝟐|𝒙 + 𝟓| + 𝟒 = 𝟏𝟎 
𝟐|𝒙 + 𝟓| = 𝟔 
|𝒙 + 𝟓| = 𝟑 

𝒙 = −𝟐                                      𝒙 = −𝟖 
 

 حل المسائل الحياتية التالية:  -4

 

 
 
 
 

 
|𝟐𝟓𝒙 − 𝟖𝟎| = 𝟏𝟎 

 
 

|𝟐𝟓𝒙 − 𝟖𝟎| = 𝟏𝟎 
𝟐𝟓𝒙 − 𝟖𝟎 =  أو       𝟏𝟎

𝟐𝟓𝒙 − 𝟖𝟎 = −𝟏𝟎 
 

 العدد الأقص ى من الساعات 

𝒙 = 𝟑. 𝟔 
 العدد الأدنى من الساعات 

𝒙 = 𝟐. 𝟖 
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 حل المسائل الحياتية التالية:  -5

 

 
 

 
|𝟓𝒙 − 𝟏𝟎| = 𝟐. 𝟓 

 
 

|𝟓𝒙 − 𝟏𝟎| = 𝟐. 𝟓 
𝟓𝒙 − 𝟏𝟎 = 𝟐.  أو       𝟓

𝟓𝒙 − 𝟏𝟎 = −𝟐. 𝟓 
 

 

 العدد الأقص ى من الساعات 

𝒙 = 𝟐. 𝟓 
 العدد الأدنى من الساعات 

𝒙 = 𝟏. 𝟓 
 

 

 
 

 
|𝟏𝟎𝒙 − 𝟑𝟎| = 𝟑 

 
 

|𝟏𝟎𝒙 − 𝟑𝟎| = 𝟑 
𝟏𝟎𝒙 − 𝟑𝟎 =  أو       𝟑

𝟏𝟎𝒙 − 𝟑𝟎 = −𝟑 
 الثواني العدد الأقص ى من  

𝒙 = 𝟑. 𝟔 
 ثوانيالعدد الأدنى من ال

𝒙 = 𝟐. 𝟖 
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 الدرس الثالث: الدوال المتعددة التعريف  الرابعة الوحدة 

 

 بحسب دقائق المكالمات المحلية.  الجوال  للهاتف شهريًّا  اعرض هواتف  شركة  تقدّم (1

 . ريا   100 مقابل يكون العرض   كحد أقصى، دقيقة  400إذا كانت دقائق المكالمات  •

 .  ريا  130يكون العرض مقابل   دقيقة 400 إذا زادت دقائق المكالمات عن  •

 من المكالمات في الشهر.   دقيقة 𝒙تكلفة استهلاك   𝑪(𝒙)لتمثيل   التعريف متعددة   دالة اكتب

 

 

𝑪(𝒙) =  {
𝟏𝟎𝟎      , 𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟒𝟎𝟎

𝟏𝟑𝟎     ,     𝒙 ≥ 𝟒𝟎𝟎
 

 

 

2)  
 

 

 

 

𝒇(𝒙) = {
−𝟎. 𝟓𝒙 + 𝟏      , 𝒙 < 𝟏
𝒙                      , 𝒙 ≥ 𝟏

 

 

 

 

 

3)  
 

 

 

 

𝑷(𝒙) = {
𝟒𝟎𝒙               , 𝒙 < 𝟏

𝟏𝟔𝟎𝟎 + (𝒙 − 𝟒𝟎)𝟔𝟎         𝒙 ≥ 𝟏
 

 

 

 

𝑷(𝟒𝟓) = 𝟔𝟎(𝟒𝟓) − 𝟖𝟎𝟎 
 

= 𝟏𝟗𝟎𝟎 
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 بيانياً.  وال التاليةمثلّ الد (4

 

 

𝒇(𝒙) =  {
𝒙 + 𝟒         − 𝟒 ≤ 𝒙 < −𝟐
𝟐                     − 𝟐 ≤ 𝒙 < 𝟎

𝟐 − 𝒙           𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟒
 

 
 

𝒇(𝒙) 
 

[−𝟒,  المجال [𝟒

[−𝟐,  المدى [𝟐

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 

 

 

𝒇(𝒙) =  {
𝟐                 − 𝟒 ≤ 𝒙 < −𝟐

𝒙 + 𝟒                     − 𝟐 ≤ 𝒙 < 𝟎
𝟒 − 𝒙                   𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟒

 

 
 
 
 

 
 

𝒇(𝒙) 
 

[−𝟒,  المجال [𝟒

[𝟎,  المدى [𝟒

 

𝒇(𝒙) = {
𝒙 + 𝟏         𝒙 ≤ 𝟐

−𝒙 − 𝟐            𝒙 > 𝟐 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒇(𝒙) 
 

]−∞,  المجال ]∞

]−∞,  المدى [𝟑
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 اكتب كل دالة قيمة مطلقة في صورة دالة متعددة التعريف.  (5

 
𝒇(𝒙) = |𝟑𝒙 + 𝟏| 

𝒇(𝒙) = {
−𝟑𝒙 − 𝟏, 𝒙 <

−𝟏

𝟑

𝟑𝒙 + 𝟏, 𝒙 ≥
−𝟏

𝟑

 

 
 
 
 
 

𝒇(𝒙) = |𝟐𝒙 − 𝟔| 
 
 

𝒇(𝒙) = {
−𝟐𝒙 + 𝟔, 𝒙 < 𝟑

𝟐𝒙 − 𝟔, 𝒙 ≥ 𝟑
 

 
 
 
 
 

𝒇(𝒙) =
𝟏

𝟐
|𝒙| 

 

𝒇(𝒙) = {
−

𝟏

𝟐
𝒙, 𝒙 < 𝟎

𝟏

𝟐
𝒙, 𝒙 ≥ 𝟎

 

 

 

 

 

𝒇(𝒙) = |−𝟐𝒙 + 𝟔| 
 

 

 

𝒇(𝒙) = {
𝟐𝒙 − 𝟔, 𝒙 < 𝟑

−𝟐𝒙 + 𝟔, 𝒙 ≥ 𝟑
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 الدرس الرابع: التناسب العكس ي والدوال النسبية  الرابعة لوحدة  

 

𝒚    ،𝒙 و  𝒙في تناسب عكسي بين المتغيرين   (1 = 𝒚عندما   𝟖− = −
𝟏

𝟒
 . 

 
 اكتب معادلة التناسب العكسي. 

𝒚 ________________ الإجابة: =
𝟐

𝒙
 ________ 

 
𝒙عندما   𝒚احسب قيمة   = 𝟒 

𝒚 ____________________ الإجابة: =
𝟐

𝟒
= 𝟎. 𝟓_________________ 

 
 

𝒚    ،𝒙 و  𝒙في تناسب عكسي بين المتغيرين   (2 = 𝒚عندما   𝟏 = 𝟓 . 

 
 اكتب معادلة التناسب العكسي. 

𝒚 _______________________ الإجابة: =
𝟓

𝒙
 ________________________ 

 
𝒙عندما   𝒚احسب قيمة   = 𝟎. 𝟐 

𝒚 __________________________ الإجابة: =
𝟓

𝟎.𝟐
= 𝟐𝟓 ________________ 

 
 

تتناسب كمية البنزين المتبقية في خزان سيارة عكسيا مع عدد الكيلومترات التي تقطعها هذه السيارة.   (3
 حتى ينتهي البنزين من خزان السيارة   ةوتبقى هذه العلاقة المتعاكسي

 كيلومتر  225كم لتر يتبقى في خزان السيارة إذا قطعت 

 

 

 

𝒚 كمية البنزين المتبقية : 

𝒙 عدد الكيلومترات التي تقطعها السيارة : 

𝒚 =
𝟗 × 𝟏𝟑𝟓

𝒙
 

𝒚 =
𝟗 × 𝟏𝟑𝟓

𝟐𝟐𝟓
= 𝟓. 𝟒 𝒍 

 

 

  135لتر متبقية بعد 9

 كيلومتر  
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 بيانياً.  وال التاليةمثلّ الد (6

 

 

𝒇(𝒙) =  
𝟏
𝒙

 

 

,∞−[ المجال 𝟎[ ∪ ]𝟎, ∞[ 

,∞−[ المدى 𝟎[ ∪ ]𝟎, ∞[ 

خط التقارب  
 الأفقي 

𝒚 = 𝟎 

خط التقارب  
 الرأسي

𝒙 = 𝟎 
 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 

 

 

𝒇(𝒙) =
𝟏

𝒙 − 𝟐
 

 
 

,∞−[ المجال 𝟐[ ∪ ]𝟐, ∞[ 

,∞−[ المدى 𝟎[ ∪ ]𝟎, ∞[ 

خط التقارب  
 الأفقي 

𝒚 = 𝟎 

خط التقارب  
 الرأسي

𝒙 = 𝟐 
 

 

𝒇(𝒙) =
𝟏

𝒙 − 𝟐
+ 𝟏 

 

 

 

,∞−[ المجال 𝟐[ ∪ ]𝟐, ∞[ 

,∞−[ المدى 𝟏[ ∪ ]𝟏, ∞[ 

خط التقارب  
 الأفقي 

𝒚 = 𝟏 

خط التقارب  
 الرأسي

𝒙 = 𝟐 
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𝒇(𝒙)صف كيف يمكن الحصول على التمثيل البياني للدالة:   (4 =
𝟐𝒙+𝟕

𝒙+𝟑
 عن طريق تحويل التمثيل البياني   

𝒈(𝒙)للدالة النسبية   =
𝟏

𝒙
 ثم حدد خطوط التقارب الرأسية والأفقية.    

 
 

 

 

 

 

 

  

 وحدات إلى اليسار ووحدتان للأعلى   3إزاحة التحويلات الهندسية:  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

,∞−[ المجال −𝟑[ ∪ ]−𝟑, ∞[ 

,∞−[ المدى 𝟐[ ∪ ]𝟐, ∞[ 

𝒚 خط التقارب الأفقي  = 𝟐 

𝒙 خط التقارب الرأسي  = −𝟑 

 

𝒇(𝒙)صف كيف يمكن الحصول على التمثيل البياني للدالة:   (5 =
𝟑𝒙−𝟐

𝒙−𝟏
 عن طريق تحويل التمثيل البياني   

𝒈(𝒙)للدالة النسبية   =
𝟏

𝒙
 ثم حدد خطوط التقارب الرأسية والأفقية.    

 
 

𝒇(𝒙) = 𝟑 +
𝟏

𝒙 − 𝟏
 

 لأعلى ووحدة واحدة إلى اليمين وحدات إلى ا  3لتحويلات الهندسية: إزاحة ا

 

 

 

 

 

 

 

 

 

,∞−[ المجال 𝟏[ ∪ ]𝟏, ∞[ 

,∞−[ المدى 𝟑[ ∪ ]𝟑, ∞[ 

𝒚 خط التقارب الأفقي  = 𝟑 

𝒙 خط التقارب الرأسي  = 𝟏 
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𝒇(𝒙)   الدالة مثل  (6 =
𝟐𝒙−𝟑

𝟒𝒙+𝟔
 بيانياّ.  

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

,∞−[ المجال −𝟏. 𝟓[ ∪ ]−𝟏. 𝟓, ∞[ 

,∞−[ المدى 𝟎. 𝟓[ ∪ ]𝟎. 𝟓, ∞[ 

𝒚 خط التقارب الأفقي  = 𝟎. 𝟓 

𝒙 خط التقارب الرأسي  = −𝟏. 𝟓 

 


