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 المراجعة النهائية
  م0202مراجعة ليلة الامتحان

 

في مادة 
 

 

 

 

 

 

 الفصل الدراسي الأول
 

 إعداد 
 أ / حسن عزام

 لاستفسار ل
10220029  

 الرياضيات المتقدمة
 

 

 

 

 من أراد القمة 

 فليرفع الهمة 
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 20220029للاستفسار :                                                                                      عداد : أ/ حسن عزامإ        

 :أجب عن جميع الأسئلة التالية 
 
ن ب         الشكل  ظلل( 9   بالراديان . ̊  002قياس الزاوية المقتر

                  
7π

6                                                 
2π
0   

              
0π
2                                                

2π
2   

ن ب الشكل          ( ظلل0   قياس الزاوية المقتر
2π

 درجات . بال   92

                  22  ̊                                               00  ̊ 
          
                 990  ̊                                             922  ̊       

 
ي ب . ( 2   

ن
ن الشكل المجاور مثلث قائم الزاوية ف  يبي 

 أرقام معنوية .  2طول أج لأقرب أوجد        

                                                              
 
 
 
 
ن الشكل( 2     المجاور دائرة مركزها م .  يبي 

 منطقة المظللة . احسب مساحة ومحيط ال       
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 سم 92
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 20220029للاستفسار :                                                                                      عداد : أ/ حسن عزامإ        

 سم .  2سم و نصف قطر دائرته  91محيطه قطاع دائري ( 2   

ن  الشكل          ظلل         .اع الدائري بمساحة هذا القط المقتر

 ˚0سم 90                                           0سم 2                  
          

 0سم 22                                           0سم 91                 

 
ي الشكل المجاور . ( 2   

ن
 احسب مساحة ومحيط المنطقة المظللة ف

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ̊  022  –وية ه = الزا ( 0   

ن ب الشكل          ظلل         زاوية الأساس للزاوية ه . قياس المقتر

                  22  ̊                                               22  ̊ 
          

                  02  ̊                                              12  ̊       
 

الزاوية ه =   ( 1    
92π
2   

ن  الشكل          ظلل        لزاوية ه . بالرب  ع الذي تقع فيه االمقتر

ي                                               الأول                  
ن
 الثان

          
 الرابع                                            الثالث                  
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 20220029للاستفسار :                                                                                      عداد : أ/ حسن عزامإ        

=   الزاوية ب هي زاوية الأساس للزاوية ه  ،  ب  ( 2    
π
ي الرب  ع الرابع .   2

ن
 وتقع ف

ن بقياس الزاوية ه حيث   الشكل          ظلل        . 0𝛑 –> ه > 2𝛑 –المقتر

                  –  222  ̊                                          –  202  ̊   
          

                  –  222  ̊                                          – 202  ̊   
  

 .    912> ه >  22،  حيث       2جتا ه =  2 +جا ه  0  (  إذا علمت أن  92   

فأوجد قيمة            
ه0ظا - 9
  جاه + جتاه 0

 

 

 

 
 

  .    ب=  ̊  22أن  جتا  إذا علمت ( 99    

ن بقيمة  الشكل          ظلل        .  ̊  092جا  المقتر

                                               ب  –                   
  9  - 0ب

       ب

                                       0ب  - 9  –                  
ب  –

 2ب - 1
   

     

  س  ، 2جتا  2 – 0= د)س(  الدالة (  إذا علمت أن 90     
π
     س      2

0π
2     . 

 :  أوجد           

 . ____________ة أ(  السع          

 ______________ب( الدورة .          

 _____________مدى الدالة د)س( .  ج(         

 )س( . ___________ 9-د( مدى الدالة د          
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 20220029للاستفسار :                                                                                      عداد : أ/ حسن عزامإ        

       .     ̊  912   س      2س  ،   0 اج 2 - 9(  إذا علمت أن الدالة  د)س( = 92   

 : أوجد         

ي ل د)س( . __________________ أ( إحداثيات النقطة العظمى      
ن
  للتمثيل البيان

 
ي ل د)س( . ________________  ب(       

ن
 إحداثيات النقطة الصغرى للتمثيل البيان

 

   س      كجا س  ،    0 - 2(  الدالة  د)س( = 92   
2π
0      . 

 : أوجد         

 أ( أقل قيمة ل   ك عندما تكون للدالة د)س(  دالة عكسية .  __________       

 )س( . 9-ب(  د     
 
                                                                                                                             

    
 
 
 
 

  

ي للدالة   (  92    
ن
    جتاس 0+  9ارسم التمثيل البيان

ة                ي الفتر
ن
 . 0𝛑  س    2 ف

 
    
 
 
 
 

                          
                         

 

 222  س    922، حيث   س 0ظا2 -  2الدالة د)س( =  ( 92    

ن  الشكل          ظلل       ي يكون عندها خط تقارب المقتر
 . بقياس الزاوية التر

                  922  ̊                                             912  ̊ 
          

                  002  ̊                                             002  ̊ 
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 20220029للاستفسار :                                                                                      عداد : أ/ حسن عزامإ        

ن الرسم المجاور جزء من بيان الدالة  ( 90     يبي 

 ص = أ + ج  جا)ب س( .            

 أوجد قيمة كلا من  أ ، ب ، ج  .         

 
 
 
 
 
 
 

                                                                                            

 . ˚   912  س    ̊ 2 ،  حيث   2,0س = 0جتا 2+  0حل المعادلة  ( 91   

 
   

     
 
 
 
 
 

  
 
 
 
 
 

  حل المعادلة  ( 92    
0

 . ˚   222  س    ̊ 2،  حيث     2=   س0جتا 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 م 0202/ 0202لعام الدراسي : ا      الفصل الدراسي الأول     – مراجعة النهائية ال        .  المادة : الرياضيات المتقدمة       

 

 20220029للاستفسار :                                                                                      عداد : أ/ حسن عزامإ        

 . ˚   2  س    ̊  912 -،  حيث      2جتا س = 2 –جا س  0حل المعادلة    ( 02    

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 . ̊  912  س    ̊ 2حيث    جتا س = .    ، × جا س 0س +  0جا   حل المعادلة( 09      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

       

 . ̊  912  س    ̊ 2س   ،  حيث    0جتا0جتا س = × + ظا س 9   حل المعادلة( 00       
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 20220029للاستفسار :                                                                                      عداد : أ/ حسن عزامإ        

   صحة المتطابقة برهن( 02     
جتا ه 

     (+ جاه  9 )ظاه 
9
   9 -  جاه 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    برهن صحة المتطابقة( 02      
2

i 1 1 1
ii 1 i


 


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 20220029للاستفسار :                                                                                      عداد : أ/ حسن عزامإ        

ب من   ( 02      ايد قيمة س لتقتر ن ب من  2عندما تتر  .  0فإن قيمة ع)س( تقتر

ن برمز النهاية للدالة ع)س الشكل          ظلل        . ( المقتر

                  
s

4 (s)ع
 

                            
s

4 (s)ع
 

 

                  
s

7 (s)ع
 

                            
s

7 (s)ع
 

 

الدالة د)س( =  ( 02     
2س + 2
   2 -س 0

ي تكون عندها الدالة د)س( غت  معرفة .  الشكل          ظلل     
ن بقية س التر  المقتر

                  - 2                                                 - 2 
                                               

                   2                                                  2 
 

منحتن الدالة د)س( =  ( 00     
 س1+  0س2 - 2س

ن .   س2 - 0س  هو مستقيم يتضمن فجوتي 

ن  الشكل          ظلل      ي الفجوتي 
 
ن بإحدان  المقتر

                  (2 ،0 ( ، )0 ،2 (                             )2 ،2 ( ، )-0  ،0 ) 
                                               

                 (- 0 ،-2 ( ، )2  ،0 )                        ( 2 ،-0 ( ، )2 ،0 ) 
 

الدالة  د)س( =  ( 01       
 2س + 0
ة     س 0 - 2    س   ب  متصلة علي الفتر

  ن بأقل قيمة ل  ب . المقتر  الشكل          ظلل      

                 - 2                                                 - 9 
                                               
                  9                                                   2  

ن ب الشكل          ظلل(  02        المقتر
s

   
 2+  2-س2 - 2-س2

  0- 2-س2 - 0-س

                  
0
2                                                  - 0 

 غير موجودة                                              صفر                   
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 20220029للاستفسار :                                                                                      عداد : أ/ حسن عزامإ        

أن    إذا علمت(  22      
s

   
 2(2-س أ ) -س 2
    2=   0- 0س2+  2س0

ن بقيمة أ  الشكل          ظلل         . المقتر

                  
2
2                                                  1 

                  2                                                   - 2              

(  إذا علمت أن   29   
1 s

 ،   90)س( = ع2  
1 s

  
(س)ل
 92=   (س)ع

ن بقيمة الشكل          ظلل             المقتر
1 s

 .   (س)ل 

                  0                                                    2  

                   8                                                   16             
 
 
 (   الشكل المقابل يمثل بيان الدالة  ه)س( ، 20    
 

         
f s

2 (s)i
 

      .                                                      

ن ب     قيمة ب                                                                              ظلل الشكل          المقتر

                  {3  ،4 }                                         {– 1  ،3  ،4 } 

                  {– 1  ،4  {                                     }– 1  ،3                                                                } 

 
 )س( ،دبيان الدالة  جزء من (   الشكل المقابل يمثل 22    

،  {  0،  9،  9-}    ك            
; s

(s)د


 غت  موجودة .  

ن بقيمة  ك   ظلل الشكل                     .                                                           المقتر

                    – 1 ، 2                                          – 1        

                     1                                                1  ،2                                                                 
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 20220029للاستفسار :                                                                                      عداد : أ/ حسن عزامإ        

 يوضح جزء من بيان (   الشكل المقابل22    

  الدالة ع)س( .             
ح سبب عدم اتصال الدالة ع)س(            اشر
 .  9عند  س =          

 
 
 
 
 
 
إذا علمت أن   (   22    

4 s

   ،    00د)س( =  
2 s

5 (s)i


      ، 

            
4 s

× ) ه)س(   
2

 ، حيث ه)ٍس( دالة خطية .    2( =  (س)د

أوجد قيمة             
1 s

(s)i


 

  
 
 
 
 
 
 
 
 

=  (   الدالة  د)س(22       
 س1 - 2
 أوجد :  ،     2س + 2

 _______________أ( معادلة خط التقارب الرأسي .         

ي . ______________  ب(       
 معادلة خط التقارب الأفقر

ة مغلقة         تصلة عندها. بحيث تكون الدالة د)س( غت  م باستخدام أعداد الصحيحة ج( أكتب فتر

            __________________ 

ة مغلقة باستخدام أعداد الصحيحة بحيث تكون الدالة د)س(  متصلة عندها . د(           أكتب فتر

            _________________ 
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 20220029للاستفسار :                                                                                      عداد : أ/ حسن عزامإ        

 ،  0( عل منحتن الدالة ص = س0) س ، س لتقع النقطة  (  20       

 .ل عل المنحتن أيضا و قريبة من النقطة  (0( s) س + ،  sس + )وتقع النقطة أ                 

    

  =  لميل الوتر أ            
0س – 0( sس +  )

     س  – (sس + ) 

 د نقطة معينة عل المنحتن بالاعتماد فك الأقواس وبسط لتجد ميل المماس للمنحتن عن           

ب عل  نهاية الميل عندما              من الصفر .  s تقتر

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 2الأوتار لتجد ميل المماس للمنحتن الدالة ص = ساستخدم سلسلة من ميول (  21      

 .  ( 1،  0عند النقطة )              
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 20220029للاستفسار :                                                                                      عداد : أ/ حسن عزامإ        

ي .  2س2ذا كانت ق)س( = ما(  22        
 حيث م عدد حقيقر

ن ب   الشكل          ظلل            .  )س( ق  المقتر

 3س2م12                                              2م3                  

             2س3م4                                        2س3م12                  
      

 .  0س0 -  2س )س( =داذا كانت (  22        

ن ب   ل         الشك ظلل            .  ( 0)د  المقتر

 صفر                                                2 –                 

                  4                                                   8             
      

 .  ( 2()س + 9 –س 0س)= إذا كانت الدالة ص (  29         
 

ن  الشكل          ظلل              .   ( 2،  9–بميل المماس لمنحتن الدالة عند النقطة )المقتر
  

                  –7                                                – 3   

                   4                                                   8             
 

 .متناقصة   س22 – 0س2 – 2سإذا كانت الدالة ص = (  20         

ن بم الشكل          ظلل              . جال قيم سالمقتر
  

  6 <س  < 2 -                           2 - <، س  6 >س                   

           2 -  ، س  6  س                                6  س    2 -                  
 

  2(2 –س  2ص = )  إذا كانت الدالة(  22         

ن الشكل          ظلل             ب      المقتر
2

2

w ]
s]

. 

  

  5(3 –س 4)24                                  5(3 –س 4)6                  

 4(3-س 4)481                             4(3 –س 4)121                 
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 20220029للاستفسار :                                                                                      عداد : أ/ حسن عزامإ        

د)س( = أوجد ميل المماس لمنحتن الدالة  (  22       
9

 س 0
 .  2عند  ص =   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
    
 

ن عل منحتن الدالة  ص =(  22      ن الواقعتي   9 -س  2+  0س2 – 2س0أوجد إحداثيات النقطتي 

 بأن ميل المماس عند كل منهما يساوي              
َ
 . 92علما

 

 

 

 

 

 

 

ي يكون عندها المماس للمنحتن ص = س)س  (  22      
  0(9 -أوجد إحداثيات النقاط التر

                                                            موازيا لمحور السينات .            
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    0 –س 2،    ل =      0لص = إذا كانت (  20     

ن ب    الشكل          ظلل              قيمة  المقتر
w]
s]

 .  9عند س =    

  

                   21                                                12  

                    3                                                 –1  
                                                                                                                                                        

     9 –س = ،   ه)س(      + س  0د)س( = سإذا كانت (  21     

ن ب   قيمة   الشكل          ظلل               .   )س(ه( o)د المقتر

 س  – 2س                                  1 -+ س  2س                   

  1 –س 2                                        1س + 2                    

  02=   (9)ه( o،   )ق    2=  (9)،   ه  0 –=  ( 9،   ه)   2+  0سأ )س( = قإذا كانت (  22       

ن ب   قيمة   الشكل          ظلل              .   أ المقتر

                   –5                                                – 1  

                    1                                                 5  
             

  .    9+  0د)س( = س  إذا كانت(  22       

ن ب   قيمة   ) الشكل          ظلل                 .      (9 -)(د o دالمقتر

                   4                                                     2 

                   – 2                                                – 8                                                                        

 .    س  – 0)س( = سه الدالة   إذا كانت  ( 29         

ن ب   الشكل          ظلل               .(2،2ميل المستقيم العمودي عل مماس منحتن الدالة عند )المقتر

                   – 2                                                – 1 

                    1                                                   2                                                                      
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 المجاور يمثل بيان الدالة  د)س( عل ح :  (  الشكل 20      
   

ايد للدالة د)س( . أ( أوجد            ن ات التر  فتر
 
 
 

 النقاط الحرجة .  ب(          

  
 
 
 

 الشكل المقابل يمثل بيان الدالة د)س(   (22      

ن ب   الشكل         ظلل              )س(بيان  دالمقتر

                    

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 22=   (0)(ق o ه+ س  ،   ) 0إذا كانت  ق)س( = س  (22      

ن ب  قيمة ه الشكل          ظلل             ( .2)المقتر

                   
55
6                                                 11 

                    
55
4                                                55                                                                     
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 ( 00 -،  2نقطة حرجة عند )   2+  0+ أ س 2(  يوجد لمنحتن  الدالة  ص = س22      

ن بقيمة  أ  .      ظلل الشكل                 المقتر
 

                     - 92                                              - 2                                                      

                      0                                                  1 
 

 9س =   لدالةعند ، يوجد مماس لمنحتن ا  2 - س2  - 0= سد)س( (  الدالة  22       

ن ب  قي الشكل         ظلل           ي يصنعها المماس مع الاتجاه الموجب للسيناتالمقتر
 . اس الزاوية التر

                   31  ̊                                               45  ̊ 
                     

                  121  ̊                                            135  ̊ 

 

أوجد ميل المماس لمنحتن الدالة   ص = (  20        
92 -س 2

 عند نقطة تقاطع المنحتن    0س

 مع محور السينات .               
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إذا علمت أن العمودي عل منحتن الدالة  ص =  (  21   
2

 0 -س 
ي   

ن
 يقطع محور السينات  ف

 النقطة  ل  .  أوجد إحداثيات النقطة ل .             
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

إذا علمت أن منحتن الدالة  ص =  (  22    
90
ي   2 -   0 -س 

ن
 النقطة ل ،  يقطع محور السينات  ف

ي النقطة ق . أوجد طول  ل ق .  وأن مماس         
ن
  المنحتن عند النقطة ل يقطع محور الصادات ف
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 ( 2-،  2عند النقطة ) 2 –+ ك س  0س0ص =  نحتن الدالة إذا علمت العمودي عل م(  22       

 . 92ص = 2يوازي المستقيم س +        

 أوجد قيمة ك .         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

      
 
 
     

     29  ) 
 
ن ع ايد و التناق  للدالة ي   ن ات التر  .  0س2 – 2ص = س فتر
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  0 -=  (9)،  د     0( = 9)د+ ج  س   ،  0+ ب س 2إذا علمت أن  د)س( = س(  20   

 أوجد قيمة ب ، ج   .             

 

 

 

 

 

 

 

                                                          
 
 
 
 
 
 
 
 
     
 
 
 
 

ن أن منحتن الدالة ص = س(  22       ليس له نقاط عظمى أو صغرى .    9 –س 2+  0س2 – 2بي 
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 (  0،  2يمر بالنقطة )    22 –س ب  0س+ أ  2س0أن منحتن الدالة ص =  إذا علمت (  22     

 ، أوجد :  2وله نقطة حرجة عند س =            

ي أ ، ب .           
 أ( قيمتر

 ب( إحداثيات النقطة الحرجة الأخرى و حدد نوعها .         
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ايدة  عندما س   0 –+ أ س  0أن الدالة  ص = س إذا علمت(  22         ن  .  2  >متر

 أوجد قيمة أ .                 

 

 

 

 

 

 

 (2+ ك  نقطة صغرى عند النقطة ) ب ،  0س2 – 2س0كان لمنحتن الدالة  د)س( =   إذا (  22       

ي ب ، فأوجد                 
    . ك قيمتر

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 .    12س + 922= )س( ،  ع   2س + 2،  ه)س( =  (س) (ه o د)ع)س( =   (20       

 )س(  . أوجد د                   

 

 

  

     

 

ي لكم بالتوفيق و النجاح
ر
 مع تمنيان

 أ/ حسن عزام 


