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 مملكة البحرين
 وزارة التربية والتعليم

 الثانوية للبنين الشيخ عيسى بن عليمدرسة 
 قسم الرياضيات

 
 
 

 ................................................................... بالالتزام بالآتي:أتعهد أنا الطالب / 
 
 .الالتزام بموعد الحصة والتواجد داخل الصف قبل دخول المعلم، وعدم التأخر 
 .الالتزام بالهدوء وحسن الانصات أثناء الدرس 
 .الالتزام بالنظافة والنظام وحسن الترتيب 
  جميع متطلبات الحصة من أدوات.أن أوفر 
 .الدخول المتأخر للحصة سيكون ببطاقة من المشرف 
 .عدم الخروج أثناء الحصة إلا للضرورة، والرجوع بسرعة 
 .الاحترام المتبادل بيني وبين المعلم 
 .أداء الواجبات والمهمات والاستعداد الجيد للمهمات المطلوبة 
 .الالتزام بمواعيد تسليم المهمات في الوقت المحدد لها، وفي حال عدم التسليم في الوقت تخصم من الدرجة 
 .عدم استعمال الهاتف أثناء الحصة 

 

 أتعهد أنا معلم الرياضيات بالالتزام بالتالي:
 .تعريف الطالب بالمقرر من اليوم الأول 
 .تعريف الطالب بنظام توزيع الدرجات الخاصة بالمقرر ومواعيد تسليم المتطلبات 
 .التقويم العادل للطلاب ومعاملتهم بالمثل 
 .التنويع في طرق التدريس بما يحقق فهم الطالب للمقرر واستيعابه الجيد له 
 .شرح وتوضيح المقرر للطلاب والانتهاء منه قبل موعد الامتحان النهائي 
 
  :ملاحظات عامة 
 .لن يعاد الامتحان للطالب المتغيب إلا بعذر يسلم بعد يومين كحد أقصى 
 .يعيد المعلم الامتحان للطالب المتغيب خلال أسبوع واحد من تقديمه كحد أقصى أو وفق ما يتفق عليه 
 لظن.يمكنك عزيزي الطالب التواصل مع المعلم لأي سبب كان وسنسعى لأن نكون عند حسن ا 
 

 الطرف الأول )الطالب(                     الطرف الثاني )المعلم(                 الطرف الثالث )ولي الأمر(
 
  
  عزيزنا ولي الأمر يمكنك التواصل مع المعلم ولقاءه وزيارة المدرسة خلال الساعات المدرسية المحددة من قبل

 الإدارة.
 بكم دوماً ويتمنى لكم ولأبنائكم النجاح والتوفيق يشكر قسم الرياضيات تعاونكم ويرحب

 
 المعلم الأول                                               مدير المدرسة                 

                                                أ. فاضل مدن

 
 

 الشعبة : ..................

 المقرر: ...................

 الاتفاقية الخاصة بين المعلم والطالب

Pro (12.9-inch) (5th generation)
أ.محمد أحمد عباد



 

  التاريخ 1 رقم المتابعة
 

 التطوير  التعزيز  الوصف التقدير 

  ممتاز 

  جدا   جيد 

  جيد 

  غير ملائم 

  عمل متقن حققت المطلوب 

 من الاتقان   قتربت ا 

  حققت المطلوب في معظم

 المطلوب 

  لم تحقق المطلوب منك 

   جهودك مميزة ورائعة  شكرا 

   عدت بمجهودك استمر في س

 التقدم 

  أحسنت محاولتك طيبة

 استمر

 توقع منك الأفضل لديك أ

 الامكانية للتقدم 

  لزيادة الفهم حل تمارين مهارات

 التفكير العليا 

 للإجابة النموذجية ، وتدرب  رجعا

 أكثر

 الأخطاء  إلى زميلك وصحح  رجعا

 تعاونية   ةبصور

   تابع مع ولي أمرك من خلال البوابة

 ة للتعلم مالتعليمية لحل الأنشطة الداع 
 

 توقيع ولي الأمر  توقيع الطالب  المعلم الإضافيةملاحظات 

   
 

  التاريخ 2 رقم المتابعة
 

 التطوير  التعزيز  الوصف التقدير 

  ممتاز 

  جدا   جيد 

  جيد 

  غير ملائم 

  عمل متقن حققت المطلوب 

 من الاتقان   قتربت ا 

  حققت المطلوب في معظم

 المطلوب 

  لم تحقق المطلوب منك 

   جهودك مميزة ورائعة  شكرا 

   عدت بمجهودك استمر في س

 التقدم 

  أحسنت محاولتك طيبة

 استمر

 توقع منك الأفضل لديك أ

 الامكانية للتقدم 

  لزيادة الفهم حل تمارين مهارات

 التفكير العليا 

 للإجابة النموذجية ، وتدرب  رجعا

 أكثر

 الأخطاء  إلى زميلك وصحح  رجعا

 تعاونية   ةبصور

   تابع مع ولي أمرك من خلال البوابة

 ة للتعلم مالتعليمية لحل الأنشطة الداع 
 

 توقيع ولي الأمر  توقيع الطالب  ملاحظات المعلم الإضافية

   
 

  التاريخ 3 رقم المتابعة
 

 التطوير  التعزيز  الوصف التقدير 

  ممتاز 

  جدا   جيد 

  جيد 

  غير ملائم 

  عمل متقن حققت المطلوب 

 من الاتقان   قتربت ا 

  حققت المطلوب في معظم

 المطلوب 

  لم تحقق المطلوب منك 

   جهودك مميزة ورائعة  شكرا 

   عدت بمجهودك استمر في س

 التقدم 

  أحسنت محاولتك طيبة

 استمر

 توقع منك الأفضل لديك أ

 الامكانية للتقدم 

  لزيادة الفهم حل تمارين مهارات

 التفكير العليا 

 للإجابة النموذجية ، وتدرب  رجعا

 أكثر

 الأخطاء  إلى زميلك وصحح  رجعا

 تعاونية   ةبصور

   تابع مع ولي أمرك من خلال البوابة

 ة للتعلم مالتعليمية لحل الأنشطة الداع 
 

 توقيع ولي الأمر  توقيع الطالب  المعلم الإضافيةملاحظات 

   
 

 المتابعة الدورية لملف انجاز الطالب 
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  الملاحظات الدرسعنوان  الوحدة الأسبوع

(1) 
 

  المتطابقات المثلثية الأولى

  

(2) 
 

  إثبات صحة المتطابقات المثلثية الأولى

  

(3) 
 

  متطابقات المجموع والفرق الأولى

  متطابقات الضعف والنصف

(4) 
 

  متطابقات الضعف والنصف الأولى

  المثلثيةحل المعادلات 

(5) 
 

  حل المعادلات المثلثية الأولى

  مراجعة للوحدة الأولى

(6) 
 

  الدوال الأولى

  

(7) 
 

  تحليل التمثيلات البيانية الأولى

  

(8) 
 

  القيم القصوى ومتوسط معدل التغير الثانية

  تقدير النهايات بيانيا

(9) 
 

  حساب النهايات جبريا   الثانية

  

(10) 
 

  الاتصال وسلوك طرفي الدالة الثانية

  

(11) 
 

  المشتقة باستعمال النهايات"بالتعريف" الثانية

  

(12) 
 

  قواعد الاشتقاق الثانية

  

(13) 
 

  قواعد الاشتقاق الثانية

  

(14) 
 

  مراجعة عامة الثانية
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𝒄𝒔𝒄𝜽 =
𝟏

𝒔𝒊𝒏𝜽
 𝒔𝒆𝒄𝜽 =

𝟏

𝒄𝒐𝒔𝜽
 𝒄𝒐𝒕𝜽 =

𝟏

𝒕𝒂𝒏𝜽
 

𝑨 𝑺 

𝑻 𝑪 

𝒕𝒂𝒏𝜽 =
𝒔𝒊𝒏𝜽

𝒄𝒐𝒔𝜽
 

 
 
 

============================================================== 
 متطابقات المقلوب / متطابقات فيثاغورث(المتطابقات النسبية / )مفهوم أساسي:

 

 

sin2 𝜃 + cos2 𝜃 = 1                         1 + tan2 𝜃 = sec2 𝜃                     1 + cot2 𝜃 = csc2 𝜃 

============================================================== 

 دائرة الوحدة )الدوال المثلثية(:
 
 

  
 
 
 
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

𝒔𝒊𝒏𝜽، إذا كان 𝒄𝒐𝒔𝜽(: أوجد القيمة الفعلية لـ 1مثال) =
𝟑

𝟓
°𝟎حيث ،  < 𝜽 < 𝟗𝟎° . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝒄𝒐𝒔𝜽، إذا كان 𝒄𝒔𝒄𝜽(: أوجد القيمة الفعلية لـ 2مثال) =
𝟑

𝟓
°𝟐𝟕𝟎، حيث  < 𝜽 < 𝟑𝟔𝟎° . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /                      الأهداف:                           364ريضالمقرر:                   ى بـن عليالشيخ عيسثانوية 

 .تطابقات المثلثيةالمأن يتعرف الطالب على ( 1                    المتطابقات المثلثية      الموضوع: 

 متطابقة المثلثية لإيجاد قيم تعابير مثلثية.أن يوظف الطالب ال( 2                   (          1بطاقة رقم )                   

 موجبة في الربعين ......... و........ 𝒔𝒊𝒏𝜽تكون إشارة دالة الجيب 

موجبة في الربعين .........  𝒄𝒐𝒔𝜽ن إشارة دالة جيب التمام تكو

 و........

 موجبة في الربعين .......و.......... 𝒕𝒂𝒏𝜽تكون إشارة دالة الظل 

𝜃 180 − 𝜃 

180 + 𝜃 360 − 𝜃 
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 تدريبات:

𝒄𝒐𝒔𝜽إذا كان  𝒔𝒊𝒏𝜽لقيمة الفعلية لـ ( أوجد ا1) =
𝟓

𝟏𝟑
       ،𝟐𝟕𝟎° <  𝜽 < 360° . 

 
 
 
 
 
 
 
 

𝒔𝒊𝒏𝜽، إذا كان 𝒔𝒆𝒄𝜽لـ أوجد القيمة الفعلية ( 2) =
𝟏𝟓

𝟏𝟕
°𝟗𝟎، حيث    ≤ 𝜽 ≤ 𝟏𝟖𝟎° . 

 
 
 
 
 
 
 
 

=إذا كان  أوجد القيمة الفعلية لـ ( 3) −
𝟐

𝟓
       ،𝟏𝟖𝟎° <  𝜽 < 𝟐𝟕𝟎° . 

 
 
 
 
 
 
 
 

𝒔𝒊𝒏𝜽إذا كان  𝒕𝒂𝒏𝜽أوجد القيمة الفعلية لـ ( 4) =
𝟏

𝟐
       ،𝟗𝟎° <  𝜽 < 180° . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝒄𝒐𝒔𝜽إذا كان  𝒔𝒆𝒄𝜽أوجد القيمة الفعلية لـ  (5) =
𝟒𝟎

𝟒𝟏
       ،𝟐𝟕𝟎° <  𝜽 < 360° . 
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𝒄𝒐𝒕𝜽إذا كان  𝒄𝒔𝒄𝜽أوجد القيمة الفعلية لـ  (:1مثال) =
𝟏

𝟒
       ،𝟏𝟖𝟎° <  𝜽 < 270° . 

 
 
 
 
 
 
 

 تدريبات:

𝒔𝒆𝒄𝜽إذا كان  𝒕𝒂𝒏𝜽أوجد القيمة الفعلية لـ ( 1) = −𝟑       ،𝟏𝟖𝟎° <  𝜽 < 270° . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝒄𝒐𝒕𝜽إذا كان  𝒔𝒆𝒄𝜽( أوجد القيمة الفعلية لـ 2) =
𝟏

𝟒
       ،𝟏𝟖𝟎° <  𝜽 < 𝟐𝟕𝟎° . 

 
 
 
 
 
 
 
 

𝒕𝒂𝒏𝜽، إذا كان  𝒔𝒊𝒏𝜽( أوجد القيمة الفعلية لـ 3) =
√𝟑

𝟑
°𝟏𝟖𝟎، حيث    <  𝜽 < 𝟐𝟕𝟎° 

 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /                                       الأهداف:          364ريضالمقرر:                   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .تطابقات المثلثيةالمأن يتعرف الطالب على ( 1                    المتطابقات المثلثية      الموضوع: 

 اد قيم تعابير مثلثية.تطابقة المثلثية لإيجأن يوظف الطالب الم( 2      (                       2بطاقة رقم )                  
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============================================================== 
 )متطابقات الزاويتين المتتامتين / متطابقات الدوال الزوجية والفردية(مفهوم أساسي: 
 
 
 
 

============================================================== 
 يمكن الاستفادة من:عند تبسيط التعابير المثلثية 

 توظيف المتطابقات ) النسبية / المقلوبات / فيثاغورث ... الخ( (1)
 . (توظيف مختلف أنواع التحليل ) عامل مشترك / فرق مربعين / مقدار ثلاثي / تقسيم .. (2)
 .توظيف خاصية التوزيع " فك الأقواس " ، أو توحيد المقامات (3)
 توظيف الضرب في المرافق. (4)

------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 
 (: بسط ما يأتي:1مثال )

1) 𝒔𝒊𝒏𝜽 𝒔𝒆𝒄𝜽 = 
 )توظيف مقلوبات(
 

2) 
𝒄𝒔𝒄𝟐𝜽−𝒄𝒐𝒕𝟐𝜽

𝟏−𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽
= 

 )متطابقات فيثاغورث(
 

3) 𝒄𝒐𝒔𝜽 − 𝒄𝒐𝒔𝜽𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽 = 
 )تحليل+متطابقات(
 

4) 𝒔𝒊𝒏 (
𝝅

𝟐
− 𝜽) 𝒔𝒆𝒄(−𝜽) = 

 )متطابقات الزاويتين المتتامتين
 وزوايا الدوال الزوجية والفردية(
 

 تدريبات: بسط ما يأتي:

1) 𝐬𝐞𝐜𝟐 𝜽 − 𝐭𝐚𝐧𝟐 𝜽 = 
 
 

2) 
𝒄𝒐𝒔𝜽 𝒔𝒆𝒄𝜽

𝒄𝒐𝒕𝜽
= 

 
 

3) 
𝐜𝐨𝐬 (−𝜽)

𝐬𝐢𝐧 (−𝜽)
= 

 

4) 𝒄𝒐𝒔 (
𝝅

𝟐
− 𝜽) 𝒄𝒐𝒕𝜽 = 

 م   /           /                      الأهداف:                           364ريضالمقرر:                   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .ات المثلثيةالمتطابقالطالب  يذكرأن ( 1                    المتطابقات المثلثية      الموضوع: 

 تطابقة المثلثية لتبسيط تعابير مثلثية.أن يوظف الطالب الم( 2      (                       3بطاقة رقم )                  

 
 

𝒔𝒊𝒏 (
𝝅

𝟐
− 𝜽) = 𝒄𝒐𝒔(𝜽) 𝒄𝒐𝒔 (

𝝅

𝟐
− 𝜽) = 𝒔𝒊𝒏(𝜽) 𝒕𝒂𝒏 (

𝝅

𝟐
− 𝜽) = 𝒄𝒐𝒕(𝜽) 

𝒔𝒊𝒏(−𝜽) = −𝒔𝒊𝒏(𝜽) 𝒄𝒐𝒔(−𝜽) = 𝒄𝒐𝒔(𝜽) 𝒕𝒂𝒏(−𝜽) = −𝒕𝒂𝒏(𝜽) 
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5) 𝒕𝒂𝒏𝜽(𝟏 − 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝜽) =                                         6) (𝟏 + 𝐜𝐨𝐭𝟐 𝜽)(𝟏 − 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝜽)   
 
 
 
 
 
 

7) (𝐜𝐬𝐜𝟐 𝜽 − 𝟏)(𝐬𝐞𝐜𝟐 𝜽 − 𝟏)                               8) 𝒔𝒊𝒏 (
𝝅

𝟐
− 𝜽)  𝒔𝒆𝒄𝜽 

 
 
 
 
 
 

9) (𝟏 − 𝒔𝒊𝒏𝜽)(𝟏 + 𝒔𝒊𝒏𝜽)                                     10) 
𝟏−𝐬𝐢𝐧𝟐 𝜽

𝐬𝐢𝐧𝟐 𝜽
 

 
 
 
 
 

11) 
𝟏

𝐜𝐨𝐬𝟐 𝜽
−

𝐬𝐢𝐧𝟐 𝜽

𝐜𝐨𝐬𝟐 𝜽
                                           12) 𝟐 − 𝟐 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝜽 

 
 
 
 
 
 

13) 𝒔𝒆𝒄𝜽 𝐭𝐚𝐧𝟐 𝜽 + 𝒔𝒆𝒄𝜽                                       14) 
𝒔𝒆𝒄𝜽

𝒔𝒊𝒏𝜽
(𝟏 − 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝜽) 
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15) 
𝒄𝒐𝒔(

𝝅

𝟐
−𝜽)−𝟏

𝟏+𝐬𝐢𝐧 (−𝜽)
                                                        16) 

𝒕𝒂𝒏(
𝝅

𝟐
−𝜽)𝒔𝒆𝒄𝜽

𝟏−𝐜𝐬𝐜𝟐 𝜽
 

 
 
 
 
 
 
 

17) 
𝐭𝐚𝐧𝟐 𝜽 𝐜𝐬𝐜𝟐 𝜽−𝟏

𝐬𝐞𝐜𝟐 𝜽
                                               18) 

𝒔𝒆𝒄𝜽𝒔𝒊𝒏𝜽+𝒄𝒐𝒔(
𝝅

𝟐
−𝜽)

𝟏+𝒔𝒆𝒄𝜽
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
 تدريب: 

𝑰ة يمكن حساب شدة الضوء المار من عدستين متلاصقتين في نظارة شمسية باستعمال الصيغ = 𝑰𝒐 −
𝑰𝒐

𝐜𝐬𝐜𝟐 𝜽
 

الزاوية بين  𝜽شدة الضوء الخارجة من العدسة الثانية،  𝑰شدة الضوء القادم من العدسة الأولى، و  𝑰𝒐حيث 
 محوري العدستين.

𝜽.                       )ب( احسب شدة الضوء إذا كانت 𝒄𝒐𝒔𝜽) أ ( أوجد شدة الضوء بدلالة   = 𝟑𝟎°. 
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 إ
 
 

============================================================== 
 . 𝜃هي معادلة لها طرفان وتكون صحيحة دائما  لجميع قيم المتطابقة المثلثية: 

 ت.عند إثبات صحة المتطابقة إما نبدأ بأحد الطرفين لنصل للآخر، أو نعمل على تبسيط كلا الطرفين للوصول للإثبا
 أحيانا  نحتاج لضرب التعبير المثلثي في نفس المقدار بسطا  ومقاما .

============================================================== 
 مثال: أثبت صحة المتطابقات الآتية:

(1) 𝟒𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽 + 𝟒𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽 = 𝟒                                     (3) 𝒄𝒐𝒔𝟒𝜽 − 𝒔𝒊𝒏𝟒𝜽 = 𝟐𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽 − 𝟏 
 
 
 
 
 

 (2) 𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽 − 𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽 = 𝟐𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽 − 𝟏 
 
 
 
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
 تدريب: أثبت صحة المتطابقات الآتية:

(1) 𝒔𝒆𝒄𝜽𝒔𝒊𝒏𝜽𝒄𝒐𝒕𝜽 = 𝟏                                           (2) 𝒄𝒐𝒔𝜽 𝐜𝐨𝐬(−𝜽) − 𝒔𝒊𝒏𝜽 𝐬𝐢𝐧(−𝜽) = 𝟏 
 
 
 
 
 
 

(3) 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝜽 = (𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝜽)(𝟏 + 𝐜𝐨𝐬 𝜽)                   (4) 𝒕𝒂𝒏𝜽 =
𝒔𝒆𝒄𝜽

𝒄𝒔𝒄𝜽
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /                      الأهداف:                           364ريضالمقرر:                   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .مثلثيةالمتطابقات الالطالب  يذكرأن ( 1        إثبات صحة المتطابقات المثلثية  الموضوع: 

 المتطابقة المثلثية. أن يثبت الطالب صحة( 2      (                       4بطاقة رقم )                  
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(5) 𝟏 + 𝐜𝐬𝐜𝟐 𝜽 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝜽 = 𝐜𝐬𝐜𝟐 𝜽                             (6) 𝒕𝒂𝒏𝜽(𝒕𝒂𝒏𝜽 + 𝒄𝒐𝒕𝜽) = 𝐬𝐞𝐜𝟐 𝜽 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(7) 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝜽 + 𝐭𝐚𝐧𝟐 𝜽 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝜽 = 𝟏                            (8) 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝜽 + 𝐭𝐚𝐧𝟐 𝜽 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝜽 = 𝐭𝐚𝐧𝟐 𝜽 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(9) 𝒄𝒔𝒄𝜽 + 𝒄𝒐𝒕𝜽 =
𝟏+𝒄𝒐𝒔𝜽

𝒔𝒊𝒏𝜽
                                       (10) 

𝒕𝒂𝒏𝜽+𝒄𝒐𝒕𝜽

𝒕𝒂𝒏𝜽 𝒄𝒐𝒕𝜽
= 𝒕𝒂𝒏𝜽 + 𝒄𝒐𝒕𝜽 

 
 
 
 
 
 
 

(11) 𝒄𝒐𝒕𝜽 + 𝒕𝒂𝒏𝜽 =
𝐬𝐞𝐜𝟐 𝜽

𝒕𝒂𝒏𝜽
                             (12) 𝒔𝒆𝒄𝜽𝒄𝒔𝒄𝜽 = 𝒕𝒂𝒏𝜽 + 𝒄𝒐𝒕𝜽 
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(13) 𝐬𝐞𝐜𝟐 𝜽 + 𝐜𝐬𝐜𝟐 𝜽 = 𝐬𝐞𝐜𝟐 𝜽 𝐜𝐬𝐜𝟐 𝜽                   (14) 𝒄𝒔𝒄𝜽 − 𝒔𝒊𝒏𝜽 = 𝒄𝒐𝒕𝜽𝒄𝒐𝒔𝜽 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

(15) 𝟏 − 𝐭𝐚𝐧𝟒 𝜽 = 𝟐 𝐬𝐞𝐜𝟐 𝜽 − 𝐬𝐞𝐜𝟒 𝜽 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 )ملاحظة: يسمى كل قوسين مما يأتي بالمترافقين(  بسط ما يأتي:
 

(𝒊)  (𝟏 − 𝒔𝒊𝒏𝜽)(𝟏 + 𝒔𝒊𝒏𝜽) = 
 
(𝒊𝒊) (𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝜽)(𝟏 + 𝒄𝒐𝒔𝜽) = 
 
(𝒊𝒊𝒊) (𝒔𝒆𝒄𝜽 − 𝟏)(𝒔𝒆𝒄𝜽 + 𝟏) = 
 
(𝒊𝒗) (𝒄𝒔𝒄𝜽 − 𝟏)(𝒄𝒔𝒄𝜽 + 𝟏) = 
 
(𝒗) (𝒔𝒆𝒄𝜽 − 𝒕𝒂𝒏𝜽)(𝒔𝒆𝒄𝜽 + 𝒕𝒂𝒏𝜽) = 
 
(𝒗𝒊) (𝒄𝒔𝒄𝜽 − 𝒄𝒐𝒕𝜽)(𝒄𝒔𝒄𝜽 + 𝒄𝒐𝒕𝜽) = 
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(16) 
𝒄𝒐𝒔𝜽

𝟏−𝒔𝒊𝒏𝜽
=

𝟏+𝒔𝒊𝒏𝜽

𝒄𝒐𝒔𝜽
                                                     (17) 𝒄𝒔𝒄𝜽 − 𝟏 =

𝐜𝐨𝐭𝟐 𝜽

𝒄𝒔𝒄𝜽+𝟏
 

 

 

 

 

 

 

 

----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

(18) 
𝟏−𝒔𝒊𝒏𝜽

𝟏+𝒔𝒊𝒏𝜽
= (𝒔𝒆𝒄𝜽 − 𝒕𝒂𝒏𝜽)𝟐                     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

    (19) 
𝟏+𝒕𝒂𝒏𝜽

𝒔𝒊𝒏𝜽+𝒄𝒐𝒔𝜽
= 𝒔𝒆𝒄𝜽 

----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 
 اشتق بعض الطلبة صيغة لمعرفة أطول سلم يمكن أن يحمل أفقيا  ليتلائم مع زاوية ممر تدريب: 

𝒍(𝜽). فوجدوا أنه يعطى بالصيغة:  ft 7إلى ممر آخر عرضه  ft 5عرضه  =
𝟕𝒔𝒊𝒏𝜽+𝟓𝒄𝒐𝒔𝜽

𝒔𝒊𝒏𝜽𝒄𝒐𝒔𝜽
  

𝒍(𝜽)وعندما قام معلمهم بإيجاد صيغة أخرى وجد أن :  = 𝟕𝒔𝒆𝒄𝜽 + 𝟓𝒄𝒔𝒄𝜽 هل الصيغتان . 
 متكافئتان؟ 
 
 



14 | P a g e 
 

 
 
 

============================================================== 
 مفهوم أساسي:

 
 
 
 

======= ======================== 

 330,360الزوايا الرئيسية في الدائرة : 
 أمثلة لزوايا المجموع والفرق:

15 =                                                    75=                                              105= 
 
165=                                                   195=                                            -285= 
 
----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 :جموع والفرق أوجد القيمة الفعليةتدريب: مستعملا  متطابقات الم
1) 𝒔𝒊𝒏𝟕𝟓° 
 
 
 
 
 
2) 𝒄𝒐𝒔𝟏𝟓° 
 
 
 
 
 
3) 𝐬𝐞𝐜 (𝟏𝟎𝟓) 
 
 
 
 
 
 
4) 𝐬𝐢𝐧 (−𝟐𝟏𝟎) 
 
 
 
 

 م   /           /                      الأهداف:                           364ريضالمقرر:                   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .المجموع والفرق على متطابقاتالطالب يتعرف أن ( 1         والفرق      متطابقات المجموع  الموضوع: 

 .تطابقات المجموع والفرقمأن يطبق الطالب على ( 2                             )5بطاقة رقم )                  

 

𝒔𝒊𝒏(𝑨 ± 𝑩) = 𝐬𝐢𝐧(𝑨) 𝐜𝐨𝐬(𝑩) ± 𝐜𝐨𝐬(𝑨) 𝐬𝐢𝐧(𝑩) 

𝒄𝒐𝒔(𝑨 ± 𝑩) = 𝐜𝐨𝐬(𝑨) 𝐜𝐨𝐬 (𝑩) ∓ 𝐬𝐢𝐧(𝑨) 𝐬𝐢𝐧 (𝑩) 

 

𝒕𝒂𝒏(𝑨 ± 𝑩) =
𝐭𝐚𝐧 (𝑨) ± 𝐭𝐚𝐧 (𝑩)

𝟏 ∓ 𝐭𝐚𝐧(𝑨) 𝐭𝐚𝐧 (𝑩)
 

225 315
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5) 𝒄𝒐𝒔(−𝟐𝟖𝟓) 
 
 
 
 
 
 

6) 𝒄𝒐𝒔 (
𝟕𝝅

𝟏𝟐
) 

 
 
 
 
 

7) 𝒄𝒔𝒄 (
𝝅

𝟏𝟐
) 

 
 
 
 
 
 
 
 
8) 𝒕𝒂𝒏(𝟏𝟗𝟓) 
 
 
 
 
 
 
 

9) 𝒄𝒐𝒕(
𝟐𝟑𝝅

𝟏𝟐
) 
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============================================================== 
 تدريب: أثبت صحة ما يلي:

1) 𝒔𝒊𝒏 (
𝝅

𝟐
− 𝜽) = 𝒄𝒐𝒔𝜽                                         2) 𝒄𝒐𝒔 (

𝟑𝝅

𝟐
− 𝜽) = −𝒔𝒊𝒏𝜽 

 
 
 
 
 
 

3) 𝒕𝒂𝒏 (
𝝅

𝟐
− 𝜽) = 𝒄𝒐𝒕𝜽                                         4) 𝒄𝒐𝒕 (

𝝅

𝟐
+ 𝜽) = −𝒕𝒂𝒏𝜽 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
5) 𝐜𝐨𝐬(𝜽 + 𝟔𝟎°) = 𝐬𝐢𝐧 (𝟑𝟎° − 𝜽) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

-------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

5) 𝐭𝐚𝐧(𝜽 + 𝟒𝟓) =
𝟏+𝒕𝒂𝒏𝜽

𝟏−𝒕𝒂𝒏𝜽
 

 
 
 

 م     /         /                      الأهداف:                           364ريضالمقرر:                   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .المجموع والفرق على متطابقاتالطالب يتعرف أن ( 1         متطابقات المجموع والفرق       الموضوع: 

 .ى متطابقات المجموع والفرقأن يطبق الطالب عل( 2                             (  6)بطاقة رقم                   
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============================================================== 

 تدريب: أثبت صحة ما يلي:

1) 𝒄𝒐𝒔𝟑𝟕°𝒄𝒐𝒔𝟕° + 𝒔𝒊𝒏𝟑𝟕°𝒔𝒊𝒏𝟕° =
√𝟑

𝟐
              2) 𝒔𝒊𝒏𝟏𝟖𝒄𝒐𝒔𝟏𝟐 + 𝒄𝒐𝒔𝟏𝟖𝒔𝒊𝒏𝟏𝟐 =

𝟏

𝟐
 

 
 
 

3) 𝒔𝒊𝒏𝟑𝟗°𝒄𝒐𝒔𝟗° − 𝒄𝒐𝒔𝟑𝟗°𝒔𝒊𝒏𝟗° =
𝟏

𝟐
                4) 𝒄𝒐𝒔𝟒𝟎𝒄𝒐𝒔𝟓 − 𝒔𝒊𝒏𝟒𝟎𝒄𝒐𝒔𝟖𝟓 =

√𝟐

𝟐
 

 
 
 
 
 

5) 𝒕𝒂𝒏𝟓𝟎° =
𝟏+𝒕𝒂𝒏𝟓°

𝟏−𝒕𝒂𝒏𝟓°
                                              6) 𝒕𝒂𝒏𝟑𝟔° =

𝟏−𝒕𝒂𝒏𝟗°

𝟏+𝒕𝒂𝒏𝟗°
 

 
 
 
 
 
----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

7) 𝒄𝒐𝒔 (
𝝅

𝟒
− 𝜽) 𝒄𝒐𝒔𝜽 − 𝒔𝒊𝒏 (

𝝅

𝟒
− 𝜽) 𝒔𝒊𝒏𝜽 =

√𝟐

𝟐
      

 
 
 
 

8) 𝐜𝐨𝐬(𝜽 + 𝟒𝟎) 𝐜𝐨𝐬(𝜽 − 𝟓𝟎) + 𝐬𝐢𝐧(𝜽 + 𝟒𝟎) 𝐬𝐢𝐧(𝜽 − 𝟓𝟎) = 𝟎 
 
 
 
 

9) 𝐜𝐨𝐬 (𝜽 +
𝝅

𝟑
) 𝒄𝒐𝒔

𝟐𝝅

𝟑
− 𝐬𝐢𝐧 (𝜽 +

𝝅

𝟑
) 𝒔𝒊𝒏

𝟐𝝅

𝟑
= −𝒄𝒐𝒔𝜽 

 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /                      الأهداف:                           364ريضالمقرر:                   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .المجموع والفرق على متطابقاتالطالب يتعرف أن ( 1         متطابقات المجموع والفرق       الموضوع: 

 .ى متطابقات المجموع والفرقأن يطبق الطالب عل( 2                             (  7)بطاقة رقم                   
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============================================================== 
𝒄( يمر تيار كهربائي متردد في إحدى الدوائر الكهربائية، ويمكن استعمال الصيغة 1) = 𝟐𝐬𝐢𝐧 (𝟏𝟐𝟎𝒕)  لحساب

 ثانية. t، بالأمبير بعد مرو  cشدة التيار 

 . sec 1بعد مرو  )ب( أوجد شدة التيار ) أ ( أعد كتابة الصيغة باستعمال مجموع زاويتين. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
قائم قاعدته على شكل مثلث متطابق   ( عندما يمر الضوء من خلال منشور زجاجي2)

 في الزجاج بالنسبة للهواء يعطى بالمعادلة: 𝒏، فإن معامل الانكسار الاضلاع

 𝒏 =
𝒔𝒊𝒏[

𝟏

𝟐
(𝒂+𝒃)]

𝒔𝒊𝒏
𝒃

𝟐

 ن المنشور، قياس زاوية انحراف الضوء الخارج م 𝒂، حيث  

𝒏أثبت أنه في المنشور المعطى:  قياس زاوية رأس المنشور. 𝒃و  = √𝟑𝒔𝒊𝒏
𝒂

𝟐
+ 𝒄𝒐𝒔

𝒂

𝟐
 

. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
 طابقات التالية:( أثبت صحة كل من المت4)

1) 𝐬𝐢𝐧(𝑨 + 𝑩) =
𝒕𝒂𝒏𝑨+𝒕𝒂𝒏𝑩

𝒔𝒆𝒄𝑨𝒔𝒆𝒄𝑩
                                     2) 𝐜𝐨𝐬(𝑨 + 𝑩) =

𝟏−𝒕𝒂𝒏𝑨𝒕𝒂𝒏𝑩

𝒔𝒆𝒄𝑨𝒔𝒆𝒄𝑩
 

 

 م   /           /                      الأهداف:                           364ريضالمقرر:                   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .لمجموع والفرقاى متطابقات علالطالب يتعرف أن ( 1         متطابقات المجموع والفرق       الموضوع: 

 .ى متطابقات المجموع والفرقأن يطبق الطالب عل( 2                             (  8)بطاقة رقم                   
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============================================================== 
 ات الضعف()متطابق مفهوم أساسي:

 
 
 
 

============================================================== 

°𝟗𝟎إذا كان :  < 𝜃 < 180°  , 𝑠𝑖𝑛𝜃 =
𝟏𝟐

𝟏𝟑
 ، فأوجد مستعملا  المتطابقات القيمة الفعلية لــ : 

𝟏) 𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽               𝟐) 𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽                    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

°𝟗𝟎إذا كان تدريب:  < 𝜃 < 180°  , 𝑠𝑖𝑛𝜃 =
𝟖

𝟏𝟕
 ، فأوجد مستعملا  المتطابقات القيمة الفعلية لــ : 

                                     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /                      الأهداف:                           364ريضالمقرر:                   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .ونصف الزاوية على متطابقات ضعفالطالب يتعرف أن ( 1         متطابقات ضعف ونصف الزاوية  الموضوع: 

 .لى متطابقات ضعف ونصف الزاويةأن يطبق الطالب ع( 2                               (9بطاقة رقم )                  

 

𝒔𝒊𝒏(𝟐𝜽) = 𝟐𝒔𝒊𝒏(𝜽)𝒄𝒐𝒔(𝜽) 

 

 

𝒕𝒂𝒏(𝟐𝜽) =
𝟐𝒕𝒂𝒏(𝜽)

𝟏 − 𝒕𝒂𝒏𝟐(𝜽)
 

 

 

𝒄𝒐𝒔(𝟐𝜽) = {
𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽 − 𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽

𝟐𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽 − 𝟏
𝟏 − 𝟐𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽
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============================================================== 
 (النصف)متطابقات  مفهوم أساسي:

 
 
 
 

============================================================== 

𝒔𝒊𝒏𝜽مثال: إذا كان  =
√𝟐

𝟐
°𝟗𝟎، حيث  < 𝜽 < 𝒔𝒊𝒏. فأوجد القيمة الفعلية لـ 𝟏𝟖𝟎°

𝜽

𝟐
 . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 

𝒄𝒐𝒔𝜽تدريب: إذا كان  = −
𝟒

𝟓
  ،𝟏𝟖𝟎° ≤ 𝜽 ≤ 𝒕𝒂𝒏علية لـ . فأوجد القيمة الف𝟐𝟕𝟎°

𝜽

𝟐
 , 𝒄𝒐𝒔

𝜽

𝟐
 . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

°𝟗𝟎  إذ كانتدريب:  < 𝜃 < 180°, 𝑠𝑖𝑛𝜃 =
𝟗

𝟒𝟏
𝒕𝒂𝒏    فأوجد مستعملا  المتطابقات القيمة الفعلية لــ :  

𝜽

𝟐
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /                      الأهداف:                           364ريضالمقرر:                   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .ونصف الزاوية على متطابقات ضعفالطالب يتعرف أن ( 1         متطابقات ضعف ونصف الزاوية  الموضوع: 

 .ى متطابقات ضعف ونصف الزاويةأن يطبق الطالب عل( 2                             (10بطاقة رقم )                  

 

𝒔𝒊𝒏 (
𝜽

𝟐
) = ±√

𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝜽

𝟐
 

 

 

𝒕𝒂𝒏 (
𝜽

𝟐
) = ±√

𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝜽

𝟏 + 𝒄𝒐𝒔𝜽
 

 

 

𝒄𝒐𝒔 (
𝜽

𝟐
) = ±√

𝟏 + 𝒄𝒐𝒔𝜽

𝟐
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 مثال: مستعملاً متطابقات الضعف والنصف أوجد القيمة الفعلية لـ :
 
1) 𝒔𝒊𝒏𝟐𝟐. 𝟓° 
 
 
 
 

2) 𝒕𝒂𝒏(
𝝅

𝟏𝟐
) 

 
 
 
 
 
 
 
 

---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 تدريب: مستعملاً متطابقات الضعف والنصف أوجد القيمة الفعلية لـ :
1) 𝒔𝒊𝒏𝟔𝟕. 𝟓° 
 
 
 
 
 
 
 
 

2) 𝒄𝒐𝒔
𝝅

𝟖
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /                      الأهداف:                           364ريضالمقرر:                   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .ونصف الزاوية على متطابقات ضعفالطالب يتعرف أن ( 1         متطابقات ضعف ونصف الزاوية  لموضوع: ا

 .ى متطابقات ضعف ونصف الزاويةأن يطبق الطالب عل( 2                             (11بطاقة رقم )                  
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3) 𝒕𝒂𝒏𝟐𝟐. 𝟓° 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 تدريب: أعد كتابة ما يلي مستعملاً متطابقات الضعف والنصف، ثم أوجد الناتج:
 
1) 𝟐𝒔𝒊𝒏𝟏𝟓𝒄𝒐𝒔𝟏𝟓 
 
 
2) 𝟐𝒔𝒊𝒏𝟏𝟑𝟓𝒄𝒐𝒔𝟏𝟑𝟓 
 
 
3) 𝒔𝒊𝒏𝟔𝟕. 𝟓𝒄𝒐𝒔𝟔𝟕. 𝟓 
 
 

4) 𝟐 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝟐𝟐. 𝟓 − 𝟏 
 
 

5) 𝟏 − 𝟐 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝟕𝝅

𝟏𝟐
 

 
 

6) 
𝟐𝒕𝒂𝒏𝟏𝟏𝟐.𝟓

𝟏−𝐭𝐚𝐧𝟐 𝟏𝟏𝟐.𝟓
 

 
 
 
----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 تدريب: اختر الإجابة الصحيحة فيما يأتي:

𝒄𝒐𝒔𝟐(𝟖𝜽) لـالصورة المبسطة  (1) − 𝒔𝒊𝒏𝟐(𝟖𝜽) :       (2 الصورة المبسطة لـ )𝟐 𝒔𝒊𝒏 (
𝜽

𝟐
) 𝒄𝒐𝒔 (

𝜽

𝟐
) : 

 
 

 
 

𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽تدريب: إذا كان  =
𝟔𝟎

𝟔𝟏
°𝟎، حيث   < 𝜽 <  .𝒄𝒐𝒔𝟒𝜽. فأجد القيمة الفعلية لـ 𝟒𝟓°

A) 𝒄𝒐𝒔(𝟒𝜽) B) 𝒄𝒐𝒔(𝟖𝜽) 

C) 𝒄𝒐𝒔(𝟏𝟔𝜽) D) 𝒄𝒐𝒔(𝟔𝟒𝜽) 

 

A) 𝒔𝒊𝒏(𝜽) B) 𝒔𝒊𝒏(𝟐𝜽) 

C) 𝒔𝒊𝒏(
𝜽

𝟐
) D) 𝒔𝒊𝒏(

𝜽

𝟒
) 
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 أثبت صحة ما يلي:تدريب: 

1) 
𝒔𝒊𝒏𝟒𝜽

𝒔𝒊𝒏𝜽
= 𝟒𝒄𝒐𝒔𝜽𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽                                           2) 𝒔𝒊𝒏𝟖𝜽 = 𝟖𝒔𝒊𝒏𝜽𝒄𝒐𝒔𝜽𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽𝒄𝒐𝒔𝟒𝜽 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

3) (𝒔𝒊𝒏𝜽 + 𝒄𝒐𝒔𝜽)𝟐 = 𝟏 + 𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽                           4) 𝐜𝐨𝐬𝟒 𝜽 − 𝐬𝐢𝐧𝟒 𝜽 = 𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽 
 
 
 
 
 
 
 

5) 
𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽

𝟏−𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽
= 𝒄𝒐𝒕𝜽                                                     6) 

𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽

𝟏+𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽
= 𝒕𝒂𝒏𝜽 

 
 
 
 
 
 
 
 
----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

7) 𝒕𝒂𝒏𝟐𝜽 =
𝟐

𝒄𝒐𝒕𝜽−𝒕𝒂𝒏𝜽
 

 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /                      الأهداف:                           364ريضالمقرر:                   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .ونصف الزاوية على متطابقات ضعفالطالب يتعرف أن ( 1         ضعف ونصف الزاوية متطابقات  الموضوع: 

 .ى متطابقات ضعف ونصف الزاويةأن يطبق الطالب عل( 2                             (12بطاقة رقم )                  
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8) 
𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽

𝟏+𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽
=

𝒄𝒐𝒔𝜽−𝒔𝒊𝒏𝜽

𝒄𝒐𝒔𝜽+𝒔𝒊𝒏𝜽
                                                   9) 

𝟏−𝐭𝐚𝐧𝟐 𝜽

𝟏+𝐭𝐚𝐧𝟐 𝜽
= 𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽                                                   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

10) 𝒕𝒂𝒏
𝜽

𝟐
=

𝒔𝒊𝒏𝜽

𝟏+𝒄𝒐𝒔𝜽
                                                         

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

10) 𝒕𝒂𝒏𝟐 𝒙

𝟐
=

𝟏−𝒄𝒐𝒔𝒙

𝟏+𝒄𝒐𝒔𝒙
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 تدريب: أوجد القيمة الفعلية لـ : 
 

A) 𝒄𝒐𝒔𝟑𝟏𝒄𝒐𝒔𝟏𝟔 + 𝒔𝒊𝒏𝟑𝟏𝒔𝒊𝒏𝟏𝟔                             B) 
𝒕𝒂𝒏𝟕𝟓−𝒕𝒂𝒏𝟑𝟎

𝟏+𝒕𝒂𝒏𝟕𝟓𝒄𝒐𝒕𝟔𝟎
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𝑨 𝑺 

𝑻 𝑪 

 
 
 

============================================================== 
  الحل: فكرة 

 ( وضع الدالة المثلثية في جهة والناتج في جهة أخرى.1)

 ′𝜽( إيجاد قيمة الزاوية الأساسية 2)     

 ( إيجاد قيمة جميع الزوايا التي تحقق المعادلة وفق الدائرة الموضحة3)     

  للتحويل من درجات إلى راديان نضرب في
𝝅

𝟏𝟖𝟎
 

============================================================== 

𝟐𝒔𝒊𝒏𝜽 :حل المعادلة(: 1مثال) 𝟏 = 𝟎      

 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝒔𝒆𝒄𝜽(: حل المعادلة 2مثال) + √𝟐 = 𝟎حيث ،  𝟎 < 𝜽 < 𝟐𝝅. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 تدريبات:

𝟐𝒄𝒐𝒔𝜽حل المعادلة: ( 1) − √𝟑 = 𝟎علما  بأن  𝟎 < 𝜃 < 2𝝅 . 

 
 
 
 
 
 
 
 

 الأهداف:                                              /    /          م   364ريضالمقرر:                   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .معادلة مثلثية بسيطةالطالب يحل أن ( 1         حل المعادلات المثلثية              الموضوع: 

 مجموعات الحل المختلفة.أن يميز الطالب بين أنواع ( 2                             (13بطاقة رقم )                  

 

𝜃 = 𝜃′ 180 − 𝜃′ 

180 + 𝜃′ 360 − 𝜃′ 
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𝟐𝒔𝒊𝒏𝜽لة: حل المعاد( 2) + √𝟐 = °𝟎علما  بأن  𝟎 < 𝜃 < 180° . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
  عند كتابة مجموعة الحل لجميع قيم𝜽   بالدرجات أو الراديان فإننا نضيف على الحل الأساسي°𝒌  (or) . 

𝒌حيث أن              فمثلاً يصبح الحل على صورة  ∈ 𝚭 . 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 

𝒄𝒐𝒔𝜽مثال: حل المعادلة  =
𝟏

𝟐
 بالدرجات وبالراديان. 𝜽قيم  ، لجميع

 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝒔𝒊𝒏 𝜽تدريب: حل المعادلة  = −
√𝟐

𝟐
 بالدرجات وبالراديان. 𝜽لجميع قيم  

 
 
 
 
 
 
 

°𝟎 حل المعادلات التالية علماً بأنالحالات الخاصة: ≤ 𝜽 ≤ 𝟑𝟔𝟎°: 
 

1) 𝒔𝒊𝒏𝜽 = 𝟏               2) 𝒔𝒊𝒏𝜽 = −𝟏                       3) 𝒄𝒐𝒔𝜽 = 𝟏                         4) 𝒄𝒐𝒔𝜽 = −𝟏 
 
 
5) 𝒔𝒊𝒏𝜽 = 𝟎               6) 𝒄𝒐𝒔𝜽 = 𝟎                          7) 𝒕𝒂𝒏𝜽 = 𝟎                         8) 𝒄𝒐𝒕𝜽 = 𝟎 
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𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽(: حل المعادلة 1مثال) − 𝒄𝒐𝒔𝜽 = °𝟎، حيث 𝟎 ≤ 𝜽 ≤ 𝟑𝟔𝟎° . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 تدريبات: حل المعادلات الآتية:
(1  )𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽 + 𝒄𝒐𝒔𝜽 = °𝟎، حيث   𝟎 ≤ 𝜽 < 𝟑𝟔𝟎° . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(2 )𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽 = 𝒔𝒊𝒏𝜽  لجميع قيم ،𝜽 .بالراديان 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /                      الأهداف:                           364ريضالمقرر:                   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .ثلثية بسيطةمعادلة مالطالب يحل أن ( 1                  حل المعادلات المثلثية     الموضوع: 

 ن أنواع مجموعات الحل المختلفة.أن يميز الطالب بي( 2                             (14بطاقة رقم )                  
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𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽(: حل المعادلة 2مثال) + 𝒄𝒐𝒔𝜽 + 𝟏 =  بالدرجات. 𝜽لجميع قيم  𝟎

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 معادلات التاليةتدريب: حل ال
(1 )𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽 + 𝒔𝒊𝒏𝜽 − 𝟏 = 𝟎، حيث   𝟎 < 𝜽 < 𝝅 . 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
(2) 𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽 = 𝟖 − 𝟏𝟓𝒔𝒊𝒏𝜽  لجميع قيم ،𝜽 .بالدرجات 
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(3 )𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽 + 𝟒𝒄𝒐𝒔𝜽 = 𝟎علما  بأن   𝟑− ≤ 𝜽 < 2𝝅 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽حل المعادلة ( 4) + 𝟑𝒄𝒐𝒔𝜽 = 𝜽حيث  𝟏 ∈ [𝟎, 𝟐𝝅) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



30 | P a g e 
 

 بالدرجات : 𝜽: حل لجميع قيم (3)مثال
 

1) 𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽 =
𝟏

𝟐
                                                                  2) 𝒄𝒐𝒔𝟑𝜽 =

𝟏

𝟐
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

°𝟎(: حل المعادلات التالية حيث 4مثال) < 𝜽 < 𝟑𝟔𝟎°: 

1) 𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽 =
𝟏

𝟐
                                                                 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  2) 𝒄𝒐𝒔𝟑𝜽 =
𝟏

𝟐
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 تدريبات:

𝒄𝒐𝒔𝟒𝜽( حل المعادلة 1) =
√𝟐

𝟐
 بالدرجات. 𝜽، لجميع قيم  

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

𝒔𝒊𝒏𝟑𝜽( حل المعادلة 2) =
√𝟑

𝟐
𝟎حيث   < 𝜃 < 2𝝅 
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𝟒(: حل المعادلة 5مثال) 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝜽 − 𝟏 =  بالراديان 𝜽لجميع قيم  𝟎
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝟐𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽تدريب: حل المعادلة  − 𝟏 =  .بالراديان 𝜽قيم ، لجميع  𝟎
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𝒕𝒂𝒏𝜽حل المعادلة (: 6مثال) =  بالدرجات. 𝜽لجميع قيم  𝟑√

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝒕𝒂𝒏𝜽حل المعادلة (: 7مثال) = 𝟎، حيث  𝟑√ < 𝜽 < 𝟑𝟔𝟎. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝒕𝒂𝒏𝜽تدريب: حل المعادلة  =  بالراديان. 𝜽، لجميع قيم 𝟏
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 



34 | P a g e 
 

 تمارين منوعة
 :(1-1)الدرس 

°𝟎إذا كان ( 1) < 𝑥 < 90°  , 𝒔𝒊𝒏𝒙 = 𝒎   :فأثبت أن ،𝒕𝒂𝒏𝒙 =
𝒎√𝟏−𝒎𝟐

𝟏−𝒎𝟐
 ؟ 

𝑠𝑒𝑐𝜃( إذا كانت 2) =
𝐼

𝐸𝑅2
 (𝐸. )إرشاد: أعد الكتابة بدلالة 𝑐𝑜𝑠𝜃، فأكتب المعادلة بدلالة  

cot2( أعد كتابة 3) 𝜃 − tan2 𝜃  بدلالة𝑠𝑖𝑛𝜃 . 

𝐵( أعد كتابة المعادلة 4) =
𝐹 𝑐𝑠𝑐𝜃

𝐼𝐿
 (𝐹حل المعادلة بدلالة . )إرشاد:  𝑠𝑖𝑛𝜃بدلالة  

𝑡𝑎𝑛(−𝛼)( برهن على أن 5) = −𝑡𝑎𝑛(𝛼) . 

𝒙إذا كان ( 6) =
𝟏

𝟐
𝒕𝒂𝒏𝜽 حيث ،−

𝝅

𝟐
< 𝑥 <

𝝅

𝟐
𝒇(𝒙)، فاكتب  =

𝒙

√𝟏+𝟒𝒙𝟐
 فقط . 𝒔𝒊𝒏𝜽بدلالة  

عند تطبيق قانون نيوتن وبسرعة ثابتة،  𝜽باتجاه أسفل هضبة ثلجية بزاوية قياسها  𝒎يتزلج شخص كتلته ( 7)

𝑭𝒏يتم استعمال نظام المعادلتين :     − 𝒎𝒈𝒄𝒐𝒔𝜽 = 𝟎    ,     𝒎𝒈𝒔𝒊𝒏𝜽 − 𝝁𝒌𝑭𝒏 = تسارع  gحيث  𝟎

 𝝁𝒌معامل الاحتكاك . استعمل النظام لتعريف  𝝁𝒌القوة العمودية المؤثرة في المتزلج، و  𝑭𝒏الجاذبية الأرضية، و 
 . 𝜽 بدلالة

  
 
 
 
 
 

 :(2-1)الدرس 

 اختر الإجابة الصحيحة مما يأتي:( 1)

 ) أ (                                                             )ب(   
 
 
 
 
 
 أثبت صحة ما يأتي:( 2)

1) 𝒔𝒊𝒏𝟑𝜽 + 𝒔𝒊𝒏𝜽𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽 = 𝒔𝒊𝒏𝜽                          2) 𝒔𝒊𝒏𝟑𝜽𝒄𝒐𝒔𝜽 + 𝒔𝒊𝒏𝜽𝒄𝒐𝒔𝟑𝜽 = 𝒔𝒊𝒏𝜽𝒄𝒐𝒔𝜽 

3) 
𝒔𝒊𝒏𝟒𝜽−𝒄𝒐𝒔𝟒𝜽

𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽−𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽
= −𝟏                                                4) 

𝟏+𝒕𝒂𝒏𝜽

𝒔𝒊𝒏𝜽+𝒄𝒐𝒔𝜽
= 𝒔𝒆𝒄𝜽 

5) 
𝟏+𝒕𝒂𝒏𝜽

𝒔𝒊𝒏𝜽+𝒄𝒐𝒔𝜽
= 𝒔𝒆𝒄𝜽                                                6) (𝒔𝒊𝒏𝜽 + 𝒄𝒐𝒔𝜽)𝟐 =

𝟐+𝒔𝒆𝒄𝜽𝒄𝒔𝒄𝜽

𝒔𝒆𝒄𝜽𝒄𝒔𝒄𝜽
 

 
 :(3-1)الدرس 

 أوجد القيمة الفعلية لـ:( 1)

(A) 𝒔𝒊𝒏(−𝟑𝟎)                                     (B) 𝒔𝒆𝒄(
𝟕𝝅

𝟏𝟐
)                                (C) 𝒕𝒂𝒏(𝟏𝟐𝟕𝟓) 

 
 ( أثبت صحة المتطابقات التالية:2)

7) 𝒔𝒊𝒏𝟐𝟒° + 𝒄𝒐𝒔𝟓𝟒° = 𝒄𝒐𝒔𝟔°                             8) 𝐬𝐢𝐧(𝑨 + 𝑩) 𝐬𝐢𝐧(𝑨 − 𝑩) = 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝑨 − 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝑩 
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ء الخزنة ثابتة على المنحدر تعطى بالعلاقة ، والضرورية لإبقاFفي الشكل أدناه، إذا كان مقدار القوة اللازمة ( 3)

𝑭 =
𝑾(𝒔𝒊𝒏𝑨+𝝁𝒄𝒐𝒔𝑨)

𝒄𝒐𝒔𝑨−𝝁𝒔𝒊𝒏𝑨
𝝁هو وزن الخزنة،  و   W، حيث  = 𝒕𝒂𝒏𝜽  :فأثبت أن .𝑭 = 𝑾𝒕𝒂𝒏(𝑨 + 𝜽) . 

 
 
 
 
 
 ( في المثلث المجاور أمامك:4)

 ؟ 𝑩𝑨𝑪) أ ( ما القيمة الفعلية لجيب الزاوية  
 ؟ 𝑩𝑨𝑪مة الفعلية لجيب تمام الزاوية )ب( ما القي 
 ؟ 𝑩𝑨𝑪)ج ( ما قياس الزاوية  

 
 

 : (4-1)الدرس 

, 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙( أوجد القيمة الفعلية لـ 1) 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 , 𝒔𝒊𝒏
𝒙

𝟐
 , 𝒄𝒐𝒔

𝒙

𝟐
 إذا كان: 

A) 𝒄𝒐𝒔 = −
𝟗

𝟒𝟏
 ,

𝝅

𝟐
< 𝜽 < 𝝅                                         B) 𝒕𝒂𝒏𝜽 =

𝟕

𝟐𝟒
 , 𝟏𝟖𝟎 ≤ 𝜽 ≤ 𝟐𝟕𝟎 

 ( أوجد القيمة الفعلية لـ:2)

A) 𝒔𝒊𝒏
𝟑𝝅

𝟖
                                                  B) 𝒔𝒆𝒄𝟏𝟔𝟓                                      C) 𝒕𝒂𝒏(

𝟓𝝅

𝟏𝟐
) 

 ( أثبت صحة ما يلي: 3)

A) 𝟒𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 − 𝒔𝒊𝒏𝟐𝟐𝒙 = 𝟒𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙                        B) 𝒔𝒊𝒏(𝟑𝜽) = 𝟑𝒔𝒊𝒏𝜽 − 𝟒𝒔𝒊𝒏𝟑𝜽 

𝒔𝒊𝒏𝜽إذا كان ( 4) + 𝒄𝒐𝒔𝜽 =
𝟕

𝟓
𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽فأثبت أن:   =

𝟐𝟒

𝟐𝟓
 . 

𝒕𝒂𝒏𝜽𝟏إذا كان ( 5) =
𝟏

𝟑
  , 𝒕𝒂𝒏𝜽𝟐 =

𝟏

𝟕
𝟎حيث     < 𝜽𝟏, 𝜽𝟐 < 𝐭𝐚𝐧(𝟐𝜽𝟏أثبت أن: . ف 90 + 𝜽𝟐) = 𝟏. 

 
 :(5-1)الدرس 

𝒔𝒊𝒏𝜽( حل المعادلة 1) + 𝒄𝒐𝒔𝜽 = 𝟎، علماً بأن  𝟏 ≤ 𝜽 ≤ 𝟑𝟔𝟎 . 

𝒄𝒐𝒔𝜽حل المعادلة ( 2) − 𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽 = 𝟎، حيث  𝟎 ≤ 𝜽 ≤ 𝟐𝝅 . 

𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽( حل المعادلة 3) + 𝟒𝒄𝒐𝒔𝜽 =  بالدرجات .  𝜽لجميع قيم  𝟏−

𝟐𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽ادلة ( حل المع4) − 𝟏 =  بالدرجات . 𝜽لجميع قيم  𝟎

𝒔𝒊𝒏( حل المعادلة 5)
𝜽

𝟐
+ 𝒄𝒐𝒔

𝜽

𝟐
=  بالراديان . 𝜽لجميع قيم  𝟐√

𝒔𝒊𝒏( حل المعادلة 6)
𝜽

𝟐
+ 𝒄𝒐𝒔𝜽 =  بالراديان . 𝜽لجميع قيم  𝟏

𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽( حل المعادلة 7) −
𝟑

𝟐
=

𝟓

𝟐
𝒄𝒐𝒔𝜽 لجميع قيم 𝜽 . بالدرجات 

𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽( حل المعادلة 8) + 𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽 − 𝒄𝒐𝒔𝜽 =  لجميع القيم بالدرجات. 𝟎

𝒔𝒊𝒏𝜽( حل المعادلة 9) − 𝒄𝒐𝒔𝜽 =  بالراديان. 𝜽لجميع قيم  𝟎

𝒔𝒊𝒏( حل المعادلة  10)
𝜽

𝟐
=

𝟏

𝟐
 لجميع القيم بالدرجات. 
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  من مجموعات الأعداد الآتية باستعمال الصفة المميزة، وعلى صورة فترة )إن أمكن(:(: اكتب كلاً 1تدريب)

 

1 

{ 𝟑, 𝟒, 𝟓, 𝟔, … } 
 
 

2 

{ … , −𝟒, −𝟑, −𝟐, −𝟏} 

3 

{ 𝟕, 𝟖, 𝟗, 𝟏𝟎, 𝟏𝟏} 
 
 

4 

{−𝟓, −𝟒, … , 𝟔 , 𝟕} 

5 
−𝟕 ≤ 𝒙 ≤ 𝟗 

 
 

6 
𝟐 < 𝑦 < 5 

7 
−𝟓 ≤ 𝒕 < 1 

 
 

8 
𝒂 < 3 

9 
𝒙 ≥ 𝟐 

 
 

10 
𝒙 > 𝒙 أو 18 < 0 

11 

 المضاعفات الموجبة للعدد 3
 
 
 

12 

 المضاعفات الموجبة للعدد 8

 م   /           /                    الأهداف:                        364ريضالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 ت الأعداد.( التعرف على مجموعا1                                   الــــدوال   الموضوع:   

 ذكر الصفة المميزة وبصورة فترة.( كتابة المجموعة ب2       (                      15بطاقة رقم )                  
 

 عداد الحقيقية(مجموعة الأأكمل ما يأتي: )
ℵ = 
 
𝑊 = 
 
ℤ = 
 
ℚ = 
 
 Ι = 
 
ℝ = 
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 : 𝑥كدالة في  𝑦(: حدد ما إذا كانت كل علاقة مما يأتي تمثل 2تدريب)

1 

 𝑦، وقيم الرقم الشخصييمثل  𝑥المتغير  (1
 .أسماء الأشخاصتمثل 

 
 

 𝑦المدينة، أما قيم  اسميمثل  𝑥المتغير  (2
 ي تلك المدينة.فتمثل رقم المجمع ف

 
 

 𝑦يمثل العمر بالسنوات، وقيم  𝑥المتغير  (3
 تمثل اسماء الأشخاص.

 
 

2 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
{(-1,2),(2,0),(3,5),(2,7),(1,5)} 
 

𝒚 𝒙 

-4 -1 

5 2 

5 5 

11 9 

𝒚 𝒙 
-4 -1 

5 2 

5 5 

11 -1 

3 
      

 
 

4 

      𝟒𝒙 + 𝒚 = 𝟗                 𝒚𝟐 − 𝒙 = 𝟓                       𝒚 = 𝒙𝟑 − 𝟏                     
𝒙

𝒚
= 𝒚 + 𝟏 

 
 

 
 (: أوجد قيمة كل دالة في كل مما يأتي:3تدريب)

 

1 

𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟓𝒙 − 𝟏  
𝒂) 𝒇(−𝟐) = 
 
𝒃) 𝒇(𝟑𝒎) = 
 

2 

𝒉(𝒙) = 𝟐𝒙𝟐 − 𝒙 
𝒂)𝒉(𝟑) = 
 
𝒃) 𝒉(𝟐𝒕) = 

3 

𝒈(𝒙) = {
𝟐𝒙 − 𝟑

−𝟏
𝒙𝟐 + 𝟓

,              𝒙 < −3
, −𝟑 ≤ 𝒙 < 2

,                𝒙 ≥ 𝟐
 

𝒂)  𝒈(𝟎) = 
𝒃) 𝒈(𝟑) =   

 

 
 
𝒅) 𝒈(− ) = 

𝒆) 𝒈(𝟐) = 

 م   /           /              الأهداف:                               364ريضالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 الدوال.قات وتحديد ( التعرف على العلا1                    الموضوع:    الــــدوال                   

 عند نقطة. ( إيجاد قيمة دالة2           (                   16بطاقة رقم )                  
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============================================================== 
 )... ،مجال الدالة )كثيرات الحدود ، الثابتة ، المطلق ، الجذر التكعيبي 

𝑫 = المجال = 𝑹  جميع الأعداد الحقيقية 

============================================================== 
 تدريب: ما مجال الدوال التالية:

1) 𝑓(𝑥) =
1

2
𝑥2 − 5𝑥 + 3                                    2) 𝑔(𝑥) = √𝑥 − 3

3
 

 
 
3) ℎ(𝑡) = |𝑡 − 2|                                                 4) 𝑇(𝑟) = 3 
 
----------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ) مجال الدالة ) دالة الجذر التربيعي 

≤ حل متباينة  : المجال  ما داخل الجذر 0

------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
 تدريب: أوجد مجال الدوال التالية:

1) 𝑓(𝑥) = √𝑥 + 2                                               2) 𝑓(𝑥) = √3𝑥 − 15 
 
 
 
 
 
 
 

3) 𝑓(𝑥) = √10 − 2𝑥                                          4) 𝑓(𝑡) = √7 − 3𝑥 
 
 
 
 
 
 
 
 

----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

5 

   

        
        

 

   

        
        

 م   /           /              الأهداف:                               364ريضالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .الة الجذر التربيعي جبريا  ديوجد الطالب مجال ( 1                 الموضوع:    الــــدوال                     

 .الدالة الكسرية جبريا   يوجد الطالب مجال( 2                            ( 17بطاقة رقم )                  
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----------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ) مجال الدالة الكسرية ) كثيرة حدود على كثيرة حدود 

 {أصفار المقام}/𝑹 = المجال
------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 تدريب: أوجد مجال الدوال التالية:

1) 𝑓(𝑥) =
3𝑥−1

2𝑥+14
                                                            2) 𝑓(𝑥) =

−5

𝑥2−5𝑥
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

3) 𝑔(𝑡) =
2𝑡−5

𝑡2+3𝑡−10
                                                         4) 𝑓(𝑥) =

−5

2𝑥2−9𝑥−5
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 كثيرة حدود على جذر تربيعي ( مجال الدالة الكسرية ( 

ما داخل الجذر = المجال >  حل المتباينة   𝟎

------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
 تدريب: أوجد مجال ما يلي:

1) ℎ(𝑟) =
3𝑟+12

√2𝑟−8
                         2) 𝑓(𝑥) =

5𝑥

√4−𝑥
                             3) 𝑔(𝑡) =

−3

√3𝑥+12
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------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
 جذر تربيعي على كثيرة حدود (( مجال الدالة الكسرية 

ما داخل الجذر = المجال >  {المقام أصفار} /  𝟎
------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 تدريب: أوجد مجال ما يلي:

1) ℎ(𝑟) =
√𝑥+3

2𝑥−10
                         2) 𝑓(𝑥) =

√3𝑥+15

𝑥2−5𝑥
                             3) 𝑔(𝑡) =

√3𝑥+15

𝑥2+5𝑥
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 حالات أخرى لإيجاد المجال:
∩ 𝒇𝟏مجال ] =المجال مجال   𝒇𝟐]/{أصفار المقام} 
---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

1) 𝒇(𝒙) =
𝟑

𝒙−𝟏
+

𝟐

𝒙+𝟐
                                                   2)  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

3)                                                            4)  
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 م   /           /           الأهداف:                               364ريضالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .التمثيل البياني وجبريا   إيجاد قيمة دالة من( 1                       تحليل التمثيلات البيانيةالموضوع:    

 تحليل البياني.التطبيق على ال( 2            (                   18بطاقة رقم )                  
 

عند دراسة تحليل التمثيلات البيانية فإننا نركز علي معرفة مجموعة من الخصائص 
التي تصف الدالة، مثل:

(١) إيجاد قيمة دالة عند نقطة  / إيجاد أصفار الدالة / إيجاد مقطع محور        .

(٢) إيجاد  المجال: وهو الفترة التي تعبر عن  جميع القيم التي تكون الدالة عندها معرفة وبيانيا 
يمكن القول بأنها (الامتداد الأفقي للرسم البياني)

(٣) إيجاد المدى: وهو الفترة التي تعبر عن جميع القيم التي تخرجها الدالة، أو هي جميع صور 
قيم المجال بعد التعويض، وبيانيا يمكن القول بأنها (الامتداد الرأسي للرسم البياني)

(٤) القيم العظمي  المحلية والمطلقة:  وهي القيمة التي تعتبر أكبر  من جميع القيم الأخرى 
بجوارها، وهي القمة ، وأعلى قمة  لا يوجد ما هو زعلى منها تعتبر  عظمى مطلقة.

(٥) القيم الصغرى  المحلية والمطلقة:  وهي القيمة التي تعتبر أصغر  من جميع القيم الأخرى 
بجوارها، وهي القاع ، وأعمق قاع  لا يوجد ما هو أعمق منها تعتبر صغرى مطلقة.

(٦) تكون الدالة متزايدة في فترة إذا كانت قيمها تزداد كلما اتجهنا يمينا، وتكون متناقصة إذا 
كانت قيمها تقل كلما اتجهنا يمينا.

(٧) توجد ثلاث حالات للتماثل:

لكل           تنتمي للمنحني 
يوجد                 تنتمي لنفس 

المنحني.

لكل           تنتمي للمنحني 
يوجد                 تنتمي لنفس 

المنحني.

لكل           تنتمي للمنحني 
يوجد                 تنتمي لنفس 

المنحني.
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 م   /           /           الأهداف:                               364ريضالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .التمثيل البياني وجبريا   إيجاد قيمة دالة من( 1                       تحليل التمثيلات البيانيةالموضوع:    

 تحليل البياني.التطبيق على ال( 2            (                   18بطاقة رقم )                  
 

0

2
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 م   /           /           الأهداف:                               364ريضالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .التمثيل البياني وجبريا   إيجاد قيمة دالة من( 1                       تحليل التمثيلات البيانيةالموضوع:    

 تحليل البياني.التطبيق على ال( 2            (                   18بطاقة رقم )                  
 

-1

0.5
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 م   /           /           الأهداف:                               364ريضالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .التمثيل البياني وجبريا   إيجاد قيمة دالة من( 1                       تحليل التمثيلات البيانيةالموضوع:    

 تحليل البياني.التطبيق على ال( 2            (                   18بطاقة رقم )                  
 

تدريب: أوجد أصفار الدالة  ومقطع محور        بصورة جبرية

تدريب: أكتب نوع التماثل فيما يلي:
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------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 الاختبار الجبري للدالة الزوجية والفردية:

𝒇(−𝒙)( فإن:         𝒚( إذا كانت الدالة زوجية )متماثلة حول محور 1 = 𝒇(𝒙) 

𝒇(−𝒙)    ( إذا كانت الدالة فردية )متماثلة حول نقطة الأصل( فإن:2 = −𝒇(𝒙) 
----------------------------------------------------------------------------------------------- 

 تدريب: بين جبريا  نوع الدوال الآتية من حيث كونها زوجية أو فردية أو غير ذلك.

𝟏) 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟒 − 𝟓𝒙𝟐                                 𝟐) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟔 − 𝟏𝟓𝒙𝟐 +  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝟑) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟓 − 𝟐𝒙𝟑 + 𝒙                           𝟒) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟓 − 𝟐𝒙 + 𝟔 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝟓) 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟔 + 𝟐𝒙𝟑                                 𝟔) 𝒇(𝒙) = 𝟒𝒙𝟔 − |𝒙| 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 م   /           /             الأهداف:                               364ريضالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 .بريا  إثبات زوجية الدالة ج( 1                     تحليل التمثيلات البيانيةالموضوع:    

 لة.إثبات فردية الدا( 2            (                 22بطاقة رقم )                  
 

7
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7) 𝒇(𝒙) = |𝒙| + 𝒔𝒊𝒏𝒙          
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8) 𝒇(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔𝒙 −
𝒕𝒂𝒏𝒙

𝒙
     

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   9) 𝒇(𝒙) =
√𝒙𝟓+𝒙𝟑𝟑

𝒕𝒂𝒏𝒙
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,𝒙𝟏)* متوسط معدل التغير: هو ميل المستقيم الواصل بين نقطتين  𝒇(𝒙𝟏)), (𝒙𝟐, 𝒇(𝒙𝟐)) 
 
 
 
 
 

---------------------------------------------------------------------------------------- 
 تدريب: أوجد متوسط معدل التغير لكل دالة مما يأتي في الفترة المعطاة:

1) 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − 𝟖𝒙        ; [𝟒, 𝟖] 
 
 
 
 
 
 

2) 𝒇(𝒙) = −𝟐𝒙𝟒 + 𝟑𝒙𝟑 − 𝟏𝟐   ; [𝟏, 𝟑] 

3) 𝒇(𝒙) = √𝒙 + 𝟖       ; [𝟒, 𝟖] 
 
 
 
 
 
 

4) 𝒇(𝒙) =
𝒙−𝟑

𝒙
           ; [𝟓, 𝟏𝟐] 

 تدريب:

 
 
 
 

 تدريب: استعمل التمثيل البياني لللإجابة عما يلي:

 
 
 

 

 م   /           /           الأهداف:                               364ريضالمقرر:   شيخ عيسى بن علي الثانوية 

 .إيجاد متوسط معدل التغير( 1 غير       القيم القصوى ومتوسط معدل التالموضوع:    

 عة.إيجاد متوسط السر( 2          (                   35بطاقة رقم )                  
 



 
 
 
 

 أولاً:   
  

                             
                     
              
    
     
 
 

  
                             
                     
              
    
 

     
 

  
                             
                     
              
    
 

     
 
 

  
                             
                      
              
    
 

     
 
 
 

 /    /          م                                الأهداف:            364ريضالمقرر:   شيخ عيسى بن علي الثانوية 
 .يتعرف الطالب على أنواع الدوال( 1   التحويلات الهندسية                            الموضوع: 

 يوجد الطالب خصائص الدوال الأم.( 2                              (46بطاقة رقم )                  
 

 ( رقم : )                                        (    الواجب صفحة )  
 احتاج تغذية راجعة      %70فوق      %80فوق      %90فوق100%     تقييم مدى استيعابي للدرس: 

دالة الجذر التربيعيالدالة التكعيبيةالدالة المحايدةالدالة الثابتة

دالة أكبر عدد صحيحدالة المقلوبدالة المطلقالدالة التربيعية

لكل دالة من هذه الدوال:

ثانيا: التحويلات الهندسية

: إزاحة لأعلى           أو لأسفل 

: إزاحة لليمين           أو لليسار 

: توسع رأسي           أو تضيق رأسي 

: توسع أفقي           أو تضيق أفقي 



 
 
 

     
 
 
 
 
 

            

          

 
 
 
 
 
 
 
 

                                                                              

 

 
 
 
 
 
 
 
 

                                                                               

 
 
 
 
 
 
 
 

                 

 
 

 /    /          م                                الأهداف:            364ريضالمقرر:   شيخ عيسى بن علي الثانوية 
 .يطبق الطالب على الإزاحة الأفقية( 1          التحويلات الهندسية                  الموضوع: 

 يطبق الطالب على الإزاحة الرأسية.( 2       (                    48بطاقة رقم )                  
 

 ( رقم : )                                        (     الواجب صفحة ) 
 احتاج تغذية راجعة      %70فوق      %80فوق      %90فوق100%     تقييم مدى استيعابي للدرس: 

                                                                  
                                                                   

                                                                     

                                                                       
 

تدريب: أكتب قاعدة الدوال التالية، بعد مقارنتها بالدالة الأم:



 
 
 
 

 
 
 

      
      

                          
 

     
                              

 
 

     
 

 

     
 
 
 
 

    
 
 
 
 

 /    /          م                       الأهداف:                     364ريضالمقرر:   شيخ عيسى بن علي الثانوية 
 .يطبق الطالب على الانعكاس حول المحورين( 1   التحويلات الهندسية                         الموضوع: 

 يطبق الطالب على التمدد والتضيق.( 2          (                 49بطاقة رقم )                  
 

 الواجب صفحة )      ( رقم : )                                        (
 احتاج تغذية راجعة      %70فوق      %80فوق      %90فوق100%     تقييم مدى استيعابي للدرس: 



 
 
 
 

 
 
 

      
      

                          
 

     
                              

 
 

     
 

 

     
 
 
 
 

    
 
 
 
 

 /    /          م                       الأهداف:                     364ريضالمقرر:   شيخ عيسى بن علي الثانوية 
 .يطبق الطالب على الانعكاس حول المحورين( 1   التحويلات الهندسية                         الموضوع: 

 يطبق الطالب على التمدد والتضيق.( 2          (                 49بطاقة رقم )                  
 

 الواجب صفحة )      ( رقم : )                                        (
 احتاج تغذية راجعة      %70فوق      %80فوق      %90فوق100%     تقييم مدى استيعابي للدرس: 

تدريب: استعمل التمثيل البياني للدالة                ، ثم ارسم كلا من                   و                  .

تدريب: استعمل التمثيل البياني للدالة                ، ثم ارسم كلا من                   و                  .



 
 
 
 

 أجب عما يلي مع ذكر المجال في كل فرع: : تدريب 

𝒇(𝒙)( إذا كان:  1) = 𝟐𝒙𝟑 − 𝒙𝟐 + 𝟕𝒙    ,    𝒈(𝒙) = 𝟓𝒙𝟐 + 𝒙 −  فأوجد:   𝟑
𝟏) (𝒇 + 𝒈)(𝒙) = 
 
 
 
2) (𝒇 − 𝒈)(𝒙) = 
 
 
 

 

          
 

 
 
 

 
 

 

 
 

            
 

 
 
 

 
 
 

 

 
 

         
 

 
 
 
 
 

 /    /          م                             الأهداف:            364ريضالمقرر:   شيخ عيسى بن علي الثانوية 
 .يطبق الطالب العمليات الأربع على الدوال( 1   العمليات على الدوال وتركيب دالتين         الموضوع: 

 يوجد الطالب مجال الدالة الناتجة.( 2                            ( 55بطاقة رقم )                  
 

 ( رقم : )                                        (    الواجب صفحة )  
 احتاج تغذية راجعة      %70فوق      %80فوق      %90فوق100%     تقييم مدى استيعابي للدرس: 



 
 
 
 

𝒇(𝒙)(: إذا كان 1مثال) = 𝟑𝒙 − 𝟐   , 𝒈(𝒙) = 𝒙 +  فأوجد:  𝟓

𝟏) [𝒇𝒐𝒈](𝒙) = 
 
 
 

𝟐) [𝒈𝒐𝒇](𝒙) = 
 
 
 
𝟑) [𝒇𝒐𝒈](𝟐) = 
 

---------------------------------------------------------------------------------------- 

𝒇(𝒙) تدريب: إذا كان   = 𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 − 𝟓    ,    𝒈(𝒙) = 𝟑𝒙   :فأوجد 

𝟏) [𝒇𝒐𝒈](𝒙) = 
 
 
 
𝟐) [𝒈𝒐𝒇](𝒙) = 
 
 
 
𝟑) [𝒇𝒐𝒈](−𝟐) = 

 
---------------------------------------------------------------------------------------- 

𝒇(𝒙) تدريب: إذا كان   =
𝒙+𝟐

𝟑
    ,    𝒈(𝒙) = 𝟑𝒙 −  فأوجد:   𝟐

𝟏) [𝒇𝒐𝒈](𝒙) = 
 
   
 
 

𝟐) [𝒈𝒐𝒇](𝒙) = 
 
 

 
 
 

 /    /          م                            الأهداف:            364ريضالمقرر:   شيخ عيسى بن علي الثانوية 
 .إيجاد مركبة دالتين ومجالها( 1الموضوع:العمليات على الدوال وتركيب دالتين            

 .إيجاد قيمة مركبة دالتين عند نقطة( 2          (                  56بطاقة رقم )                  
 

 ( رقم : )                                        (    الواجب صفحة )  
 احتاج تغذية راجعة      %70فوق      %80فوق      %90فوق100%     تقييم مدى استيعابي للدرس: 



 
 
 
 

 لكل زوج من الدوال التالية: (𝒙)(𝒇𝒐𝒈)، ثم أوجد   (𝒙)(𝒇𝒐𝒈)تدريب: أوجد مجال  

𝟏) 𝒇(𝒙) =
𝟏

𝒙+𝟏
 , 𝒈(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟒                         

 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝟐) 𝒇(𝒙) =
𝟐

𝒙 − 𝟑
 , 𝒈(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟔 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝟑)𝒇(𝒙) = √𝒙 + 𝟒 , 𝒈(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟒                         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝟒) 𝒇(𝒙) =
𝟓

𝒙
  , 𝒈(𝒙) = √𝟔 − 𝒙 

 
 
 

 /    /          م                                الأهداف:            364ريضالمقرر:   شيخ عيسى بن علي الثانوية 
 .إيجاد مركبة دالتين ومجالها( 1الموضوع:العمليات على الدوال وتركيب دالتين           

 .يذكر القيود على مجال دالة التركيب إن وجدت( 2                  (          58بطاقة رقم )                  
 

 )      ( رقم : )                                        ( الواجب صفحة
 احتاج تغذية راجعة      %70فوق      %80فوق      %90فوق100%     قييم مدى استيعابي للدرس: ت



 
 
 
 

                             
 
 
 
 
 
 
 
 

      
 
 
 
 
 
 
 
 

  
                

 
 
 
 

          

 
 
 
 
 
 

          

                                              

 
 
 
 
 
 

 الأهداف:                                 /    /          م         364ريضالمقرر:   شيخ عيسى بن علي الثانوية 
 .إيجاد مركبة دالتين ومجالها( 1الموضوع:العمليات على الدوال وتركيب دالتين            

 .يذكر القيود على مجال دالة التركيب إن وجدت( 2               (              59بطاقة رقم )                  
 

 ( رقم : )                                        (    الواجب صفحة )  
 احتاج تغذية راجعة      %70فوق      %80فوق      %90فوق100%     تقييم مدى استيعابي للدرس: 



 
 
 
 

                                      
 
 
 
 

  
 
 
 
 

                                                   

 
 
 
 
 

  

 
 
 
 
 
 

                                               

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 /    /          م                                الأهداف:            364ريضالمقرر:   شيخ عيسى بن علي الثانوية 
 .يفكك مركبة دالتين ( 1الموضوع:العمليات على الدوال وتركيب دالتين           

 .------------------------------------( 2         (                   60بطاقة رقم )                  
 

 : )                                        ( الواجب صفحة )      ( رقم
 احتاج تغذية راجعة      %70فوق      %80فوق      %90فوق100%     تقييم مدى استيعابي للدرس: 
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 تدريب: استعمل التمثيل البياني لتقدير النهايات التالية إن كان لها وجود:

                      

                    
 

     

                                                                

                              
 

                                                             

                                 
 

 𝑓(4) = 

lim
𝑥→4−

𝑓(𝑥) = 

lim
𝑥→4+

𝑓(𝑥) = 

lim
𝑥→4

𝑓(𝑥) = 

 𝑓(4) = 

lim
𝑥→4−

𝑓(𝑥) =        lim
𝑥→4+

𝑓(𝑥) = 

lim
𝑥→4

𝑓(𝑥) = 

lim
𝑥→−6−

𝑓(𝑥) =        lim
𝑥→−6+

𝑓(𝑥) = 

lim
𝑥→−6

𝑓(𝑥) = 

 

 م   /           /           الأهداف:                               364ريضالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 نى واليسرى.إيجاد النهاية اليم( 1                      تقدير النهايات بيانيا    الموضوع:    

 د اللانهاية.إيجاد النهاية عن( 2                            ( 23م )بطاقة رق                  
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 م   /           /          الأهداف:                               364ريضالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 لمباشر.ا إيجاد النهاية بالتعويض( 1                     حساب النهايات جبريا  الموضوع:    

 بمعلومية النهاية عند نقطة. إيجاد قيمة مجهول( 2                            ( 24بطاقة رقم )                  
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 تدريب: احسب نهاية كل مما يأتي:

𝟏) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟑

𝒙𝟐 − 𝟗

𝒙𝟐 − 𝟑𝒙
     

 
 
 
 

𝟐) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟐

𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 − 𝟏𝟒

𝒙 + 𝟐
 

 
 
 
 

𝟑) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐

𝒙𝟑 − 𝟖

𝒙𝟑 − 𝟒𝒙
        

 
 
 
 
 
 

𝟒)  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

5) 
 

x

x

x

93
2

0
lim





 

 
 
 

 
 

 م   /           /            الأهداف:                               364ريضالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 التحليل. إيجاد النهاية باستخدام( 1                      حساب النهايات جبريا  الموضوع:    

 ي وجود المطلق.إيجاد النهاية ف( 2                             ( 25بطاقة رقم )                  
 

حل بطريقة أخرى

.
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 : احسب النهايات التالية:مثال

1) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐𝟓

𝒙−𝟐𝟓

√𝒙−𝟓
 

 
 
 

 
 

2) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐

√𝒙+𝟕−𝟑

𝒙−𝟐
= 

 
 
 
 
 
------------------------------------------------------------------------------------------ 

 تدريب: احسب النهايات التالية:

1) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎

√𝒙+𝟗−𝟑

𝒙
 

 
 
 
 
 
 

2) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟕

√𝒙−𝟑−𝟐

𝒙−𝟕
 

 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /            الأهداف:                               364ريضالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 ب المترافقين.أن يتعرف الطالب على ضر( 1                      ت جبريا  حساب النهاياالموضوع:    

 لة عند نقطة باستخدام المرافق.( أن يوجد نهاية دا2               (               26بطاقة رقم )                  
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3) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐

√𝒙+𝟕−𝟑

𝒙𝟐−𝟒
= 

 
 
 
 
 
 
 
 

4) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟓

𝟐𝒙+𝟏𝟎

√𝒙+𝟗−𝟐
= 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

𝟓) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟑

√𝒙 + 𝟔 − 𝟑

𝟗 − 𝒙𝟐
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 القواعد:

𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝒙𝒏 =                     𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝒙𝒏 = {                                      𝐥𝐢𝐦
𝒙→±∞

𝟏

𝒙𝒏
= 

---------------------------------------------------------------------------------------------------- 
 تدريب: احسب كل نهاية مما يأتي:

𝟏) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

(−𝒙𝟑 − 𝟒𝒙𝟐 + 𝟗) = 

𝟐) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

(𝟒𝒙𝟔 + 𝟑𝒙𝟓 − 𝒙) = 

𝟑) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

(𝟐𝒙 − 𝟔𝒙𝟐 + 𝟒𝒙𝟓) = 

 

𝟒) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝟑𝒙𝟐 − 𝟕

𝟏 + 𝒙𝟐
= 

 

 

𝟓) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝟑𝒙𝟑 − 𝟕

𝟏 − 𝒙𝟐 − 𝟏𝟐𝒙𝟑
= 

 

 

𝟔) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝟒𝒙 + 𝟓

𝒙𝟓 + 𝒙𝟐
= 

 

 

𝟕) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝟑𝒙𝟐 − 𝟕𝒙𝟓

𝟖𝒙 − 𝒙𝟐
= 

 

 
 
 
 
 

 م   /           /              الأهداف:                               364ريضالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 م اللانهاية جبريا  أن يتعرف الطالب على مفهو( 1        حساب النهايات عند اللانهاية      الموضوع:    

 لة عند اللانهاية.( أن يوجد نهاية دا2               (               27بطاقة رقم )                  
 



 
 
 
 

𝟖) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

√𝒙 − 𝟕

𝒙 + 𝟑
= 

 

  

𝟗) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

√𝟗𝒙𝟐 − 𝟕

𝒙 + 𝟑
= 

 

 

𝟏𝟎) 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝟖𝒙 − 𝟕

√𝟏𝟔𝒙𝟐 + 𝟑
= 

 
 
 
 

         

                                                                       

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 /    /          م                              الأهداف:              364ريضالمقرر:   شيخ عيسى بن علي الثانوية 
 أن يتعرف الطالب على مفهوم اللانهاية جبريا  ( 1        حساب النهايات عند اللانهاية       الموضوع:    
 ( أن يوجد نهاية دالة عند اللانهاية.2                (               73بطاقة رقم )                  

 

 )      ( رقم : )                                        ( الواجب صفحة
 احتاج تغذية راجعة      %70فوق      %80فوق      %90فوق100%     تقييم مدى استيعابي للدرس: 
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 أنواع الانفصال: **

 

 
--------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 دالة منفصلة وحدد نوع الانفصال)إن وجد(:التي تكون عندها ال 𝑥(: استعمل التمثيل البياني لتحديد قيم 1تدريب)

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /         الأهداف:                               364ريضالمقرر:   شيخ عيسى بن علي الثانوية 

 .الانفصالوأن يتعرف أنواع الاتصال ( 1           الاتصال وسلوك طرفي الدالة      موضوع:    ال

 .تصالأن يذكر شروط الا( 2                (              28بطاقة رقم )                  
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 . وبرر إجابتك باستعمال اختبار الاتصال.x=a(: ابحث اتصال الدوال التالية، عند 1تدريب)

1) 𝑓(𝑥) = 3𝑥2 − 6𝑥          عندما𝑥 = 1. 
    

 
 

    

 
 

 
 

       
 
 

 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------ 

2)   𝑓(𝑥) = (𝑥 − 𝑥عند    3(1 = 2 . 
 

    
 
 
 

    
 
 
 

      
 
 
 

  
 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /               الأهداف:                             364ريضالمقرر:   شيخ عيسى بن علي الثانوية 

 .أن يذكر شروط الاتصال( 1           الاتصال وسلوك طرفي الدالة      الموضوع:    

 .الة عند نقطةأن يبحث اتصال د( 2                (              29بطاقة رقم )                  
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المعطاة، وبرر إجابتك باستعمال اختبار الاتصال. وإذا كانت الدالة غير  𝑥تدريب: ابحث اتصال الدوال التالية عند قيم 
 متصلة، فبين نوع الانفصال هل هو لا نهائي، قفزي، أم قابل للإزالة.

 

1)       
,x>−1
x≤−1

    𝑓(𝑥) = {
2𝑥 − 1
𝑥2 − 5

𝑥،   عند     = −1. 

 

     
 

 

        

 
 
 
 
   
 

      
 
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------ 

2)       
,𝑥≥1
𝑥<1

    𝑓(𝑥) = {𝑥3 − 1
𝑥2 − 3

𝑥،   عند     = 1. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /        الأهداف:                               364ريضالمقرر:   شيخ عيسى بن علي الثانوية 

 .أن يذكر شروط الاتصال( 1           الاتصال وسلوك طرفي الدالة      الموضوع:    

 .الة عند نقطةأن يبحث اتصال د( 2                (              30بطاقة رقم )                  
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3) (𝑥) =
1

(𝑥+2)2
𝑥،  عند    = −2 . 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

-------------------------------------------------------------------------------------------------- 

4) 𝑓(𝑥) =
𝑥−2

𝑥2−4
𝑥 ،  عند     = −2. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /         الأهداف:                               364ريضالمقرر:   ية شيخ عيسى بن علي الثانو

 .أن يذكر شروط الاتصال( 1           الاتصال وسلوك طرفي الدالة      الموضوع:    

 الة عندأن يبحث اتصال د( 2                (              31بطاقة رقم )                  
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1) (𝑥) =
𝑥2+3𝑥−10

𝑥+5
𝑥عند    = −5 . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

---------------------------------------------------------------------------------------------- 

2)       
,𝑥≠3

    𝑓(𝑥) = {
𝑥2−3𝑥

𝑥−3

2
𝑥،   عند     = 3. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /           الأهداف:                               364ريضالمقرر:   عيسى بن علي الثانوية  شيخ

 .أن يذكر شروط الاتصال( 1           الاتصال وسلوك طرفي الدالة      الموضوع:    

 لة عندث اتصال داأن يبح( 2                (              32بطاقة رقم )                  

 



58 | P a g e 
 

 
 
 
 

      

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

                   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /           الأهداف:                               364ريضالمقرر:   عيسى بن علي الثانوية  شيخ

 .أن يذكر شروط الاتصال( 1           الاتصال وسلوك طرفي الدالة      الموضوع:    

 لة عندث اتصال داأن يبح( 2                (              32بطاقة رقم )                  
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 نظرية القيمة المتوسطة:
 : ]a,b[لمتتالية التي تنحصر بينها أصفار الدالة الحقيقية في الفترة حدد الأعداد الصحيحة ا

1)  𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 2𝑥2 − 8𝑥 + 3        ;     [−6,4] 
-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 

           

 
 
 

 
 

 

 

2) 𝑓(𝑥) =
𝑥2−6

𝑥+4
         ;   [−3,4] 

-3 -2 -1 0 1 2 3 4 

        
 
 
 
 
 
 

 
-------------------------------------------------------------------------------------------- 

 سلوك طرفي الدالة:
 :استعمل التمثيل البياني لوصف سلوك طرفي الدالة المعطاة

𝑓(𝑥) = 𝑥3 − 9𝑥 + 2 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /             الأهداف:                               364ريضالمقرر:   شيخ عيسى بن علي الثانوية 

 .قيمة المتوسطةأن يطبق الطالب نظرية ال( 1           الاتصال وسلوك طرفي الدالة      الموضوع:    

 لوك طرفي الدالة.سأن يبحث الطالب ( 2                (              33بطاقة رقم )                  
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 استعمل التمثيل البياني للدالة التالية لوصف سلوك طرفي التمثيل البياني .

𝑓(𝑥) =
3𝑥−2

𝑥+1
 

 
 
 
 
 
 
 

𝑓(𝑥) =
−6𝑥2+4

2𝑥2+𝑥+1
 

 
 
 
 
 
 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 
 خطوط التقارب الأفقية والرأسية :

 يأتي :أوجد المجال، وخطوط التقارب الأفقية والرأسية )إن وجدت( لكل دالة مما 

𝑓(𝑥) =
15𝑥 + 3

𝑥 + 5
                                                         𝑓(𝑥) =

𝑥2 − 𝑥 − 6

𝑥 + 4
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 تمهيد:

𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙 

𝒇(𝒙 + 𝒉) = 
 

𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙 + 𝟓 

𝒇(𝒙 + 𝒉) = 
 

𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 

𝒇(𝒙 + 𝒉) = 
 

𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − 𝟓 

𝒇(𝒙 + 𝒉) = 
 

𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 

𝒇(𝒙 + 𝒉) = 
 

 
---------------------------------------------------------------------------------------- 

  تعريف المشتقة: وهي ميل المماس لمنحنى الدالة𝒇  أي نقطة عليه:عند 

𝒇′(𝒙) = 𝐥𝐢𝐦
𝒉→𝟎

𝒇(𝒙 + 𝒉) − 𝒇(𝒙)

𝒉
 

---------------------------------------------------------------------------------------- 
 ، ثم احسب قيمتها عند  𝒇(𝒙)تدريب: أوجد باستخدام التعريف مشتقة 

𝟏) 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙 − 𝟓     ;                             

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /              الأهداف:                               364ريضالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 عريف المشتقة.أن يتعرف الطالب على ت( 1                       المشتقة بالتعريف     الموضوع:    

 ة خطية أو تربيعية.( أن يوجد مشتقة دال2(                            36بطاقة رقم )                  
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𝟐) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟓𝒙    ;   = 𝟑 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝟑) 𝒇(𝒙) =
𝟏

𝒙 + 𝟑
  ; = −𝟏 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝟒) 𝒇(𝒙) = √𝒙 − 𝟐    ;   = 𝟔 
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𝒚تدريب: أوجد باستخدام التعريف ميل مماس المنحنى  = 𝒙𝟐  (2,4-)عند النقطة. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝒚تدريب: أوجد معادلة ميل المنحنى  =
𝟑

𝒙
 عند أي نقطة عليه. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝒇(𝒙)تحدي: أوجد باستخدام التعريف مشتقة  = √𝒙 .عند أي لحظة 
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𝑆(𝑡)ثانية  𝑡مثال:تعطى المسافة التي يقطعها جسم بالسنتمترات بعد  = 18𝑡 − 3𝑡2 − ، أوجد معادلة السرعة  1
 للجسم عند أي لحظة زمنية باستعمال التعريف. 𝑣(𝑡)المتجهة اللحظية 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ℎ(𝑡)تدريب تمثل  = 90𝑡 − 16𝑡2 ارتفاع صاروخ بعد  𝑡  ثانية من اطلاقه رأسياً من مستوى سطح البحر ، حيث
 الارتفاع بالاقدام. أوجد معادلة السرعة المتجهة اللحظية للصاروخ عند أي لحظة زمنية باستعمال التعريف.
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 :أكمل الجدول التالي 

قاعدةال  المثال 

𝒇(𝒙) = 𝒄       ⟹    𝒇′(𝒙) = 𝒇(𝒙) = −𝟓     ⟹       𝒇′(𝒙) = 

𝒇(𝒙) = 𝒙𝒏     ⟹    𝒇′(𝒙) = 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟒      ⟹       𝒇′(𝒙) = 

𝒇(𝒙) = 𝒌𝒙𝒏  ⟹    𝒇′(𝒙) = 𝒇(𝒙) = 𝟓𝒙𝟒    ⟹     𝒇′(𝒙) = 

′𝒇′(𝒙)  ,   𝒚 )المشتقة بعدة صور ** ملاحظة : يمكن التعبير عن رمز      ,    
𝒅𝒚

𝒅𝒙
  ) 

---------------------------------------------------------------------------------------- 
  تدريب: أوجد مشتقة كل دالة مما يأتي:

1)𝐴) 𝑓(𝑥) = 3                              𝐵)𝑦 = √11                         𝐶)𝑦 = 𝑎,  حيث 𝑎 عدد صحيح

 

2)𝐴)𝑓(𝑥) = 𝑥2                           𝐵)𝑓(𝑛) = √𝑛7                     𝐶)𝑦 =
1

𝑥4
 

 

 

 

3)𝐴)𝑦 =
1

√𝑥
                               𝐵)𝑦 = 3𝑥                              𝐶)𝑦 =

4

7
√𝑥7  

 

 

---------------------------------------------------------------------------------------------------- 
 تدريب: وظف القواعد السابقة في إيجاد مشتقة ما يلي:

𝟏) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟓 − 𝟑𝒙𝟐 + 𝟕                                        𝟐) 𝒇(𝒕) = √𝒕
𝟑

− 𝟒𝒕 

 

 

 

𝟑) 𝒇(𝒎) =
𝒎𝟐−𝟒𝒎+𝟑

𝒎
                                      𝟒) 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟒 (

𝟐

𝒙𝟕
− 𝟓) 

 

 م   /           /           الأهداف:                               364ريضالمقرر:   لشيخ عيسى بـن علياثانوية 

 شتقة الثابت ودالة القوة.أن يتعرف الطالب على م( 1                       قواعد الاشتقاق       الموضوع:    

 واعد في إيجاد المشتقات.( أن يوظف الطالب الق2         (                  37بطاقة رقم )                  
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 تدريب: أوجد قيمة المشتقة عند النقطة المبينة:

𝟏) 𝒇(𝒙) = 𝟕 − 𝒙 + 𝟐𝒙𝟑   ;   𝒙 = −𝟐                  𝟐) 𝒇(𝒕) = 𝟑𝒙 + 𝟐√𝒙     ;   𝒙 = 𝟒 
 
 
 
 
 

𝒉(𝒕)تمثل  تطبيق فيزيائي(:تدريب) = 𝟓𝟓𝒕 − 𝟏𝟔𝒕𝟐  الارتفاع بالأقدام بعدt  .ثانية لكرة قذفت راسيا  إلى أعلى

 . tأوجد معادلة السرعة المتجهة اللحظية عند أي زمن 
 
 
 

         
  
 
 
 
 
 

             

            

 

 
 :تدريب)مهارات تفكير(

𝒇(𝒙)إذا كان   (1 =
𝒙𝟑

𝟑
− 𝟑𝒙𝟐 + 𝒇(𝒙)( إذا كان 2               𝟓 = 𝒙𝟑 + 𝒂𝒙 −  فأوجد 𝟐

𝒇′(𝒙)فحل المعادلة :    = 𝒇′(−𝟏)التي تحقق  aقيمة )*(                    . 𝟎 = 𝟓. )**( 
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 (152نظرية القيمة القصوى: راجع الكتاب )ص 

تدريب: استعمل الاشتقاق إيجاد النقاط الحرجة لكل مما يأتي، ثم أوجد نقاط القيم العظمى والصغرى لكل دالة في 
 الفترة المعطاة:

                           
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

      
       

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /            الأهداف:                               364يضرالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 ة المعطاة.أن يشتق الطالب الدال( 1                       قواعد الاشتقاق        الموضوع:    

 ى المشتقات.( أن يطبق الطالب عل2(                            38بطاقة رقم )                  
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  مشتقة حاصل الضرب : إذا كانت𝒇(𝒙) = 𝒖(𝒙). 𝒗(𝒙) : فإن مستقتها 

𝒇′(𝒙) = 𝒖(𝒙). 𝒗′(𝒙) + 𝒗(𝒙). 𝒖′(𝒙) 
 

 ب: أوجد مشتقة ما يأتي:تدري

1) 𝒇(𝒙) = (𝟒𝒙 + 𝟑)(𝒙𝟐 + 𝟗) 
 
 
 
 

2) 𝒉(𝒙) = (𝟑𝒙𝟒 + 𝟐𝒙)(𝟓 − 𝟑𝒙)    ;   𝒙 = −𝟏 
 
 
 
 
 

---------------------------------------------------------------------------------------- 

  مشتقة خارج القسمة: إذا كان𝒇(𝒙) =
𝒖(𝒙)

𝒗(𝒙)
 ن مشتقتها:فإ 

𝒇′(𝒙) =
𝒗(𝒙). 𝒖′(𝒙) − 𝒖(𝒙). 𝒗′(𝒙)

[𝒗(𝒙)]𝟐
 

 
 تدريب: أوجد مشتقة ما يأتي:

1) 𝒇(𝒙) =
𝟐𝒙−

𝟑𝒙−
      ;   𝒙 = 𝟐 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 م   /           /         الأهداف:                               364ريضالمقرر:   الشيخ عيسى بـن عليثانوية 

 اصل الضرب.حأن يوجد الطالب مشتقة ( 1                      قواعد الاشتقاق        الموضوع:    

 قة خارج القسمة.( أن يوجد الطالب مشت2     (                      39بطاقة رقم )                  
 

8
1
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2) 𝒇(𝒎) =
𝟓𝒎𝟐−𝟑𝒎

𝟑𝒎+𝟏
       ; 𝒎 = −𝟏 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝒈(𝒙)للدالة   =x-1: أوجد المشتقة عند تدريب =
𝟐𝒙

𝒙𝟑+𝟑𝒙
≠، حيث    𝟎x . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝒉(𝒙)للدالة  𝒉′(𝟏)أوجد  تدريب: = (𝟓𝒙 − 𝟏)(𝒙𝟐 + 𝟑) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
     

   

   


