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𝐹𝑜𝑟 𝑎𝑛𝑦 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑓(𝑥) 𝑑𝑒𝑓𝑖𝑛𝑒𝑑 𝑜𝑛 [𝑎, 𝑏]                    [𝑎, 𝑏]مُعرّفة  على 𝑓(𝑥)  لأي  دالة 

𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑓𝑖𝑛𝑖𝑡𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑙 𝑜𝑓 𝑓 𝑓𝑟𝑜𝑚 𝑎 𝑡𝑜 𝑏 𝑖𝑠        هو 𝑏 إلى 𝑎 من 𝑓 يكون التكامل المحدود لـ 

∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 = 𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

∑ 𝑓(𝑐𝑖)∆𝑥

𝑛

𝑖=1

= 𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

∑ 𝑓(𝑥𝑖)∆𝑥

𝑛

𝑖=1

 

 

①𝑤𝑟𝑖𝑡𝑒  𝑑𝑒𝑓𝑖𝑛𝑖𝑡𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑙                          ∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥                   اكتب  تكامل محدد 

𝑎𝑠 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡 𝑓𝑜𝑟𝑚                                                                                                    على صورة  نهاية 

 

 

𝑎) 𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

∑ 𝑓(𝑥𝑖)

𝑛

𝑖=1

                                                                    𝑏) 𝑙𝑖𝑚
𝑛→𝑐

∑ 𝑓(𝑥𝑖)∆𝑥

𝑛

𝑖=1

 

𝑐) ∑ 𝑓(𝑥𝑖)∆𝑥

𝑛

𝑖=1

                                                                       𝑑) 𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

∑ 𝑓(𝑥𝑖)∆𝑥

𝑛

𝑖=1

 

 

②𝐼𝑓                                                        ∫ 𝑓(𝑥)
6

2

𝑑𝑥 =  إذا  كان                                        5

𝐹𝑖𝑛𝑑                                                𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

∑ 𝑓(𝑥𝑖)∆𝑥

𝑛

𝑖=1

 , [2 ,  أوجد                                     [6

 

𝑎)      3   

 𝑏) − 5 

𝑐)  − 3    

𝑑)      5 
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③𝐼𝑓                                                        ∫ (𝑓(𝑥) − 3)
4

1

𝑑𝑥 =  إذا  كان                       2

𝐹𝑖𝑛𝑑                                                𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

∑ 𝑓(𝑥𝑖)∆𝑥

𝑛

𝑖=1

 , [1 ,  أوجد                                     [4

𝑎)   11                                                                                                    𝑏)  5   

 

𝑐)  − 3                                                                                                       𝑑) 2 

④𝑤𝑟𝑖𝑡𝑒  𝑑𝑒𝑓𝑖𝑛𝑖𝑡𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑙                          ∫ 2𝑥
1

0

𝑑𝑥                       اكتب  تكامل محدد 

𝑎𝑠 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡 𝑓𝑜𝑟𝑚                                                                                                    على صورة  نهاية 

 

𝑎) 𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

∑
2

𝑛2

𝑛

𝑖=1

                                                                               𝑏) 𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

∑
2𝑖

𝑛

𝑛

𝑖=1

 

𝑐) 𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

∑
4𝑖

𝑛2

𝑛

𝑖=1

                                                                              𝑑) 𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

∑ 2𝑖

𝑛

𝑖=1

 

⑤𝑤𝑟𝑖𝑡𝑒  𝑑𝑒𝑓𝑖𝑛𝑖𝑡𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑙                      ∫ (𝑥2 − 2)
2

0

𝑑𝑥               اكتب  تكامل محدد 

𝑎𝑠 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡 𝑓𝑜𝑟𝑚                                                                                                    على صورة  نهاية 

 

 

𝑎) 𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

∑ (
2𝑖2

𝑛2
− 2)

2

𝑛

𝑛

𝑖=1

                                                           𝑏) 𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

∑ (
𝑖2

𝑛2
− 2)

2

𝑛

𝑛

𝑖=1

 

𝑐) 𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

∑ (
4𝑖2

𝑛2
− 2)

𝑛

𝑖=1

2

𝑛
                                                           𝑑) 𝑙𝑖𝑚

𝑛→∞
∑ (

4𝑖2

𝑛4
)

𝑛

𝑖=1
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⑥𝐼𝑓                                            𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

∑ 𝑓(𝑥𝑖)∆𝑥

𝑛

𝑖=1

= 8 , [3 ,  إذا  كان                              [7

𝐹𝑖𝑛𝑑                                                             ∫ 2𝑓(𝑥)
3

7

𝑑𝑥                                               أوجد 

 

𝑎)   11                                                                                                     𝑏)  − 16   

𝑐) 16                                                                                                       𝑑) 2 

⑦𝑊ℎ𝑖𝑐ℎ 𝑑𝑒𝑓𝑖𝑛𝑖𝑡𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑙 𝑖𝑠 𝑟𝑒𝑝𝑟𝑒𝑠𝑒𝑛𝑡𝑒𝑑 𝑏𝑦 𝑡ℎ𝑒   أى  التكاملات  المحدد الأنية يمثلها  

𝑓𝑜𝑙𝑙𝑜𝑤𝑖𝑛𝑔 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡 𝑜𝑓 𝑎 𝑅𝑖𝑒𝑚𝑎𝑛𝑛 𝑠𝑢𝑚                                                  نهاية  مجموع  ريمان 

𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

∑(5𝑐𝑖 + 4)∆𝑥

𝑛

𝑖=1

         , [−1 , 2] 

 

𝑎) ∫ (5𝑥 − 4)
2

−1

𝑑𝑥                                                                       𝑏) ∫ (5𝑥 + 4)
−1

2

𝑑𝑥 

𝑐) ∫ (4𝑥 + 5)
2

−1

𝑑𝑥                                                                       𝑑) ∫ (5𝑥 + 4)
2

−1

𝑑𝑥 

⑧𝑊ℎ𝑖𝑐ℎ 𝑑𝑒𝑓𝑖𝑛𝑖𝑡𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑙 𝑖𝑠 𝑟𝑒𝑝𝑟𝑒𝑠𝑒𝑛𝑡𝑒𝑑 𝑏𝑦 𝑡ℎ𝑒   أى  التكاملات  المحدد الأنية يمثلها  

𝑓𝑜𝑙𝑙𝑜𝑤𝑖𝑛𝑔 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡 𝑜𝑓 𝑎 𝑅𝑖𝑒𝑚𝑎𝑛𝑛 𝑠𝑢𝑚                                                   نهاية  مجموع  ريمان 

𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

1

𝑛
∑ (

2𝑖2

𝑛2
)

𝑛

𝑖=1

 

 

𝑎) ∫ 𝑥2
2

0

𝑑𝑥                                                                                   𝑏) ∫ 2𝑥
2

0

𝑑𝑥  

𝑐) ∫ 2𝑥2
1

0

𝑑𝑥                                                                                 𝑑) ∫ 2𝑥2
0

1

𝑑𝑥  
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⑨𝑊ℎ𝑖𝑐ℎ 𝑑𝑒𝑓𝑖𝑛𝑖𝑡𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑙 𝑖𝑠 𝑟𝑒𝑝𝑟𝑒𝑠𝑒𝑛𝑡𝑒𝑑 𝑏𝑦 𝑡ℎ𝑒   أى  التكاملات  المحدد الأنية يمثلها  

𝑓𝑜𝑙𝑙𝑜𝑤𝑖𝑛𝑔 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡 𝑜𝑓 𝑎 𝑅𝑖𝑒𝑚𝑎𝑛𝑛 𝑠𝑢𝑚                                                   نهاية  مجموع  ريمان 

𝑙𝑖𝑚
𝑛→∞

1

𝑛
∑ 𝑠𝑖𝑛 (

𝜋𝑖

𝑛
)

𝑛

𝑖=1

 

 

 

𝑎) ∫ 𝑠𝑖𝑛(𝜋𝑥)
1

0

𝑑𝑥                                                                  𝑏) ∫ 𝑠𝑖𝑛(𝜋𝑥)
𝜋

0

𝑑𝑥  

𝑐) ∫ 𝑐𝑜𝑠(𝜋𝑥)
1

0

𝑑𝑥                                                                 𝑑) ∫ 𝑠𝑖𝑛(𝑥)
𝜋

0

𝑑𝑥  
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❶ ∫ 𝑘
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 = 𝑘 (𝑏 − 𝑎)  𝑤ℎ𝑒𝑟𝑒 𝑘 𝑖𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑠𝑡𝑎𝑛𝑡( ثايت ) 𝐸𝑥: ∫ 2
7

3

𝑑𝑥 = 2(7 − 3)    

❷ ∫ 𝑓(𝑥)
𝑎

𝑎

𝑑𝑥 = 0         𝐸𝑥: ∫ 𝑓(𝑥)
1

1

𝑑𝑥 = 0    

❸ ∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 = − ∫ 𝑓(𝑥)
𝑎

𝑏

𝑑𝑥     𝐸𝑥: ∫ 𝑓(𝑥)
3

1

𝑑𝑥 = 5  𝑡ℎ𝑒𝑛 ∫ 𝑓(𝑥)
1

3

𝑑𝑥 = −5     

❹ ∫ [𝑓(𝑥) ± 𝑔(𝑥)]
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 = ∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 ± ∫ 𝑔(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥    

❺ ∫ [𝑛𝑓(𝑥) ± 𝑚𝑔(𝑥)]
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 = 𝑛 ∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 ± 𝑚 ∫ 𝑔(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 

①𝐴𝑠𝑠𝑢𝑚𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡            ∫ 𝑓(𝑥)
3

1

𝑑𝑥 = 3 𝑎𝑛𝑑 ∫ 𝑔(𝑥)
3

1

𝑑𝑥 =  بفرض أن                   2−

𝐹𝑖𝑛𝑑                                                       ∫ [𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥)]
3

1

𝑑𝑥                                     أوجد 

 

 

𝑎)2                                                                                                                                   𝑏) 1 

𝑐) − 1                                                                                                                               𝑑) 5 

②𝐴𝑠𝑠𝑢𝑚𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡             ∫ 𝑓(𝑥)
3

1

𝑑𝑥 = 3 𝑎𝑛𝑑 ∫ 𝑔(𝑥)
3

1

𝑑𝑥 =  بفرض أن                   2−

𝐹𝑖𝑛𝑑                                                    ∫ [2𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥)]
3

1

𝑑𝑥                                     أوجد 

 

𝑎)2                                                                                                                                   𝑏) 1 

𝑐)8                                                                                                                                   𝑑) 5 

 تذكر أن 
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③𝐴𝑠𝑠𝑢𝑚𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡              ∫ 𝑓(𝑥)
3

1

𝑑𝑥 = 3 𝑎𝑛𝑑 ∫ 𝑔(𝑥)
3

1

𝑑𝑥 =  بفرض أن                   2−

𝐹𝑖𝑛𝑑                                                    ∫ [2𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥)]
3

1

𝑑𝑥                                     أوجد 

 

 

𝑎)2                                                                                                                                   𝑏) 1 

𝑐)8                                                                                                                                   𝑑) 5 

④𝐴𝑠𝑠𝑢𝑚𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡           ∫ 3𝑓(𝑥)
3

1

𝑑𝑥 = 3 𝑎𝑛𝑑 ∫ 𝑔(𝑥)
1

3

𝑑𝑥 =  بفرض أن                   2−

𝐹𝑖𝑛𝑑                                                    ∫ [𝑓(𝑥) − 𝑔(𝑥)]
3

1

𝑑𝑥                                     أوجد 

 

 

𝑎) − 17                                                                                                                             𝑏) 1 

𝑐)8                                                                                                                                      𝑑) 5 

⑤𝐴𝑠𝑠𝑢𝑚𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡          ∫ 6𝑓(𝑥)
3

1

𝑑𝑥 = 12 𝑎𝑛𝑑 ∫ 𝑔(𝑥)
3

1

𝑑𝑥 =  بفرض أن                2−

𝐹𝑖𝑛𝑑                                     ∫ [4𝑔(𝑥) − 3𝑓(𝑥) + 2𝑥]
3

1

𝑑𝑥                                    أوجد 

 

 

𝑎)2                                                                                                                             𝑏) − 44 

𝑐) − 14                                                                                                                       𝑑) 5 
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𝐸𝑥𝑎𝑚     𝑚𝑜𝑒      2024 − 2025        

𝐴𝑠𝑠𝑢𝑚𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡                 ∫ 𝑓(𝑥)
3

1

𝑑𝑥 = 4 𝑎𝑛𝑑 ∫ 𝑔(𝑥)
3

1

𝑑𝑥 =  بفرض أن                     3−

𝑎)𝐹𝑖𝑛𝑑                                       4 ∫ 𝑓(𝑥)
3

1

𝑑𝑥 − 3 ∫ 𝑔(𝑥)
3

1

𝑑𝑥                                  أوجد 

𝑎)27 

𝑏)25 

𝑐) − 26 

𝑑)  2 

𝑏)𝐹𝑖𝑛𝑑                                            ∫ [2𝑔(𝑥) − 5𝑓(𝑥)]
3

1

𝑑𝑥                                    أوجد 

𝑎)27 

𝑏)25 

𝑐) − 26 

𝑑)  2 

𝐸𝑥𝑎𝑚     𝑚𝑜𝑒     2022 − 2023 

𝐴𝑠𝑠𝑢𝑚𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡                 ∫ 𝑓(𝑥)
4

2

𝑑𝑥 = −5 𝑎𝑛𝑑 ∫ 𝑔(𝑥)
4

2

𝑑𝑥 =  بفرض أن                     3

𝐹𝑖𝑛𝑑                                                    ∫ [4𝑔(𝑥) − 3𝑓(𝑥)]
4

2

𝑑𝑥                                    أوجد 

𝑎)27 

𝑏) − 3 

𝑐)1 

𝑑)2 

ي امتحانات 
 5نفس فكرة السؤال  سابقة على وزارية مسائل وردت ف 
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𝐸𝑥𝑎𝑚        𝑚𝑜𝑒    2021 − 2022 

𝐴𝑠𝑠𝑢𝑚𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡                 ∫ 𝑓(𝑥)
4

1

𝑑𝑥 = 5 𝑎𝑛𝑑 ∫ 𝑔(𝑥)
4

1

𝑑𝑥 =  بفرض أن                3−

𝐹𝑖𝑛𝑑                                                    ∫ [2𝑓(𝑥) − 𝑔(𝑥)]
4

1

𝑑𝑥                                    أوجد 

𝑎)27 

𝑏)25 

𝑐)  13 

𝑑)   2 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚       𝑚𝑜𝑒    2021 − 2022 

𝑤𝑟𝑖𝑡𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑒𝑥𝑝𝑟𝑒𝑠𝑠𝑖𝑜𝑛 𝑎𝑠 𝑎 𝑠𝑖𝑛𝑔𝑙𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑙.             . ي  صورة  تكامل منفرد
 اكتب التعبي   ف 

∫ 𝑓(𝑥)
5

0

𝑑𝑥 − ∫ 𝑓(𝑥)
5

2

𝑑𝑥 

𝑎) ∫ 𝑓(𝑥)
2

5

𝑑𝑥  

𝑏) ∫ 𝑓(𝑥)
2

0

𝑑𝑥  

𝑐) ∫ 𝑓(𝑥)
5

2

𝑑𝑥  

𝑑) ∫ 𝑓(𝑥)
5

0

𝑑𝑥 

 

 

 

 


