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 𝟑𝟑)   𝑨𝑨)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟓𝟓𝒙𝒙 − 𝟏𝟏 

 

 

 

     𝑩𝑩)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = −𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟒𝟒𝒙𝒙 + 𝟐𝟐 

 

 

 𝟒𝟒)   𝑨𝑨)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝒙𝒙 + 𝟏𝟏 

 

 

 

      𝑩𝑩)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = −𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟔𝟔𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐 

 

 

 𝟓𝟓)   𝑨𝑨)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟔𝟔𝒙𝒙 

 

 

 

        𝑩𝑩)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = −𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟑𝟑𝒙𝒙 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(3-6) P258 1 معطاة لدالة الحرجة الأعداد إیجاد 

Find the critical points of a given function 

 في الأسئلة التالیة، أوجد كل الأعداد الحرجة یدویاً. استخدم معرفتك بنوع التمثیل البیاني (مثل القطع المكافئ أو الدالة التكعیبیة)

 لتحدید ھل العدد الحرج یمثلّ قیمة عظمى محلیة أو قیمة صغرى محلیة أو لا یمثلّ أي منھما؟  

Find all critical numbers by hand. Use your knowledge of the type of graph (e.g., parabola or cubic) to 

determine whether the critical number represents a local maximum, local minimum or neither? 

 2024/2023الثاني  الدراسي امتحان نھایة الفصل نموذج
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𝟔𝟔)   𝑨𝑨)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟒𝟒 − 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 

 

 

 

 

 

        𝑩𝑩)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟒𝟒 − 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟐𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟓𝟓)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝒙𝒙 +   𝑨𝑨)  [𝟎𝟎,𝟐𝟐]            ,           𝑩𝑩)  [−𝟑𝟑,𝟐𝟐]           في الفترتین           𝟏𝟏

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(25-34) P258 2 إیجاد القیم القصوى المطلقة لدالة معطاة 

Find the absolute extrema of a given function 

 في الأسئلة التالیة أوجد القیم القصوى المطلقة لدالة محددة في كل فترة مشار إلیھا؟

Find the absolute extrema of the given function on each indicated interval? 



P a g e  | 3 

 Jalshobaki.com إعداد: الشوبكي الثاني المتقدم الفصل  12ریاضیات الصف   2024/2023نموذج امتحان نھایة الفصل الثاني  

𝟐𝟐𝟔𝟔)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟒𝟒 − 𝟖𝟖𝒙𝒙𝟐𝟐 +  𝑨𝑨)   [−𝟑𝟑,𝟏𝟏]            ,           𝑩𝑩)   [−𝟏𝟏,𝟑𝟑]           في الفترتین        𝟐𝟐

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟐𝟐𝟑𝟑        في الفترتین           𝑨𝑨)   [−𝟒𝟒,−𝟐𝟐]            ,           𝑩𝑩)   [−𝟏𝟏,𝟑𝟑] 
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𝟐𝟐𝟖𝟖)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙 + 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙        في الفترتین           𝑨𝑨)   [𝟎𝟎,𝟐𝟐𝝅𝝅]            ,           𝑩𝑩)    [ 
𝝅𝝅𝟐𝟐  ,𝝅𝝅]   

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒆𝒆−𝒙𝒙𝟐𝟐    𝑨𝑨)   [𝟎𝟎,𝟐𝟐]            ,           𝑩𝑩)    [ −𝟑𝟑,𝟐𝟐]           في الفترتین        

 

 

 

 

 

 

 

 𝟑𝟑𝟎𝟎)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟐𝟐𝒆𝒆−𝟒𝟒𝒙𝒙        في الفترتین           𝑨𝑨)   [−𝟐𝟐,𝟎𝟎]            ,           𝑩𝑩)    [ 𝟎𝟎,𝟒𝟒]   
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𝟑𝟑𝟏𝟏)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐𝒙𝒙 − 𝟑𝟑    𝑨𝑨)   [−𝟐𝟐,𝟐𝟐]            ,           𝑩𝑩)    [ 𝟐𝟐,𝟖𝟖]           في الفترتین        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟑𝟑𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭−𝟏𝟏(𝒙𝒙𝟐𝟐)    𝑨𝑨)   [𝟎𝟎,𝟏𝟏]            ,           𝑩𝑩)    [ −𝟑𝟑,𝟒𝟒]           في الفترتین        
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𝟑𝟑𝟑𝟑)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝒙𝒙𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏    𝑨𝑨)   [𝟎𝟎,𝟐𝟐]            ,           𝑩𝑩)    [ −𝟑𝟑,𝟑𝟑]           في الفترتین             

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟑𝟑𝟒𝟒)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝟑𝟑𝒙𝒙𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟔𝟔    𝑨𝑨)   [𝟎𝟎,𝟐𝟐]            ,           𝑩𝑩)    [ 𝟎𝟎,𝟔𝟔]           في الفترتین             
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 𝟏𝟏)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝒙𝒙 + 𝟐𝟐 

 

 

 

 𝟐𝟐)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 

 

 

 

 𝟑𝟑)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟒𝟒 − 𝟖𝟖𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 

 

 

 

 𝟒𝟒)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝒙𝒙 + 𝟏𝟏 

 

 

 

 𝟓𝟓)   𝒚𝒚 = (𝒙𝒙 + 𝟏𝟏)
𝟐𝟐𝟑𝟑 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(1-10) P267  3 التعرف على مفھومي الدالة المتناقصة والدالة المتزایدة 

Identify increasing and decreasing functions 

)، جد (یدویاً) الفترات التي تكون فیھا الدالة متزایدة والفترات التي تكون فیھا متناقصة. استخدم ھذه المعلومات 1-10في التمارین (
 .Find (by hand) the intervals where the function is increasing and decreasing القیم القصوى المحلیة؟في تحدید جمیع 

Use this information to determine all local extrema? 
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𝟔𝟔)   𝒚𝒚 = (𝒙𝒙 − 𝟏𝟏)
𝟏𝟏𝟑𝟑 

 

 

 

 𝟐𝟐)   𝒚𝒚 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙 + 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙 

 

 

 

 

 

 𝟖𝟖)   𝒚𝒚 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟐𝟐𝒙𝒙 

 

 

 

 

 𝟐𝟐)   𝒚𝒚 = 𝒆𝒆𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟏𝟏 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟎𝟎)   𝒚𝒚 = 𝐥𝐥𝐭𝐭(𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏) 
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 𝟏𝟏𝟏𝟏)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟒𝟒 + 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟐𝟐 

 

  

 

 

  

 𝟏𝟏𝟐𝟐)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟓𝟓 − 𝟓𝟓𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟑𝟑)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝒆𝒆−𝟐𝟐𝒙𝒙 
 

 

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(11-20) P267 4 الأولى المشتقة اختبار باستخدام معینة  لدالة المحلیة القصوى القیم إیجاد 

Find the local extrema of a given function using the First Derivative test 

 الأعداد الحرجة واستخدم اختبار المشتقة الأولى لتصنیف كل واحدة على أنَّھا عظمى أو صغرى محلیة أو غیر ذلك؟  أوجد (یدویاً) جمیع

Find (by hand) all critical numbers and use the First Derivative Test to classify each as the location of a local 

maximum, local minimum or neither? 
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𝟏𝟏𝟒𝟒)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟐𝟐𝒆𝒆−𝒙𝒙 
 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟓𝟓)   𝒚𝒚 = 𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭−𝟏𝟏(𝒙𝒙𝟐𝟐) 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟔𝟔)    𝒚𝒚 = 𝐬𝐬𝐬𝐬𝐭𝐭−𝟏𝟏 �𝟏𝟏 − 𝟏𝟏𝒙𝒙𝟐𝟐�  
 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟐𝟐)   𝒚𝒚 =
𝒙𝒙𝟏𝟏+𝒙𝒙𝟑𝟑  
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𝟏𝟏𝟖𝟖)   𝒚𝒚 =
𝒙𝒙𝟏𝟏+𝒙𝒙𝟒𝟒  

 

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟐𝟐)   𝒚𝒚 = �𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟎𝟎)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟒𝟒𝟑𝟑 + 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟏𝟏𝟑𝟑 
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 𝟏𝟏)    𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟒𝟒𝒙𝒙 − 𝟏𝟏 

 

 

 

 

 𝟐𝟐)    𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟒𝟒 − 𝟔𝟔𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 

 

 

 

 

 𝟑𝟑)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙 +
𝟏𝟏𝒙𝒙 

 

 

 

 

 

 𝟒𝟒)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑(𝟏𝟏 − 𝒙𝒙)
𝟏𝟏 𝟑𝟑�  

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(1-8) P276  5 التعرف على مفھوم نقطة الانعطاف وإیجادھا 

Learn the notion of an Inflection Point and find one 

الأسفل،  ) حدّد الفترات التي یكون فیھا التمثیل البیاني لدالة معطاة مقعراً إلى الأعلى والفترات التي یكون فیھا مقعراً إلى 1-8في التمارین (
 Determine the intervals where the graph of the given function is concave up and concave وحدّد نقاط الانعطاف؟ 

down, and identify inflection points? 
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𝟓𝟓)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙 − 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙 

 

 

 

 

 

 𝟔𝟔)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭−𝟏𝟏(𝒙𝒙𝟐𝟐) 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟒𝟒𝟑𝟑 + 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟏𝟏𝟑𝟑 

 

 

 

 

 

 

 𝟖𝟖)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝒆𝒆−𝟒𝟒𝒙𝒙 
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 𝟏𝟏)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝒙𝒙 

 

 

 

  

  

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(45,46) P276 6 والثانیة الأولىین المشتقت باستخدام معینة لدالة أسفل وإلى أعلى إلى التقعر تراتف تحدید 

Determine the concavity of a function using the first and second derivatives 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(1-28) P286 
(49-52) P287 

 7 ي لمشتقتھا البیان التمثیل على اعتماداً  الدالة منحنى رسم

Sketch the graph of a given function using its properties and its first and second derivative 

 الانعطاف؟قدَّر الفترات المتزایدة والمتناقصة، ومواقع القیم القصوى المحلیة، وفترات التقعر، ومواقع نقاط 
Estimate the intervals of increase and decrease, the locations of local extrema, intervals of concavity and locations 

of inflection points? 

45) 46) 

   6.2) ارسم بیانیاً الدالة التي تناقش بشكل تام التمثیل البیاني كما في المثال 22-1في التمارین من (

In exercises 1-22, graph the function and completely discuss the graph as in example 6.2 

المیزات مثل مقاطع   لوجود إیجاد الرسم المطلوب كاختیار من متعدد لا یحتاج الا لتمییز سریع من الطالب  
التزاید   في رسم دون الرسمات الأخرى، وكذلك أیضا فترات، المقاربات الراسیة والافقیة،   𝒚𝒚و   𝒙𝒙محور  

 الخطوات الطویلة. وھذه لأعلى وأسفل دون ان یحل كل ھذا الحل  روالتناقص، التقع
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𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟒𝟒 − 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝒙𝒙 

 

 

  

 

 

 

 

 

 𝟑𝟑)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟓𝟓 − 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟏𝟏 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟒𝟒)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟒𝟒 + 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟏𝟏 
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𝟓𝟓)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙 +
𝟒𝟒𝒙𝒙   

 

 

 

  

 

 

 𝟔𝟔)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟏𝟏𝒙𝒙   

 

 

 

 

  

 

 𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟒𝟒𝒙𝒙𝟑𝟑   
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𝟖𝟖)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝒙𝒙−𝟒𝟒𝒙𝒙𝟑𝟑   

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝟐𝟐𝒙𝒙𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟏𝟏  

 

 

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟎𝟎)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟏𝟏  
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𝟏𝟏𝟏𝟏)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙 + 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙 − 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙 

 

 

 

  

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟑𝟑)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙 𝐥𝐥𝐭𝐭 𝒙𝒙 
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𝟏𝟏𝟒𝟒)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙 𝐥𝐥𝐭𝐭 𝒙𝒙𝟐𝟐 

 

 

 

  

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟓𝟓)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = �𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟔𝟔)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = √𝟐𝟐𝒙𝒙 − 𝟏𝟏 

 

 

 

 

 

 

 



P a g e  | 20 

 Jalshobaki.com إعداد: الشوبكي الثاني المتقدم الفصل  12ریاضیات الصف   2024/2023نموذج امتحان نھایة الفصل الثاني  

𝟏𝟏𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = �𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟑𝟑
 

 

 

  

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟖𝟖)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = �𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝒙𝒙 
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𝟏𝟏𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟓𝟓𝟑𝟑 − 𝟓𝟓𝒙𝒙𝟐𝟐𝟑𝟑 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟎𝟎)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝟒𝟒𝟎𝟎𝟎𝟎 𝒙𝒙  

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟏𝟏)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒆𝒆−𝟐𝟐𝒙𝒙 
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𝟐𝟐𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒆𝒆 𝟏𝟏𝒙𝒙𝟐𝟐 
 

 

 

 

 

 

 

  

 

 𝟐𝟐𝟑𝟑)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝟏𝟏𝒙𝒙𝟑𝟑−𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟐𝟐𝒙𝒙+𝟏𝟏  

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟒𝟒)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝟏𝟏𝒙𝒙𝟑𝟑+𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟒𝟒𝒙𝒙+𝟏𝟏  

 

 

 

 

  

 

ً )، حدَّد جمیع الممیزات المھمة 28-23في التمارین من (  (تقریبیاً إذا لزم الأمر) وارسم تمثیلاً بیانیا
In exercises 23-28, determine all significant features (approximately if necessary) and sketch a graph 



P a g e  | 23 

 Jalshobaki.com إعداد: الشوبكي الثاني المتقدم الفصل  12ریاضیات الصف   2024/2023نموذج امتحان نھایة الفصل الثاني  

𝟐𝟐𝟓𝟓)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = (𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝒙𝒙)
𝟐𝟐𝟑𝟑 

 

 

 

 

  

 

 𝟐𝟐𝟔𝟔)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟔𝟔 − 𝟏𝟏𝟎𝟎𝒙𝒙𝟓𝟓 − 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟒𝟒 + 𝟖𝟖𝟎𝟎𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟏𝟏𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟐𝟐𝟐𝟐𝒙𝒙 

 

 

  

  

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟏𝟏𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟏𝟏  

 

 

 

 

  

 



P a g e  | 24 

 Jalshobaki.com إعداد: الشوبكي الثاني المتقدم الفصل  12ریاضیات الصف   2024/2023نموذج امتحان نھایة الفصل الثاني  

𝟐𝟐𝟖𝟖)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝟓𝟓𝒙𝒙𝒙𝒙𝟑𝟑−𝒙𝒙+𝟏𝟏  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟒𝟒𝟐𝟐)    𝒙𝒙 = 𝟏𝟏    ,    𝒙𝒙 = 𝟐𝟐        𝒂𝒂𝒔𝒔𝒂𝒂       𝒚𝒚 = 𝟑𝟑 

 

 

 

 𝟓𝟓𝟎𝟎)   𝒙𝒙 = −𝟏𝟏       ,      𝒙𝒙 = 𝟏𝟏        𝒂𝒂𝒔𝒔𝒂𝒂         𝒚𝒚 = 𝟎𝟎 

 

 

 

 𝟓𝟓𝟏𝟏)   𝒙𝒙 = −𝟏𝟏  ,   𝒙𝒙 = 𝟏𝟏  ,   𝒚𝒚 = 𝟐𝟐  ,   𝒚𝒚 = −𝟐𝟐 

 

 

 

 )، أوجد دالة یوجد بتمثیلھا البیاني خطوط التقارب المعطاة؟ 52-49في التمارین من (

In exercises 49-52, find a function whose graph has the given asymptotes? 
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𝟓𝟓𝟐𝟐)  𝒙𝒙 = 𝟏𝟏  ,      𝒚𝒚 = 𝟐𝟐  𝒂𝒂𝒔𝒔𝒂𝒂  𝒙𝒙 = 𝟑𝟑 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑸𝑸(𝒕𝒕)في الدّائرة الكھربائیة ھي    𝑸𝑸(𝒕𝒕)حنة الشُّ  ) على فرض أنَّ 33س = 𝒆𝒆−𝟐𝟐𝒕𝒕(𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝟑𝟑𝒕𝒕 − 𝟐𝟐𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟑𝟑𝒕𝒕)   جد التیاّر عند  ، كولوم
 ؟    𝒕𝒕أي زمن 

 

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(Example 9.7) P312 
(33-36) P314 

 8 حل مسائل اقتصادیة وعلمیة على القیم للقصوى  

Solve mathematical and real-life problems on related rates 

فاراد وبطاریة   –  0.05ھنري، ومكثف  2أوم وأداة ومعایق  14، مقاوم 4.103) تتضمن الدارة الكھربائیة المبینة في الشكل 9.7مثال 
تقاس بالثواني. فأوجد التیار في الدارة    𝒕𝒕.    حیث إنَّ    𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝟐𝟐𝒕𝒕 𝟐𝟐𝟑𝟑𝟐𝟐فولت من التیار المتردد المنمذج بالدالة المتذبذبة    232إمداد 

𝑸𝑸(𝒕𝒕)إذا كانت الشحنة في ھذه الدارة تعطى بالعلاقة       𝒕𝒕عند أي  = 𝟏𝟏𝟎𝟎𝒆𝒆−𝟓𝟓𝒕𝒕 + 𝟐𝟐𝒕𝒕𝒆𝒆−𝟐𝟐𝒕𝒕 + 𝟑𝟑 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝟐𝟐𝒕𝒕 − 𝟐𝟐𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔 𝟐𝟐𝒕𝒕   ؟ 

The electrical circuit shown in Figure 3.103 includes a 14-ohm resistor, a 2-henry inductor, a 0.05-farad 

capacitor and a battery supplying 232 volts of AC current modelled by the oscillating function  𝟐𝟐𝟑𝟑𝟐𝟐 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝟐𝟐𝒕𝒕  , 
where 𝒕𝒕 is measured in seconds. Find the current in the circuit at any time 𝒕𝒕 if the charge in this circuit is 

given by    𝑸𝑸(𝒕𝒕) = 𝟏𝟏𝟎𝟎𝒆𝒆−𝟓𝟓𝒕𝒕 + 𝟐𝟐𝒕𝒕𝒆𝒆−𝟐𝟐𝒕𝒕 + 𝟑𝟑 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝟐𝟐𝒕𝒕 − 𝟐𝟐𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔 𝟐𝟐𝒕𝒕 ? 

Suppose that the charge in an electrical circuit is 𝑸𝑸(𝒕𝒕) = 𝒆𝒆−𝟐𝟐𝒕𝒕(𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝟑𝟑𝒕𝒕 − 𝟐𝟐𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟑𝟑𝒕𝒕) coulombs. Find the 

current? 
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𝑸𝑸(𝒕𝒕)في الدّائرة الكھربائیة ھي    𝑸𝑸(𝒕𝒕)حنة الشُّ  أنَّ على فرض ) 34س = 𝒆𝒆𝒕𝒕(𝟑𝟑𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝟐𝟐𝒕𝒕 + 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟐𝟐𝒕𝒕)  جد التیاّر عند أي ، كولوم
 ؟   𝒕𝒕زمن 

 

 

 

 

 

 

𝑸𝑸(𝒕𝒕)  على فرض أنَّ الشحنة في مكان محدد في الدارة الكھربائیة ) 35س = 𝒆𝒆−𝟑𝟑𝒕𝒕𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔 𝟐𝟐𝒕𝒕 + 𝟒𝟒 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝟑𝟑𝒕𝒕    كولوم، ماذا یحدث
𝒕𝒕لھذه الدالة إذا كان    → یعرف بأنَّھ حالة ثابتة أو    𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝟑𝟑𝒕𝒕 𝟒𝟒حالة عابر و      𝒆𝒆−𝟑𝟑𝒕𝒕𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔 𝟐𝟐𝒕𝒕  الحد ؟  اشرح لماذا یسمى   ∞

 قیمة خط التقارب لدالة الشحنة. أوجد قیم الحالة الثابتة والعابرة لدالة التیار؟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  :دالة الشحنة من خلال. أوجد قیم الحالة الثابتة والعابرة إذا حددت 35كما في التمرین ) 36س

 𝑸𝑸(𝒕𝒕) = 𝒆𝒆−𝟐𝟐𝒕𝒕(𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔 𝒕𝒕 − 𝟐𝟐 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝒕𝒕) + 𝒕𝒕𝒆𝒆−𝟑𝟑𝒕𝒕 + 𝟐𝟐 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝟒𝟒𝒕𝒕 
 

 

 

 

Suppose that the charge in an electrical circuit is 𝑸𝑸(𝒕𝒕) = 𝒆𝒆𝒕𝒕(𝟑𝟑𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝟐𝟐𝒕𝒕 + 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟐𝟐𝒕𝒕) coulombs. Find the current? 

Suppose that the charge at a particular location in an electrical circuit is 𝑸𝑸(𝒕𝒕) = 𝒆𝒆−𝟑𝟑𝒕𝒕𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔 𝟐𝟐𝒕𝒕 + 𝟒𝟒 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝟑𝟑𝒕𝒕  
coulombs. What happens to this function as   𝒕𝒕 → ∞  ?   Explain why the term  𝒆𝒆−𝟑𝟑𝒕𝒕𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔 𝟐𝟐𝒕𝒕     is called a transient 

term and   𝟒𝟒 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝟑𝟑𝒕𝒕   is known as the steady-state or asymptotic value of the charge function. Find the transient 

and steady-state values of the current function? 

Find the steady-state and transient values of the current function if the charge function is given by: 
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 𝟓𝟓)   ∫(𝟑𝟑𝒙𝒙𝟒𝟒 − 𝟑𝟑𝒙𝒙)  𝒂𝒂𝒙𝒙  

 𝟔𝟔)   ∫(𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟐𝟐)  𝒂𝒂𝒙𝒙  

 𝟐𝟐)   ∫ �𝟑𝟑√𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝒙𝒙𝟒𝟒�    𝒂𝒂𝒙𝒙  

 𝟖𝟖)   ∫ �𝟐𝟐𝒙𝒙−𝟐𝟐 +
𝟏𝟏√𝒙𝒙�    𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

𝟐𝟐)   ∫ 𝒙𝒙𝟏𝟏𝟑𝟑−𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐𝟑𝟑    𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

 

𝟏𝟏𝟎𝟎)   ∫ 𝒙𝒙+𝟐𝟐𝒙𝒙𝟑𝟑𝟒𝟒𝒙𝒙𝟓𝟓𝟒𝟒     𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

 𝟏𝟏𝟏𝟏)   ∫(𝟐𝟐𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙 + 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙)   𝒂𝒂𝒙𝒙  

 𝟏𝟏𝟐𝟐)   ∫(𝟑𝟑𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙 − 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙)    𝒂𝒂𝒙𝒙  

 𝟏𝟏𝟑𝟑)   ∫𝟐𝟐𝒔𝒔𝒆𝒆𝒄𝒄 𝒙𝒙 𝒕𝒕𝒂𝒂𝒔𝒔 𝒙𝒙   𝒂𝒂𝒙𝒙  

 𝟏𝟏𝟒𝟒)   ∫ 𝟒𝟒�𝟏𝟏−𝒙𝒙𝟐𝟐    𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(5-28) P329 9 إیجاد عكس المشتقة لدالة معطاة 

Find the antiderivative of a given function 

 ?Find the general antiderivative في التمارین التالیة، جد الدالة الأصلیة؟



P a g e  | 28 

 Jalshobaki.com إعداد: الشوبكي الثاني المتقدم الفصل  12ریاضیات الصف   2024/2023نموذج امتحان نھایة الفصل الثاني  

𝟏𝟏𝟓𝟓)   ∫𝟓𝟓 𝒔𝒔𝒆𝒆𝒄𝒄𝟐𝟐𝒙𝒙   𝒂𝒂𝒙𝒙  

 𝟏𝟏𝟔𝟔)   ∫𝟒𝟒 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟐𝟐𝒙𝒙    𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

 

 𝟏𝟏𝟐𝟐)   ∫(𝟑𝟑𝒆𝒆𝒙𝒙 − 𝟐𝟐)   𝒂𝒂𝒙𝒙  

 𝟏𝟏𝟖𝟖)   ∫(𝟒𝟒𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝒆𝒆𝒙𝒙)   𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

 𝟏𝟏𝟐𝟐)   ∫ �𝟑𝟑𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙−𝟏𝟏𝒙𝒙 �    𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

 𝟐𝟐𝟎𝟎)   ∫(𝟐𝟐𝒙𝒙−𝟏𝟏 + 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙)   𝒂𝒂𝒙𝒙  

 𝟐𝟐𝟏𝟏)   ∫ 𝟒𝟒𝒙𝒙𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟒𝟒     𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

 

 𝟐𝟐𝟐𝟐)   ∫ 𝟑𝟑𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟒𝟒     𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

 

 𝟐𝟐𝟑𝟑)   ∫ 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙    𝒂𝒂𝒙𝒙  
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𝟐𝟐𝟒𝟒)   ∫�𝟐𝟐𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙 − √𝒆𝒆𝟐𝟐𝒙𝒙�    𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

 

 𝟐𝟐𝟓𝟓)   ∫ 𝒆𝒆𝒙𝒙𝒆𝒆𝒙𝒙+𝟑𝟑      𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

 𝟐𝟐𝟔𝟔)   ∫ 𝒆𝒆𝒙𝒙+𝟑𝟑𝒆𝒆𝒙𝒙     𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

 

 

 𝟐𝟐𝟐𝟐)   ∫𝒙𝒙𝟏𝟏𝟒𝟒 �𝒙𝒙𝟓𝟓𝟒𝟒 − 𝟒𝟒�     𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟖𝟖)   ∫𝒙𝒙𝟐𝟐𝟑𝟑 �𝒙𝒙−𝟒𝟒𝟑𝟑 − 𝟑𝟑�      𝒂𝒂𝒙𝒙  
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𝒗𝒗(𝒕𝒕)إذا كانت دالة السرعة المتجھة ھي     𝒔𝒔(𝒕𝒕). حدّد الدالة المكانیة   45 = 𝟑𝟑 − 𝟏𝟏𝟐𝟐𝒕𝒕       والموقع الابتدائي𝒔𝒔(𝟎𝟎) =  ؟     𝟑𝟑

 

 

 

 

𝒗𝒗(𝒕𝒕)إذا كانت دالة السرعة المتجھة ھي     𝒔𝒔(𝒕𝒕)حدّد الدالة المكانیة    .46 = 𝟑𝟑𝒆𝒆−𝒕𝒕 − 𝒔𝒔(𝟎𝟎)والموقع الابتدائي       𝟐𝟐 =  ؟     𝟎𝟎

 

 

 

 

𝒂𝒂(𝒕𝒕)إذا كانت دالة التسارع ھي   𝒔𝒔(𝒕𝒕). حدّد الدالة المكانیة   47 = 𝟑𝟑𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒕𝒕 + 𝒗𝒗(𝟎𝟎)والسرعة المتجھة الابتدائیة ھي      𝟏𝟏 = 𝟎𝟎 

𝒔𝒔(𝟎𝟎)والموقع الابتدائي ھو    =  ؟     𝟒𝟒

 

 

 

 

 

 

𝒂𝒂(𝒕𝒕)إذا كانت دالة التسارع ھي   𝒔𝒔(𝒕𝒕)حدّد الدالة المكانیة   . 48 = 𝒕𝒕𝟐𝟐 + 𝒗𝒗(𝟎𝟎)والسرعة المتجھة الابتدائیة ھي      𝟏𝟏 = 𝟒𝟒 

𝒔𝒔(𝟎𝟎)والموقع الابتدائي ھو    =  ؟    𝟎𝟎

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(45-48) P330  10 عكس المشتقةالتعرف على مفھوم التكامل غیر المحدود بصفتھ 

Understand the notion of indefinite integral as finding an antiderivative 

Determine the position function if the velocity function is  𝒗𝒗(𝒕𝒕) = 𝟑𝟑 − 𝟏𝟏𝟐𝟐𝒕𝒕   and the initial position is 𝒔𝒔(𝟎𝟎) = 𝟑𝟑  ? 

Determine the position function if the velocity function is  𝒗𝒗(𝒕𝒕) = 𝟑𝟑𝒆𝒆−𝒕𝒕 − 𝟐𝟐 and the initial position is 𝒔𝒔(𝟎𝟎) = 𝟎𝟎  ? 

Determine the position function if the acceleration function is 𝒂𝒂(𝒕𝒕) = 𝟑𝟑𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒕𝒕 + 𝟏𝟏 , 

the initial velocity is 𝒗𝒗(𝟎𝟎) = 𝟎𝟎 and the initial position is 𝒔𝒔(𝟎𝟎) = 𝟒𝟒  ? 

Determine the position function if the acceleration function is 𝒂𝒂(𝒕𝒕) = 𝒕𝒕𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 , 

the initial velocity is 𝒗𝒗(𝟎𝟎) = 𝟒𝟒 and the initial position is 𝒔𝒔(𝟎𝟎) = 𝟎𝟎  ? 
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 𝟓𝟓)   ∑ 𝟑𝟑𝒔𝒔𝟐𝟐𝟔𝟔𝒔𝒔=𝟏𝟏 =  

 

 

 𝟔𝟔)   ∑ (𝒔𝒔𝟐𝟐 + 𝒔𝒔) =𝟐𝟐𝒔𝒔=𝟑𝟑   

 

 

 𝟐𝟐)   ∑ (𝟒𝟒𝒔𝒔 + 𝟐𝟐) =𝟏𝟏𝟎𝟎𝒔𝒔=𝟔𝟔   

 

 

 𝟖𝟖)   ∑ (𝒔𝒔𝟐𝟐 + 𝟐𝟐) =𝟖𝟖𝒔𝒔=𝟔𝟔   

 

 

 

 

 𝟐𝟐)      ∑ (𝟑𝟑𝒔𝒔 − 𝟏𝟏)𝟐𝟐𝟎𝟎𝒔𝒔=𝟏𝟏   

 

 𝟏𝟏𝟎𝟎)   ∑ (𝟑𝟑𝒔𝒔 − 𝟒𝟒)𝟒𝟒𝟓𝟓𝒔𝒔=𝟏𝟏   

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(5-18) P337 11 استخدام رمز المجموع سیجما لإیجاد المجامیع البسیطة 

Use the sigma notation to compute basic summation 

 ?Use summation rules to compute the sum ، استخدم قواعد المجموع لحساب المجموع؟9-18في التمارین 

 ?Write out all terms and compute the sums ، اكتب كل الحدود واحسب المجموع؟(8-5)في التمارین 
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𝟏𝟏𝟏𝟏)   ∑ (𝟒𝟒 − 𝒔𝒔𝟐𝟐)𝟒𝟒𝟎𝟎𝒔𝒔=𝟏𝟏   

 

 

 𝟏𝟏𝟐𝟐)   ∑ (𝟖𝟖 − 𝒔𝒔)𝟓𝟓𝟎𝟎𝒔𝒔=𝟏𝟏   

 

 

 𝟏𝟏𝟑𝟑)   ∑ (𝒔𝒔𝟐𝟐 − 𝟑𝟑𝒔𝒔 + 𝟐𝟐)𝟏𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎𝒔𝒔=𝟏𝟏   

 

 

 

 𝟏𝟏𝟒𝟒)   ∑ (𝒔𝒔𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝒔𝒔 − 𝟒𝟒)𝟏𝟏𝟒𝟒𝟎𝟎𝒔𝒔=𝟏𝟏   

 

 

 

 𝟏𝟏𝟓𝟓)   ∑ [(𝒔𝒔 − 𝟑𝟑)𝟐𝟐 + (𝒔𝒔 − 𝟑𝟑)]𝟑𝟑𝟎𝟎𝒔𝒔=𝟑𝟑   

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟔𝟔)  ∑ (𝒔𝒔 − 𝟑𝟑)(𝒔𝒔 + 𝟑𝟑)𝟐𝟐𝟎𝟎𝒔𝒔=𝟒𝟒   
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𝟏𝟏𝟐𝟐)  ∑ (𝒌𝒌𝟐𝟐 − 𝟑𝟑)𝒔𝒔𝒌𝒌=𝟑𝟑   

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟖𝟖) ∑ (𝒌𝒌𝟐𝟐 + 𝟓𝟓)𝒔𝒔𝒌𝒌=𝟎𝟎   

 

 

 

 

 

 

 𝟑𝟑𝟓𝟓)  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(35-38) P345 12 المنحنى لدالة في فترة محددة باستخدام المستطیلات  تحت المساحة تقدیر 

Estimate the area under a curve on a given interval using rectangles 

 استخدم قیم الدالة المعطاة لتقدیر المساحة تحت المنحنى باستخدام قیم نقطة النھایة الیسرى ونقطة النھایة الیمنى؟

Use the given function values to estimate the area under the curve using left-endpoint and right-endpoint evaluation? 
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𝟑𝟑𝟔𝟔)   

 

 

 

 

 

 

 

 𝟑𝟑𝟐𝟐) 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟑𝟑𝟖𝟖) 
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 𝟐𝟐𝟑𝟑)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = �   𝟐𝟐𝒙𝒙    ,            𝒙𝒙 < 𝟏𝟏
  𝟒𝟒    ,           𝒙𝒙 ≥ 𝟏𝟏  

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟒𝟒)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = � 𝟐𝟐           ,       𝒙𝒙 ≤ 𝟐𝟐
   𝟑𝟑𝒙𝒙         ,        𝒙𝒙 > 𝟐𝟐     

 

 

 

 

 

 

 

 𝟑𝟑𝟓𝟓)      𝑨𝑨)   ∫ 𝒇𝒇(𝒙𝒙)  𝒂𝒂𝒙𝒙 + ∫ 𝒇𝒇(𝒙𝒙)    𝒂𝒂𝒙𝒙𝟑𝟑𝟐𝟐𝟐𝟐𝟎𝟎   

 

          𝑩𝑩)   ∫ 𝒇𝒇(𝒙𝒙)  𝒂𝒂𝒙𝒙 − ∫ 𝒇𝒇(𝒙𝒙)    𝒂𝒂𝒙𝒙𝟑𝟑𝟐𝟐𝟑𝟑𝟎𝟎   

 𝟑𝟑𝟔𝟔)     𝑨𝑨)   ∫ 𝒇𝒇(𝒙𝒙)  𝒂𝒂𝒙𝒙 + ∫ 𝒇𝒇(𝒙𝒙)    𝒂𝒂𝒙𝒙𝟏𝟏𝟐𝟐𝟐𝟐𝟎𝟎   

 

          𝑩𝑩)   ∫ 𝒇𝒇(𝒙𝒙)  𝒂𝒂𝒙𝒙 + ∫ 𝒇𝒇(𝒙𝒙)    𝒂𝒂𝒙𝒙𝟑𝟑𝟐𝟐𝟐𝟐−𝟏𝟏  

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(23,24) + (35-38) P356  31 التعرف على خصائص التكامل المحدود  

Learn the properties of definite integrals 

∫، احسب   24و 23في التمرینین  𝒇𝒇(𝒙𝒙)
𝟒𝟒𝟎𝟎  𝒂𝒂𝒙𝒙     ؟ Compute    ∫ 𝒇𝒇(𝒙𝒙)

𝟒𝟒𝟎𝟎  𝒂𝒂𝒙𝒙   ? 

 تعبیر في صورة تكامل منفرد؟ لكتابة  4.2استخدم النظریة ، 36و 35في التمرینین 

Use Theorem 4.2 to write the expression as a single integral? 
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 𝟑𝟑𝟐𝟐)   𝑨𝑨)   � [𝒇𝒇(𝒙𝒙) + 𝒈𝒈(𝒙𝒙)]    𝒂𝒂𝒙𝒙𝟑𝟑
𝟏𝟏  

 

 

         𝑩𝑩)   � [𝟐𝟐𝒇𝒇(𝒙𝒙) − 𝒈𝒈(𝒙𝒙)]    𝒂𝒂𝒙𝒙𝟑𝟑
𝟏𝟏  

 

 𝟑𝟑𝟖𝟖)   𝑨𝑨)   � [𝒇𝒇(𝒙𝒙) − 𝒈𝒈(𝒙𝒙)]    𝒂𝒂𝒙𝒙𝟑𝟑
𝟏𝟏  

 

 

         𝑩𝑩)   � [𝟒𝟒𝒈𝒈(𝒙𝒙) − 𝟑𝟑𝒇𝒇(𝒙𝒙)]     𝒂𝒂𝒙𝒙𝟑𝟑
𝟏𝟏  

 

 

 

 ) احسب القیمة المتوسطة للدالة في الفترة المعطاة؟ 25-28في التمارن من (

 𝟐𝟐𝟓𝟓)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝟐𝟐𝒙𝒙 + 𝟏𝟏         ,       [𝟎𝟎,𝟒𝟒] 

 

 𝟐𝟐𝟔𝟔)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝒙𝒙      ,        [𝟎𝟎,𝟏𝟏] 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(25-28) + (33,34) P356 14 تطبیق نظریة القیمة المتوسطة في التكامل 

Apply the Integral Mean Value Theorem 

∫، فرضاً أنَّ      38و  37في التمرینین  𝒇𝒇(𝒙𝒙)  𝒂𝒂𝒙𝒙 = ∫و           𝟑𝟑𝟑𝟑𝟏𝟏 𝒈𝒈(𝒙𝒙)    𝒂𝒂𝒙𝒙 =  . أوجد التالي؟    𝟐𝟐𝟑𝟑𝟏𝟏−

Assume that  ∫ 𝒇𝒇(𝒙𝒙)  𝒂𝒂𝒙𝒙 = 𝟑𝟑𝟑𝟑𝟏𝟏     and   ∫ 𝒈𝒈(𝒙𝒙)    𝒂𝒂𝒙𝒙 = −𝟐𝟐𝟑𝟑𝟏𝟏    , find: 

Compute the average value of the function on the given interval? 
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𝟐𝟐𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏        ,         [𝟏𝟏,𝟑𝟑] 

 

 

 𝟐𝟐𝟖𝟖)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝟐𝟐𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐     ,       [𝟎𝟎,𝟏𝟏] 

 

 

 

 

 𝟑𝟑𝟑𝟑)   ∫ 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐  𝒂𝒂𝒙𝒙(= 𝟖𝟖)
𝟐𝟐𝟎𝟎   

 

 

 

 

 

 

 𝟑𝟑𝟒𝟒)   ∫ (𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝒙𝒙)  𝒂𝒂𝒙𝒙�=
𝟐𝟐𝟑𝟑�𝟏𝟏−𝟏𝟏   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 التي تحقق نتیجة نظریة القیمة المتوسطة في التكامل؟  𝒄𝒄جد قیمة  

Find a value of c that satisfies the conclusion  of the Integral Mean Value Theorem? 
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 ) استخدم الجزء الأول من النظریة الأساسیة لحساب كل تكامل بدقّة؟ 1-18في التمارین من (

 𝟏𝟏)   ∫ (𝟐𝟐𝒙𝒙 − 𝟑𝟑)    𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐𝟎𝟎   

 𝟐𝟐)   ∫ (𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐)    𝒂𝒂𝒙𝒙𝟑𝟑𝟎𝟎   

 𝟑𝟑)   ∫ (𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟐𝟐𝒙𝒙)   𝒂𝒂𝒙𝒙𝟏𝟏−𝟏𝟏   

 𝟒𝟒)   ∫ (𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟑𝟑𝒙𝒙 − 𝟏𝟏)    𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐𝟎𝟎   

 

 𝟓𝟓)   ∫ �𝒙𝒙√𝒙𝒙 +
𝟑𝟑𝒙𝒙�     𝒂𝒂𝒙𝒙𝟒𝟒𝟏𝟏   

 

 

 

 𝟔𝟔)   ∫ �𝟒𝟒𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐�        𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐𝟏𝟏   

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(1-18) P366 متنوعة دوال على وتطبیقھا والتكامل للتفاضل الأولى الأساسیة النظریة على التعرف  
 ة محدود تكاملات لإیجاد

15 

Learn the Fundamental Theorem of Calculus (Part I) and use it to compute various definite integrals 

Use Part I of the Fundamental Theorem to compute each integral exactly? 
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𝟐𝟐)   ∫ (𝟔𝟔𝒆𝒆−𝟑𝟑𝒙𝒙 + 𝟒𝟒)    𝒂𝒂𝒙𝒙𝟏𝟏𝟎𝟎   

 

 

 

 𝟖𝟖)   ∫ �𝒆𝒆𝟐𝟐𝒙𝒙−𝟐𝟐𝒆𝒆𝟑𝟑𝒙𝒙𝒆𝒆𝟑𝟑𝒙𝒙 �     𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐𝟎𝟎   

 

 

 

 

 𝟐𝟐)   ∫ (𝟐𝟐𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙 − 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙)    𝒂𝒂𝒙𝒙𝝅𝝅𝝅𝝅𝟐𝟐   

 

 

 𝟏𝟏𝟎𝟎)   ∫ 𝟑𝟑𝒄𝒄𝒔𝒔𝒄𝒄 𝒙𝒙 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒕𝒕 𝒙𝒙     𝒂𝒂𝒙𝒙𝝅𝝅𝟐𝟐𝝅𝝅𝟒𝟒   

 

 𝟏𝟏𝟏𝟏)   ∫ 𝒔𝒔𝒆𝒆𝒄𝒄 𝒕𝒕   𝒕𝒕𝒂𝒂𝒔𝒔 𝒕𝒕      𝒂𝒂𝒕𝒕𝝅𝝅𝟒𝟒𝟎𝟎   

 

 𝟏𝟏𝟐𝟐)   ∫ 𝒔𝒔𝒆𝒆𝒄𝒄𝟐𝟐 𝒕𝒕𝝅𝝅𝟒𝟒𝟎𝟎       𝒂𝒂𝒕𝒕  
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𝟏𝟏𝟑𝟑)   ∫ 𝟑𝟑�𝟏𝟏−𝒙𝒙𝟐𝟐𝟏𝟏𝟐𝟐𝟎𝟎       𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

 𝟏𝟏𝟒𝟒)   ∫      
𝟒𝟒𝟏𝟏+𝒙𝒙𝟐𝟐𝟏𝟏−𝟏𝟏     𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

 

 𝟏𝟏𝟓𝟓)   ∫      
𝒕𝒕−𝟑𝟑𝒕𝒕𝟒𝟒𝟏𝟏       𝒂𝒂𝒕𝒕  

 

 

 𝟏𝟏𝟔𝟔)   ∫ 𝒕𝒕(𝒕𝒕 − 𝟐𝟐)     𝒂𝒂𝒕𝒕𝟒𝟒𝟎𝟎   

 

 

 𝟏𝟏𝟐𝟐)   ∫ �𝒆𝒆𝒙𝒙𝟐𝟐�𝟐𝟐𝒕𝒕𝟎𝟎      𝒂𝒂𝒙𝒙  

 

 

 

 𝟏𝟏𝟖𝟖)   ∫ (𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟐𝟐𝒙𝒙 + 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝟐𝟐𝒙𝒙)      𝒂𝒂𝒙𝒙𝒕𝒕𝟎𝟎   
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  𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟐𝟐𝟔𝟔. یجب بناء سیاج من ثلاثة جوانب بجوار القسم المستقیم من النھر، الذي یشكل الجانب الرابع لمنطقة مستطیلة. یتوفر 2

 من السیاج. أوجد القیمة العظمى للمساحة المحاطة بالسیاج وأبعاد السیاج المناظر لھذه المساحة؟

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(1-7) P296 
(8,9) P297 

 16 حل مسائل ریاضیة وحیاتیة على القیم القصوى لإیجاد القیم المثلى

Solve mathematical and real-life optimization problems 

یجب بناء سیاج من ثلاثة جوانب بجوار القسم المستقیم من النھر، الذي یشكل الجانب الرابع لمنطقة مستطیلة. المساحة المحاطة . 1
 . أوجد القیمة الصغرى للمحیط وأبعاد السیاج المناظر لھذه المساحة؟   𝒇𝒇𝒕𝒕𝟐𝟐 𝟏𝟏𝟖𝟖𝟎𝟎𝟎𝟎تساوي  

A three-sided fence is to be built next to a straight section of river, which forms the fourth side of a rectangular 

region. The enclosed area is to equal 𝟏𝟏𝟖𝟖𝟎𝟎𝟎𝟎 𝒇𝒇𝒕𝒕𝟐𝟐 .Find the minimum perimeter and the dimensions of the 

corresponding enclosure? 

A three-sided fence is to be built next to a straight section of river, which forms the fourth side of a rectangular 

region. There is 96 feet of fencing available. Find the maximum enclosed area and the dimensions of the 

corresponding enclosure ? 
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من السیاج   𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟏𝟏𝟐𝟐𝟎𝟎ین. إذا كان ھناك یجب بناء إسطبل مكون من حظیرتین. یشكل مخطط الإسطبل مستطیلین متطابقین متجاور. 3
 متوفر، فما ھي الأبعاد التي سیضیفھا الإسطبل إلى المساحة المحاطة بالسیاج؟  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

في الجانبین   𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟔𝟔یجب أن تكون صالة عرض بمتجر متعدد الأقسام مستطیلة بثلاثة جدران في ثلاثة جوانب وفتحات باب  . 4
. ما ھي الأبعاد التي 𝟐𝟐(𝒇𝒇𝒕𝒕)𝟖𝟖𝟎𝟎𝟎𝟎في الجدار المتبقي. یجب أن تكون مساحة أرضیة صالة العرض  𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟏𝟏𝟎𝟎المتقابلین وفتحة باب  

 ستكوّن أصغر طول للجدار المستخدم؟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

A two-pen corral is to be built. The outline of the corral forms two identical adjoining rectangles. If there is 120 

ft of fencing available, what dimensions of the corral will maximize the enclosed area? 

A showroom for a department store is to be rectangular with walls on three sides, 6-ft door openings on the two 

facing sides and a 10-ft door opening on the remaining wall. The showroom is to have 𝟖𝟖𝟎𝟎𝟎𝟎(𝒇𝒇𝒕𝒕)𝟐𝟐 of floor space. 

What dimensions will minimize the length of wall used? 
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 مربّع دائما؟ً    𝑷𝑷بینّ أنّ المستطیل ذي المساحة العظمى محیطھ قیمة ثابتة   . 5

 

 

 

 

 

 

 

 مربّع دائما؟ً   𝑨𝑨بینّ أنّ المستطیل ذي المحیط الأصغر ومساحتھ قیمة ثابتة   . 6

 

 

 

 

 

 

 

× 𝟔𝟔)یجب بناء صندوق مفتوح من الأعلى بأخذ لوح من الورق المقوّى مساحتھ  . 7 𝟏𝟏𝟎𝟎) 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒄𝒄𝒊𝒊  وقص مربعّات بحجم .    

(𝒙𝒙) 𝒔𝒔𝒔𝒔   من كل زاویة وطي الجوانب. أوجد قیمة𝒙𝒙   التي تحققّ القیمة العظمى لحجم الصندوق؟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Show that the rectangle of maximum area for a given perimeter P is always a square? 

Show that the rectangle of minimum perimeter for a given area A is always a square? 

A box with no top is to be built by taking a  (𝟔𝟔 × 𝟏𝟏𝟎𝟎) 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒄𝒄𝒊𝒊  sheet of 

cardboard, cutting (𝒙𝒙) 𝒔𝒔𝒔𝒔  squares out of each corner and folding up 

the sides. Find the value of x that maximizes the volume of the box? 
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وقص مربعات مساحة كل   𝒔𝒔𝒔𝒔 𝟏𝟏𝟔𝟔  -في  -  𝒔𝒔𝒔𝒔 𝟏𝟏𝟐𝟐. یجب بناء صندوق مفتوح من الأعلى بأخذ لوح من الورق المقوى مساحتھ  8
 تحقق القیمة العظمى لحجم الصندوق؟    𝒙𝒙من كل زاویة وطي الجوانب. جد قیمة   𝒙𝒙 𝒔𝒔𝒔𝒔𝟐𝟐منھا 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

A box with no top is to be built by taking a  𝟏𝟏𝟐𝟐  𝒔𝒔𝒔𝒔𝒄𝒄𝒊𝒊  -  by - 𝟏𝟏𝟔𝟔 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒄𝒄𝒊𝒊 sheet of cardboard, cutting x-in. squares out of each 

corner and folding up the sides. Find the value of  𝒙𝒙 that maximize the volume of the box? 𝟏𝟏𝟔𝟔 

𝟏𝟏𝟐𝟐 𝒙𝒙
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9 .(a)     𝟔𝟔تم بناء صندوق مفتوح من الأعلى بأخذ قطعة من الورق المقوى مساحتھا 𝒔𝒔𝒔𝒔  -  𝟔𝟔  -في 𝒔𝒔𝒔𝒔    وقص مربعات بحجم 𝒙𝒙 − 𝒔𝒔𝒔𝒔  من كل زاویة وطي الجوانب. ثمَّ تم لصق المربعات الأربعة بمساحة𝒙𝒙 𝒔𝒔𝒔𝒔𝟐𝟐   معاً لتشكل صندوقاً ثانیاً (مفتوح من الأعلى أو
 تحقق القیمة العظمى لأحجام الصنادیق؟    𝒙𝒙سفلي). جد قیمة 

(b)    𝟒𝟒كرر المسألة بدءاً بقطعة من الورق المقوى مساحتھا 𝒔𝒔𝒔𝒔  -  𝟔𝟔 -في 𝒔𝒔𝒔𝒔   ؟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(a) A box with no top is built by taking a  𝟔𝟔 𝒔𝒔𝒔𝒔 – by - 𝟔𝟔 𝒔𝒔𝒔𝒔  piece of cardboard, cutting x-in. squares out of each corner and 

folding up the sides. The four x-in. squares are then taped together to form a second box (with no top or bottom). Find the 

value of x that maximizes the sum of the volumes of the boxes. (b) Repeat the problem starting with a   𝟒𝟒 𝒔𝒔𝒔𝒔 – by - 𝟔𝟔 𝒔𝒔𝒔𝒔   

piece of cardboard? 
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  . ′′𝟏𝟏𝟒𝟒برمیل بالدّقیقة. ینتشر النفّط في دائرة بسمك  𝟏𝟏𝟐𝟐𝟎𝟎یتسرّب النفّط من ناقلة النفّط بمعدّل  . 1

A(  𝟐𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎حدّد معدّل تزاید نصف قطر التسرّب عند وصول نصف القطر إلى 𝒇𝒇𝒕𝒕 ,𝟏𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎 𝒇𝒇𝒕𝒕   ؟ 

B (  اشرح سبب تناقص المعدّل بتزاید نصف القطر؟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(1-13) P303  17 وحیاتیة على المعدلات المرتبطة حل مسائل ریاضیة 

Solve mathematical and real-life problems on related rates 

𝒇𝒇𝒕𝒕𝟑𝟑 𝟏𝟏 ملاحظة:  = (𝒔𝒔𝒔𝒔𝒄𝒄𝒊𝒊)′′𝟏𝟏 برمیل  𝟐𝟐.𝟓𝟓 =
𝟏𝟏𝟏𝟏𝟐𝟐′ (𝒇𝒇𝒕𝒕) 

Oil spills out of a tanker at the rate of 120 gallons per minute. The oil spreads in a 

circle with a thickness of   
𝟏𝟏𝟒𝟒′′. Given that  𝟏𝟏 𝒇𝒇𝒕𝒕𝟑𝟑 = 𝟐𝟐.𝟓𝟓 gallons, determine the rate at 

which the radius of the spill is increasing when the radius reaches  𝟏𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎 𝒇𝒇𝒕𝒕   ,  𝟐𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎 𝒇𝒇𝒕𝒕  ?  

Explain why the rate decreases as the radius increases? 
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حدّد معدّل تزاید نصف قطر التسرّب   . ′′𝟏𝟏𝟖𝟖برمیل بالدّقیقة. ینتشر النفّط في دائرة بسمك  𝟐𝟐𝟎𝟎 معدّل یتسرّب النفّط من ناقلة النفّط ب. 2
 ؟    𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟏𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎    عند وصول نصف القطر إلى

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 . ′′𝟏𝟏𝟒𝟒برمیل في الدّقیقة. ینتشر بسمك  𝒈𝒈یتسرّب النفّط بمعدّل . 3

A ( 𝟎𝟎.𝟔𝟔على فرض أنّ نصف قطر التسرّب یتزاید بمعدّل 𝒇𝒇𝒕𝒕/𝒎𝒎𝒔𝒔𝒔𝒔    عندما یساوي نصف القطر𝒓𝒓 = 𝟏𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎 𝒇𝒇𝒕𝒕  فحدّد قیمة ،𝒈𝒈  ؟   

B ( یتغیرّ معدّل تزاید نصف القطر؟إذا تضاعف سمك النفّط فكیف 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Oil spills out of a tanker at the rate of 90 gallons per minute. The oil spreads in a circle with a thickness of  
𝟏𝟏𝟖𝟖′′. 

Determine the rate at which the radius of the spill is increasing when the radius reaches 100 feet? 

Oil spills out of a tanker at the rate of g gallons per minute. The oil spreads in a circle with a thickness of  
𝟏𝟏𝟒𝟒′′(A) Given 

that the radius of the spill is increasing at a rate of 0.6 ft/min when the radius equals 100 feet, determine the value of g? 

(B) If the thickness of the oil is doubled, how does the rate of increase of the radius change? 
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 على فرض أنّ المنطقة المصابة بإصابة ما دائریّة. . 4

A (  𝟑𝟑فإذا كان نصف قطر المنطقة المصابة 𝒎𝒎𝒎𝒎   𝟏𝟏وتزداد بمعدّل 𝒎𝒎𝒎𝒎/𝒊𝒊𝒓𝒓   فما ھو معدّل تزاید المنطقة المصابة؟  

B (  𝟔𝟔أوجد معدّل تزاید المنطقة المصابة عند وصول نصف القطر إلى 𝒎𝒎𝒎𝒎  ؟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

قطرة مطر تتبخّر بطریقة تحافظ معھا على شكلھا الكروي. فإذا تغیرّ نصف القطر مع الزّمن وكان معدّل التبخّر  على فرض أنّ . 5
(𝒗𝒗′)  یتناسب مع مساحة السّطح، فبینّ أنّ نصف القطر یتغیرّ بمعدّل ثابت؟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Assume that the infected area of an injury is circular. (A) If the radius of the infected area is 3 mm and growing 

at a rate of 1 mm/hr, at what rate is the infected area increasing? (B) Find the rate of increase of the infected area 

when the radius reaches 6 mm? 

Suppose that a raindrop evaporates in such a way that it maintains a spherical shape. if the radius changes in 

time, and If the rate of evaporation (𝒗𝒗′)  is proportional to the surface area, show that the radius changes at a 

constant rate? 
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،  𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟐𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎. عندما یصل نصف القطر إلى    𝒇𝒇𝒕𝒕/ 𝒎𝒎𝒔𝒔𝒔𝒔 𝟓𝟓. على فرض أنّ حریق غابات ینتشر في دائرة بنصف قطر یتغیرّ بمعدّل  6
 زاید مساحة المنطقة المحترقة؟ فما ھو معدّل ت

 

 

 

 

 

 

 على جانب المبنى. فإذا تمّ سحب الجزء السفلي من السلّم بعیداً عن الجدار  𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟏𝟏𝟎𝟎. یرتكز سلّم بطول  7

 وبقي السلّم ملامساً للجدار.    𝟑𝟑𝒇𝒇𝒕𝒕/𝒔𝒔𝒆𝒆𝒄𝒄بمعدل    

A (  𝟔𝟔أوجد المعدّل الذي یسقط بھ الجزء العلوي من السلّم عندما یكون الجزء السفلي بعیداً بمقدار 𝒇𝒇𝒕𝒕   عن الجدار؟ 

B (  ّ𝟔𝟔أوجد معدّل تغیرّ الزاویة بین السلّم والخط الأفقي عندما یبعد أسفل السلم 𝒇𝒇𝒕𝒕  من الجدار؟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Suppose a forest fire spreads in a circle with radius changing at a rate of 

5 feet per minute. When the radius reaches 200 feet, at what rate is the 

area of the burning region increasing? 

A 10-foot ladder leans against the side of a building. If the bottom of the ladder is pulled away from the wall at 

the rate of 3 ft/s and the ladder remains in contact with the wall.                                               

(A) find the rate at which the top of the ladder is dropping when the bottom is 6 feet from the wall? (B) Find the 

rate at which the angle between the ladder and the horizontal is changing when the bottom of the ladder is 6 feet 

from the wall. 
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قدماً كما ھو موضّح بالشّكل. على فرض أنّ شدّة الضّوء في نقطة  𝟔𝟔𝟎𝟎قدماً والمسافة بینھما  𝟒𝟒𝟎𝟎قدماً و   𝟐𝟐𝟎𝟎مبنیان ارتفاعھما . 8
 . 𝜽𝜽معینّة بین المبنیین تتناسب طردیاًّ مع الزّاویة  

  A ( 𝟒𝟒إذا تحرّك شخص ما من الیمین إلى الیسار بمعدّل 𝒇𝒇𝒕𝒕/𝒔𝒔𝒆𝒆𝒄𝒄   ّفما معدّل تغیر ،𝜽𝜽   عندما یكون الشّخص في منتصف المسافة
 بین المبنیین بالضّبط؟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

B (  أوجد الموقع الذي یكون قیاس الزّاویة𝜽𝜽   أكبر ما یمكن؟ 

 

 

 

 

 

 

Two buildings of height 20 feet and 40 feet, respectively, are 60 feet apart. Suppose 

that the intensity of light at a point between the buildings is proportional to the angle 𝜽𝜽 in the figure. (A) If a person is moving from right to left at 𝟒𝟒 𝒇𝒇𝒕𝒕/𝒔𝒔𝒆𝒆𝒄𝒄, at what rate 

is 𝜽𝜽 changing when the person is exactly halfway between the two buildings? 

B) Find the location at which the angle 𝜽𝜽 is maximum? 
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𝒙𝒙. تقع طائرة على بعد   9 = 𝟒𝟒𝟎𝟎 𝒎𝒎𝒔𝒔    (أفقیاً) عن المطار وارتفاع 𝒊𝒊 (𝒎𝒎𝒔𝒔)    یوجد رادار في المطار .𝒔𝒔(𝒕𝒕)   یكشف المسافة
𝒔𝒔′(𝒕𝒕)بین الطائرة والمطار ویتغیر بمعدل    = −𝟐𝟐𝟒𝟒𝟎𝟎  𝒎𝒎𝒎𝒎𝒊𝒊     .(a)     إذا حلقت الطائرة نحو المطار بارتفاع ثابت𝒊𝒊 = 𝟒𝟒   ،

. استناداً إلى إجابتك، ما أھمیة معرفة الارتفاع الفعلي  𝒎𝒎𝒔𝒔 𝟔𝟔كرر العملیة بارتفاع    (b) للطائرة؟       |𝒙𝒙′(𝒕𝒕)|فما ھي السرعة   
 للطائرة؟  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

A plane is located x = 40 miles (horizontally) away from an airport at an altitude of h miles. Radar at 

the airport detects that  the distance  𝒔𝒔(𝒕𝒕)   between the plane and airport is changing at the rate of  𝒔𝒔′(𝒕𝒕) = −𝟐𝟐𝟒𝟒𝟎𝟎   mph.                 (a) If the plane flies toward the airport at the constant altitude h = 4, 

what is the speed   |𝒙𝒙′(𝒕𝒕)| of the airplane? (b) Repeat with a height of 6 miles. Based on your answers, 

how important is it to know the actual height of the airplane? 

𝒙𝒙 = 𝟒𝟒𝟎𝟎 𝒎𝒎𝒔𝒔   
𝒊𝒊 (𝒎𝒎𝒔𝒔)
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𝟏𝟏𝟐𝟐من نقطة تبعد  تجاه الجنوب   𝒎𝒎𝒎𝒎𝒊𝒊 𝟓𝟓𝟎𝟎عن: تسیر سیارة بسرعة   8.3مثال . یتحدث 10  𝒎𝒎𝒔𝒔    شمال التقاطع. وتسیر سیارة

𝟏𝟏𝟒𝟒من نقطة تبعد     𝒎𝒎𝒎𝒎𝒊𝒊 𝟒𝟒𝟎𝟎شرطة بسرعة     𝒎𝒎𝒔𝒔    شرق التقاطع نفسھ. في ھذه اللحظة، یقیس الرادار في سیارة الشرطة المعدل
 الذي تتغیر بھ المسافة بین السیارتین. فما الذي سیسجلھ جھاز الرادار؟

 

 

 

 

 

 

 

 

(a) في حال كانت سیاّرة الشّرطة ثابتة (أي لا تتحرّك) فھل ھذا یجعل قیاس الرّادار أكثر دقّة؟ 

 

 

 

 

(b)   بین أنَّ الرادار یحدد السرعة الصحیحة إذا كانت سیارة الشرطة تقع في نقطة الأصل؟ 

 

 

 

 

𝒙𝒙. بین أنَّ الرادار یحدد السرعة الصحیحة إذا كانت سیارة الشرطة على بعد    11 =
𝟏𝟏𝟐𝟐  𝒎𝒎𝒔𝒔        وتتحرك بسرعة 𝟓𝟓𝟎𝟎�√𝟐𝟐 − 𝟏𝟏� 𝒎𝒎𝒎𝒎𝒊𝒊   ؟ 

 

 

 . جد موقع وسرعة الرادار عندما تكون قراءتھ أبطأ من السرعة الفعلیة؟ 12

 

A car is traveling at 50 mph due south at a point 
𝟏𝟏𝟐𝟐 mile north of an intersection. A police car is traveling at 40 mph due west 

at a point 
𝟏𝟏𝟒𝟒 mile east of the same intersection. At that instant, the radar in the police car measures the rate at which the 

distance between the two cars is changing. What does the radar gun register? 

(a) if the police car is not moving. Does this make the radar gun’s measurement more accurate? 

(b) Show that the radar gun gives the correct speed if the police car is located at the origin? 

Show that the radar gun gives the correct speed if the police car is at  𝒙𝒙 =
𝟏𝟏𝟐𝟐  𝒎𝒎𝒔𝒔  

moving at a speed of  𝟓𝟓𝟎𝟎�√𝟐𝟐 − 𝟏𝟏� 𝒎𝒎𝒎𝒎𝒊𝒊  ? 

Find a position and speed for which the radar gun has a slower reading than the actual speed? 
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بآلاف من الدراھم تساوي       𝒙𝒙 𝑨𝑨𝑨𝑨𝑨𝑨. تنفق شركة صغیرة الآلاف سنویاً على الإعلانات. على فرض أنَّ مبیعاتھا السنویة  13 𝒔𝒔 = 𝟔𝟔𝟎𝟎 − 𝟒𝟒𝟎𝟎𝒆𝒆−𝟎𝟎.𝟎𝟎𝟓𝟓𝒙𝒙    :تتضح أعداد إعلاناتھا السنویة في الثلاث سنوات الأخیرة في الجدول التالي . 

 

 

 في العام الحالي (عامین)؟  ومعدل تغیر المبیعات  𝒙𝒙′(𝟐𝟐)قدّر قیمة  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒎𝒎′(𝒕𝒕)) على فرض أنَّ النمو السكاني یعطى بالمعادلة  9.8مثال  = 𝟐𝟐𝒎𝒎(𝒕𝒕)[𝟏𝟏 − 𝒎𝒎(𝒕𝒕)]   المعادلة اللوجستیة باستخدام)𝒓𝒓 = 𝟐𝟐  (

 جد التعداد السكاني الذي یكون فیھ معدل النمو ھو القیمة العظمى؟ فسر ھذه النقطة بیانیا؟ً 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 0 1 2 السّنة

 16,000 18,000 20,000 الاعلان

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(Example 9.8) P312 
(37) P314 
(38) P315 

 
 اقتصادیة وعلمیة على القیم القصوى حل مسائل 

18 

Solve mathematical and real-life problems on related rates 

For a small company spending  𝒙𝒙 𝑨𝑨𝑨𝑨𝑨𝑨  thousand 

per year in advertising, suppose that annual sales in 

thousands of dollars equal   𝒔𝒔 = 𝟔𝟔𝟎𝟎 − 𝟒𝟒𝟎𝟎𝒆𝒆−𝟎𝟎.𝟎𝟎𝟓𝟓𝒙𝒙   . 

The three most recent yearly advertising figures are 

given in the table. Estimate the value of   𝒙𝒙′(𝟐𝟐)  and 

the current (year 2) rate of change of sales? 

Suppose that a population grows according to the equation    𝒎𝒎′(𝒕𝒕) = 𝟐𝟐𝒎𝒎(𝒕𝒕)[𝟏𝟏 − 𝒎𝒎(𝒕𝒕)] (the logistic equation 

with r =2). Find the population for which the growth rate is a maximum. Interpret this point graphically? 
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𝒎𝒎′(𝒕𝒕)   النّمو السكّاني وفقاً للمعادلة اللوجستیة ھو على فرض أنَّ . 37 = 𝟒𝟒𝑷𝑷(𝒕𝒕)[𝟓𝟓 − 𝑷𝑷(𝒕𝒕)]   . جد التعّداد السكّاني الذي یصل
 فیھ معدّل النّمو إلى القیمة العظمى؟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒎𝒎′(𝒕𝒕)   النّمو السكّاني وفقاً للمعادلة اللوجستیة ھو على فرض أنَّ . 38 = 𝟐𝟐𝑷𝑷(𝒕𝒕)[𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝑷𝑷(𝒕𝒕)]   . جد التعّداد السكّاني الذي
 یصل فیھ معدّل النّمو إلى القیمة العظمى؟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Suppose that a population grows according to the logistic equation  𝒎𝒎′(𝒕𝒕) = 𝟒𝟒𝑷𝑷(𝒕𝒕)[𝟓𝟓 − 𝑷𝑷(𝒕𝒕)]   . Find the population 

at which the population growth rate is a maximum? 

Suppose that a population grows according to the logistic equation  𝒎𝒎′(𝒕𝒕) = 𝟐𝟐𝑷𝑷(𝒕𝒕)[𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝑷𝑷(𝒕𝒕)]   . Find the 

population at which the population growth rate is a maximum? 
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𝒚𝒚تحت المنحنى     الدقیقة ) جد المساحة3.2مثال  = 𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝟐𝟐𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐          ؟    [𝟎𝟎,𝟏𝟏]على الفترة 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(Example 3.2) P341 
(11-14) P344 

 19 لدالة باستخدام المجامیع والنھایات  المنحنىإیجاد المساحة تحت 

Compute the area under a curve using summations and limits 

Find the exact area under the curve    𝒚𝒚 = 𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝟐𝟐𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐    on the interval    [𝟎𝟎,𝟏𝟏]   ?     
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 ، استخدم مجموع ریمان ونھایة لإیجاد قیمة المساحة الدقیقة تحت المنحنى؟  11-14في التمارین 

 𝟏𝟏𝟏𝟏)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏           𝒄𝒄𝒔𝒔         (𝒂𝒂)  [𝟎𝟎,𝟏𝟏]         ,           (𝒃𝒃)   [𝟎𝟎,𝟐𝟐]                 ,        (𝒄𝒄)  [𝟏𝟏,𝟑𝟑] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Use Riemann sums and a limit to compute  the exact area under the curve? 
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𝟏𝟏𝟐𝟐)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝒙𝒙        𝒄𝒄𝒔𝒔         (𝒂𝒂)  [𝟎𝟎,𝟏𝟏]         ,           (𝒃𝒃)   [𝟎𝟎,𝟐𝟐]                  ,       (𝒄𝒄)  [𝟏𝟏,𝟑𝟑] 
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𝟏𝟏𝟑𝟑)   𝒚𝒚 = 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏        𝒄𝒄𝒔𝒔         (𝒂𝒂)  [𝟎𝟎,𝟏𝟏]         ,           (𝒃𝒃)   [−𝟏𝟏,𝟏𝟏]               ,       (𝒄𝒄)  [𝟏𝟏,𝟑𝟑] 
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𝟏𝟏𝟒𝟒)   𝒚𝒚 = 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙        𝒄𝒄𝒔𝒔         (𝒂𝒂)  [𝟎𝟎,𝟏𝟏]         ,           (𝒃𝒃)   [−𝟏𝟏,𝟏𝟏]               ,       (𝒄𝒄)  [𝟏𝟏,𝟑𝟑] 
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)   (𝟐𝟐𝟓𝟓 ؟    𝒇𝒇′(𝒙𝒙)، جد المشتقة  25-32في التمارین  = ∫ (𝒕𝒕𝟐𝟐 − 𝟑𝟑𝒕𝒕 + 𝟐𝟐)   
𝒙𝒙𝟎𝟎 𝒂𝒂𝒕𝒕 =  𝟐𝟐𝟔𝟔)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = ∫ (𝒕𝒕𝟐𝟐 − 𝟑𝟑𝒕𝒕 − 𝟒𝟒)   
𝒙𝒙𝟐𝟐 𝒂𝒂𝒕𝒕 =  𝟐𝟐𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = ∫ �𝒆𝒆−𝒕𝒕𝟐𝟐 + 𝟏𝟏�   
𝒙𝒙𝟐𝟐𝟐𝟐 𝒂𝒂𝒕𝒕 =  

 𝟐𝟐𝟖𝟖)    𝒇𝒇(𝒙𝒙) = ∫ 𝒔𝒔𝒆𝒆𝒄𝒄 𝒕𝒕   𝒂𝒂𝒕𝒕𝟐𝟐𝒙𝒙 =  𝟐𝟐𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = ∫ 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝒕𝒕𝟐𝟐 
𝟐𝟐−𝒙𝒙𝒆𝒆𝒙𝒙   𝒂𝒂𝒕𝒕 =  

 

 𝟑𝟑𝟎𝟎)    𝒇𝒇(𝒙𝒙) = ∫ 𝒆𝒆𝟐𝟐𝒕𝒕  𝒂𝒂𝒕𝒕𝒙𝒙𝒆𝒆𝒙𝒙𝟐𝟐−𝒙𝒙 =  

 

 

 𝟑𝟑𝟏𝟏)    𝒇𝒇(𝒙𝒙) = ∫ 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔(𝟑𝟑𝒕𝒕)  𝒂𝒂𝒕𝒕𝒙𝒙𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 =  

 𝟑𝟑𝟐𝟐)    𝒇𝒇(𝒙𝒙) = ∫ (𝒕𝒕𝟐𝟐 + 𝟒𝟒)  𝒂𝒂𝒕𝒕𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙𝟑𝟑𝒙𝒙   
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20 

Learn the Fundamental Theorem of Calculus (Part II) and use it to compute derivatives of functions 

defined as definite integrals 

 ...  انتھت بحمد الله تعالى 

  الموجودة في صفحة الملازم على  5والوحدة  4یرجى مراجعة ملازم ومذكرات الوحدتین وكذلك ملازم الخیارات من متعدد للوحدة
 الموقع للتدرب على نمط ھذه الأسئلة كأسئلة خیارات من متعدد.

 ) التكامل بالتعویض.5-6كذلك یرجى مراجعة الدرس ( 

 مع دعائي لكم بالتوفیق والنجاح الباھر 


