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 الصف الثاني عشر المتقدم -منهاج إماراتي 

Grade12 Advance -UAE Curriculum 

Applications of the Definite Integral 

 تطبيقات التكامل المحدود 
 

الاحجام بالتقطيع  -الحجم  

VOLUME - VOLUMES BY SLICING 

PART (1)  
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VOLUME - VOLUMES BY SLICING 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

≥ 𝒂جسم في الفترة  م فإن حجم ال  ، تمثل مساحة المقطع العرضي لجسم ما   𝑨(𝒙)إذا كانت   𝒙 ≤ 𝒃     يعطى بالعلاقة 
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 معطاه    𝑨(𝒙)  مساحة المقطع العرضي  الأولى: الحالة   ✓

 𝑨(𝒙)  : أوجد حجم المجسم الذي مقطعه العرضي   ( 1) مثال 

 

Example (1): find the volume of the solid with cross  

sectional  area A(x). 

a.    𝑨(𝒙) = 𝟐𝒙 , −𝟏 ≤ 𝒙 ≤ 𝟑 

 

 

 

b.    𝐴(𝑥) = 𝜋(4 − 𝑥)2 ,0 ≤ 𝑥 ≤ 2 

 

(𝑎 + 𝑏)2 = 𝑎2 + 𝑏2 + 2𝑎𝑏  

(𝑎 − 𝑏)2 = 𝑎2 + 𝑏2 − 2𝑎𝑏  

 

 

   c. 𝐴(𝑥)  =  10𝑒0.01𝑥, 0 ≤  𝑥 ≤  10 

 

 

 

 مراجعة بعض قوانين المساحات المتعلقة بموضوع الدرس 

 Equilateralالاضلاع متساوي مثلث  Squareالمربع 

triangle 

 Semicircleنصف الدائرة 

 

 
 

 

𝐴 = 𝑙2 
𝐴 =

√3

4
𝑎2 𝐴 =

1

2
𝜋𝑟2 

 



 

3P a g e|          م د ق ت م ر  ش ع ي  ن ا ث ل :     -  ا م ل ع م ل ي   ا ز ر ط ل ا الله  د ب 0ع 8 4 4 8 6 7 90 5                              

 

م 
عل

الم
الله

د 
عب

 
ي

ز ر
ط

ال
 

 
  الحالة   ✓

بصورة   غير معطاه  the cross sectional  Area   𝑨(𝒙)الثانية : مساحة المقطع العرض 

ة     مباشر
  

Strategy: Volumes of Solids by Slicing 

اتيجية: حساب حجوم الأجسام باستخدام ال    الاسير
 مقطع العرض 

https://www.geogebra.org/m/pyuwhvcj 

1. Determine base of solid 

 حدد قاعدة الجسم الصلب

 

2. Determine shape of cross-section and find formula for area of cross-section 

 على الاغلبوالذي يكون  اوجد صيغة مساحة المقطع العرضيو   المقطع العرضي حدد شكل 

 

-  (Equilateral triangle) - مثلث متساوي الاضلاع     

 

 

       

 (  square) مربع  -

 

 

 

    (semicircle) نصف دائرة -

 

 

 

 

3. Integrate area over appropriate interval for the volume 

لمساحة المقطع العرضي على الفترة المناسبة لإيجاد الحجم قم بالتكامل   
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( : أوجد حجم المجسم الذي قاعدته المنطقة  2مثال )

𝑦المحددة بالدالتين   = 𝑥2 , 𝑦 = 4  ,    −2 ≤ 𝑥 ≤ 2   ,  

 مقطعه العرضي  على اعتبار  

a.   مربع 

b.  مثلث متساوي الاضلاع 

c. نصف دائرة  

Example (2): Find the volume of the solid whose base is 

the region bounded by the curves 

y=x2  and   y=4, −2 ≤ 𝑥 ≤ 2    

assuming that the cross section is: 

a. A square 

b. An equilateral triangle 

c. A semicircle 
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 لا تنسوا الاشتراك في قناة عباقرة الرياضيات 

)امسح الكود(   

 لمزيد من الاستفسارات والتوضيح 

0508448679 

أوجد حجم المجسم الذي قاعدته المنطقة   ( :3مثال )

𝑦المحددة بالدالتين   = 1 , 𝑦 = 9 ,    4 ≤ 𝑥 ≤ 6   ,    

 على اعتبار مقطعه العرضي  

d.   مربع 

e.  مثلث متساوي الاضلاع 

f. نصف دائرة  

Example (3): Find the volume of the solid whose base is 

the region bounded by the curves 

𝑦 = 9 , 𝑦 = 1 ,    4 ≤ 𝑥 ≤ 6    

assuming that the cross section is: 

d. A square 

e. An equilateral triangle 

f. A semicircle 
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